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DEDlCATlfo; 

domim.  Fateor  tmltos  fi  p^' 
€t^tuteruditi<mU.Viros  Jefi  ni 
h»c  padio  exercuijfi  ,  ut  temeri>. 
taturedargm  pe^  vidcari  at" 
tmen,  ViriHlu^ti]^mi\  ferjif, 
cktu  me  ifforum  yeftigia  feqwu 
fmn  ,  qua/icuuq^e  hac  me^ 
ddigeutia  effectffe  ,  tff  quam 
plurima  horum  ELmentorum 
propojttionei  ,  quje  prolixu  ae 
difficiliorihui  immerfe  demon. 
(Irationibuiy  muliorum  Tyronnm 
inip/o,  utajuitt,  limine  rifiinm 

m  m 

guebant  ardorem  i  nunc  facilius 
C^  nuUo  fere  negotio  intelligi 

pofpnt. 
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PEDICATIO; 

ffiffint.   ^t9i  fifflix  adf^.fitH^ 

lljkfirtjjimi^  mn  dtfilieeaty  caIt 
t4r_  mbt  add^w  ad  mditimd» 
fitbbmiqra ,  i^tiiiut  iUorum ,  qui 
ktu^u  jam  BUmehiHt-  adakiora 
adffirant ,  e^hatw   adjttvart^ 

'^mntum  in  me  e/f  y  adUbordba. 

♦ 

Vebis  aatem  VWi  lUttJhrijfimt  \ 
\»e  C  fiudia  mea  xdmi^endark 

di^udeo  y  Deumque  niultum  yene^ 
ror ,  ut  Vos  Keipublica  ^  ^ica^ 

-demia  hono  diu  fahos  e£e  veltti 
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P  R  iE  F  A  T  I  O. 

A    0    . 

LECTOREM. 

ELementa  demonftrare  aggre- 
dior  EucIidiSy  Illuftris  Ma- 
themacici  ,  qUi  tum  propriis  in-' 
vcncis,  tum  abdrisinventorumy 
quae  pafli  m  d  i  fper fa  j  aceban  c ,  col' 
ledione  8c  jufta  ordinacione  Ma* 
gni  adeptus  Georaetrac  nomen , 
de  omni  Machefeos  optime  me- 
ritus  eft  ftudio :  id  quod  abunde 
teftatumfaciunt  tot  doc^iftimorum 
virorum  commentafii ,  quibus 
hxc  Elemetita  ,  quorum  utifitas 
paucos  latet ,  per  multa  celebrata 
func  fecula. 

.   Admirandx  (ane  func  Tbco- 
num ,  Proclorum  ,  Commandi- 

A  no- 


PRiEFATlO. 

norum ,  Clauiorum ,  Bettinorum, 
&  aliorum  nominis  haud  obfcu- 
ri  Machematicorum  lucubratio^ 
nes,  quas  adeo  fertiles  funt  ac 
dilucidae,  ut  univerfa:  Mathcfeos , 
quantum  imo  plusquam  fufficiC) 
exinde  depromi  queant  fuadamen* 
ta.  Quare  ego ,  ne  atSfcum  agere 
videar  8c  aliorum  folummodo  re-* 
petere  dida ,  quod  rem  ipfam 
rp»5ht&;  hujus  Opufculi,  quem 
incendo ,  fcopum  paucis  eioquar; 
Omnium  Matheroaticorum ,  qut 
in  hortim  Euclidis  Elementorum 
dilucidatione  &c  denK>n(lraik>iae 
pofteritati  fuamprobaire&cegeatfit 
induftriam ,  non  uoa  eademque 
obfervatur*  methodus  f  aliis  qm" 
dem  vecerem.&ab.EucIidecradi' 
Cum  aobia.  iervancibus  <  ordioem } 

aliis 


P  K.JE  F  A  T  I  O. 

aiiis  vero  non  mordicus  iili  .  or« 

dini  inhacrcntibus,  ied  vcricatutn 

iis  oamprehenfarum  maxime  na- 

turalen^  contempl^m-ibuis  >  conca- 

tenationem.  Ego  negleda  pofte- 

.  riori  hac  demonflrandivia,  illo- 

rum  ,  qm  Clariffimi .  Geometrfc 

authoritate  ducuntur  8c  veneratio- 

nc  , '  caflra  fe<juor  ;    in  quorum 

pavtes'  me  vel  unica  liarc  trahic  ra- 

woy  <juod  illis,  qui  horum  Ele* 

mentorum  flotitia  jam  quodam* 

modo  .fettt  imbiiti ,  ad  fublitnio- 

rai' Vceeuiim'  Mathematicbrum  e- 

•^raoda  opera  faciliorem  longc 

fuppicditare  mihi  manudu<aionem 

vixleantuir&:  adfitum.   Licec  ab  al- 

tcrai  parte  minime  fua  laude  defti- 

tijendi.  fint ,  qui  Hberiorem  ifteun- 

ccsviaj?i.&  rcruaicipfariim,  cjuan- 

A  1  tum 


PR-^FATIO. 

tum  fieri  poteft  ,  nataralem  fe-. 
quences  dnt^uro »  proprio  ingenio 
U  ratiocinio  litare  nialuectrac 
quam^Vtteris  jurare  ia  Veiba  Ma- 
giftri.  :  " 

Itt  quo  laborum  •  genere  faaad 
{k)ftremo  loco  collotanGli  ^x, 
tkridimus  Chriflophorus.  ^&cpr- 
mius  de  IgnatiusGaftonPanlfes, 
quorum  alter  natione'  Gerroauus 
in  fua  Matheti  eifiucleau  ,  >  ••  aher 
tx.  Galliis  ortum  iclucens  iaiiiiis 
£iementts  Gcom€tvis,nion<folUm 
Euclidis  omnibus,  vcnim  etiam 
prascipuis  Apolionii-  U  ATchime- 
clis  demonftratis  tbeorematibps  , 
Jiaud  exiguam  fiiavapudipoftiros 
gratiam  conci}iaba(it':Ss<l!adde|m. 
Cun^  aatem  hsec  Methodmi  ,>  iit 
^ '  ixilddo :4ixi ,  'oo^  iibc!/vmiquarum 

de» 


v^         * 
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P  R  iE  F  A  T  I  O. 

demonftrandi    fontibus     alicnos 

reddatnimiuaci,  prxfcitptua»£^« 

elidis;  potius  quann  alium  fccjiMi 

pikouit  ordinein  ;   cui  uiiifn  t|ie 

non  ita  nnancipare  in  ani  mum ;  ia- 

daxi  meutn  ^  ut  iilum  uilo  inJo- 

•oainvjectefe.oefas  duxecirxiCicjiS^ii- 

iqaideai.Bcnignus  comp^ricc  Lc- 

adr  menoararo  in  demonaranda 

M  aiiqna  ^propoGcione  fequencfimn^c 

)  ;rionduai  demonftracam  ivQfiarf;  jn 

i^ioiliuro;  quam  camenf  txan&fio- 

..:  amncm  haud  mediocrcm  afier- 

CC3  faaiibtaicem  non   minoci.ciitn 

jihtti^imc £onjun<5tam  videbic  is  ^ 

fqdtjinfpioevi.  dignabituf  nodram 

(«domoaCkr^ciQioemad^Libri  l^co- 

iFrf)6fiuodfem  ^casnque  conf  firm.Ci|m 

A  i  tanco 


PRAFATIO. 

canto  longiorem  accominodarunt 
demonftranonem  j  cujus  prolixi- 
tas  mulcorum  cyxpnum  vel  maxi- 
mara  in.diicendofrangic  conftan- 
tiam ;  pmerquam  quod  fua:  de-  < 
raonftracioni  immifceanc  atquali» 
cacem  angulorum  infra  balin ,  cum 
dfio  «equalia  produda  finc  lacera : 
qnae  camen  xqualicas  iftius  Pro- 
po(icionis  primarium  mininse  fa*> 
cic  fcopum.  Cui  malo  ab  omni 
parce  noftram  demonftracionem 
remedium  afFerrc  pucamus.  Nec 
huic  rranfponendi  mechodo  fcra* 
pulum  Machenuticorum  figh  ri- 
gor,  qui  Paraloeifnnos,  Princi* 
pii  pcciciones  8c  iic  didtos  Gircu^ 
ios  evicandi  liudio  omnem  fuam 
vim  referens  accepcam ,  ptiorum 
per  poftesiora  haudquaqoam  ad^ 

mic- 


P  R  iE  F  A  T  I  O. 

mictit  denionftracioDcm.  Sic  e- 
nim  noilris  ordinatis  demooftra- 
tit>nibus ,  utpropofi tiones  prarcc- 
dences  ope  -lequentium  demon* 
ftr^ttXf  liarum  demonftrationi  vi'' 
ce  verfa  non  iterum  iafervian&v 
io.  idum  fcopqlnm  impiagendt 
ne  minimo  quidem  laboramus 
periculo.  Caeterum  ipns-Oemon-' 
ftrationibus  Mechodum  A^gebrai* 
cam  appiicuimus  quodammodo, 
ita  tamcnut  atyronedebitam  non 
rc^nente  attenttoncm  facrle  intel- 
ligi  poffinc  ;  prz(ercim  fi  pagi-* 
nam  ,  qnam  ugnomm  ,'  quibus 
luimur  y  dabimus  interprecem  6i 
huic  ptefacioni  immcdiatc  fitb« 
jungcmus  inf picere  non  recurave'» 
TWi  stpKtSzdx)  cotius plurittuirum 
pcopQfitioanm     demodftraci^nis 

curfum 


PR^FATIO. 

curCum  nullo  negotio  (latim  com- 
prehendec. 

-  Problematum<juidem  conftrU' 
<5biones  ita  difponimus ,  ut  (ingulae 
iiiorum  partes  vel  primo  didin- 
guantur  intuitu  ;*  Theorematum 
vero  propofitionem  ftatim  Jiftin* 
£ta.  y  fi  qua?  defideratur  ,  excipit 
prarparatio ,  qu^  claram  ac  perfpi* 
cuam  comitem  habet  demonftra- 
tionem,  ut  (icomnibus&  ProbIe« 
matum  &  Theorematum  partibus 
fatisfadum  Htabunde.  Quid  au* 
temporroinfinguIisLibris,  pr«- 
fertim  quinto ,  prarftitum  (it ,  non 
nieum  fcd  azquum  Benigni  Le(Sh>- 
risefto  judieium.  Cujus  tamen  ft" 
duda:  eam  non  poftuio  interpreta- 
tionem,  ac  fimihiipfiperfuadere 
veiim  prdve(5tiorum  ad  alteriora 
\  afpiranti 


• 


P  R  JE  F  A  T  I  O. 

a{|$iranci  nihil  hic  dcCidcmi  curio- 
{icaci ;  cum  non  fercula  do(5i;oriin(i 
palacograca  virorum  coQdite ,  ied 
TyronuiQ  MAehcinacici  (ttidii  cu- 
picbrum  vota  qualicunque  hoc 
JDCO  tn^Iere  labore  unicehabeam 
iofcopo;  quen[inmihiallequide* 
. tuj:>  cum  fub idonea  fprma  edito- 
rum ,  quoirum  jam  d  i  u  laboravi-* 
OHJs  ioopia,  exemplarium  dek- 
^tim/fupplc^doiCum  quam  pluri- 
mii-hgixum  J&Iemencorum  propo« 
^ittCBMis  Roxio  prolixarum  nimis 
dcn^onftracionum  nudacas  invo- 
Atierp ,  iarclafiorem ,  uc  {pero  pro- 
dtscoildo  iucem ;  abunde  fucurum 
putoxiqub^  mihi  gratuler.  Hilce 
^nkK^isnign^  }i;edtor,&  A  quid  hpc 
3apki^iu^Rpncin«at  proficui^  m 
JKUfB3  iKeiSfi  Q^jpfnoduo)* , 


EXPLICATIO 
N     O     T     A     R  U  M. 

A7-E  TyrQnum  in  demonftrando 
"^  ar<br't vel  mtnimam  injicia^ 
mus  moram ,  datam  in  'Frafatio- 
ne  liberamus  fidem  t  illique  nota- 
rumac  fignorumi  quademonftra^ 
tionum  brevitati  tnfervire  feci-' 
tnus ,  ftgnificationem  fubjungimus, 

I. 

Nata  "3^  ftgnificat  aquaUt.atem\ 
utA:oB,  tdem  eft  acfi  dicam  A, 
efiaqiialisB. 

2. 

Nota  <  indicaf  majoritatem  \ 
quarefi  occurrat  A^Bj  inteUtge 
Aefi  major  quam  B. 

3- 

Signum  >  minoritatem  expri" 
mit :  qu!are  A>  BJignificabtt  4 
(fi  thinor  qum  B, 

4.  Nota 


^ 


Explicatio  Notarum» 

4-  ^ 
Nota  ^  vel  plus  fignificat 
Adduionem  5  adeoq.  A-^B,  idem 
fitacAcumBj  velA&Bfimuh 
"uel  B  ipfi  A  addendufn  ejfe. 

Nota  ^  feu  tninus  fubtraSiio* 
nem  dicit :  ut  At^  B  fignificet 
A  minus^  B ;  vel  A  dempta  B : 
vel  B  abA  fubtrahendum  efie. 

6. 

Si  occurrat  inlicubi  hac  formula. 

D  ;»  CJ^' 


A  +  Doo  B  +  C. 

intelligendum  eft  ab  una  parte  A 
&  ©  debere  addi ,  ut  etiam  ab  aU 
tera  parte  C  addendum  ejfe  ipfiB : 
&  tum  priorem  fu^nmam  A-\-1> 
ejje  aqualem  pofieriori  B  ^  C. 
per  Axioma  fcilicet  primum. 

^  z  5i 


SxpUcatio  Notaruniv 


7- 

?    Si  vtro  fejecjferat  talii  defi 

gnatio 

A  oo  Ba« 

D  30  cr 

« 

i^D3oB-i-C. 

illa  fignificabit  ab  una  parte  2> 
fubtrahi  debere  ab  A^  ut&  ab  al- 
tera  parte CaBj  & tum primum 
refiduum  A^  D  pdfieriori  B  h- 
C  ejfe  aquale. 

Eadem  formula  etiam  non  raro 
occurret  applicata  fignis  <  d^  >*  • 
hoc  modo. 

A  <!B.U 
D  30  C.f 

A  +  D  <  B  +  G. 

Vel. 
A  >  BL 
D  30  C.^^' 
A  +  D  >  B  4,  C.         " 


ExpUcatio  Notarum. 

&  tum  intelligendum  eft  pofi  fa^- 
£tam  additiQnefHfumtnam  AJ^  © 
ejfe  vel  majtnem  tn  /igno  <  vel 
piinoremin  (igno  >  quam  fumma 

kec  aliter  fi  hco)  ^  occnrat^ 
S  vel  S  {denotabitur  re(iduum 
yd--^^^  effe majus ik  figrio  <  vel 
fninus  in  fgno  >  quamtefiduum 
B^ C.  idquodeocnUmero  7  fuum 
^ueit  fundamentjm. 


■f .  •»'- 


Si  in  nfateria  proportionum  fe 
offerat. 

A    —    B  =    C  /  D. 

w 

Vel  in  numeris 
4^8=3  /6. 

denotat  quantitatem  A  fefe  habe^ 
re  adBi  ficut  C  fe  habetad  T): 
velnumeram  ^fehabereadnitme^ 
rumS^  ficut  ^ad6:  adeoque  ifia 
quatuor  effe  propottionalia. 

*  2  10.  U' 


Explicatio  Nocarum. 

10. 

Litera  X  cum  ikobus  punSiis 
utrinque  notata  hoc  modo  •  x  * 
fignificat  multtplicationem  :  ut  fi 
occurrat  -^f  •  x  •  J5 ,  defignat  A 
per  B  multiplicandum  efie  ^  utita 
fat  reHangulum  AB.  Eodem  modo 
4  •  X  •  8-  fignificat  ^deberemui'- 
tiplicari  per  8 ;  qu£  tamen  mul* 
tiplicatio  non  femper  abfolvltur  » 
ut  clarius  pateat  ex  quanam  muh 
tiplicatione  aliquod  produSium  fit 
generatum. 

II. 

Nota  a,  cujus  omnia  latera 
funtaqualia^  fignificat  §luadra- 
tum :  ut  D  AB  idem  eft  ac  ^a- 
dratum  AB* 

12. 

Nota  cn  •  cujus  lat£ra  funt  in-^ 
dqualia ,  denotat  Tarallelogram- 

mum  ReSiangulum  ^  vel  fimplici- 

ter 


ExplicatioNotarum. 

ter  ReElangulum  yutfi  occurrat 
ZjCDy  Uem  erit  ac  Reffan£U* 
lum  CD. 

Nota  J  fignifcat  radicem  alu 
cujusquantitatis.i  utjABt  de- 
notat  ex  AB  extrahdndum  ejfe  r4- 
dicem:  fimiliter  J 12 vultt  ut  ex 
1 2  exirahatur  radix  >  qua  non  a^ 
literquam  fer  J  ii  defignatur. 

14. 

.  In  demonflrationtbus  non  faul 
cis  quadam  litera  occurrunt ,  ifi- 
fra  fe  invicem  fcripta .  cum  linea 
intermedia  -,  quod  ubique  in  genere 
fignificat  inferiora  fuperioribus  ef- 
fe  aqualia  ;  ac  proinde  inferiora 
in  locum  fuperiorum  efjfe fubftltuet^ 
da  ac  ufurpanda:  quemadmodum 
hoc  in  fpecie  etiam  notavimus  ad 
demonftrationem  Cafus  3.  Tro^' 
pofit.  3  f,  UL  Id  quod  ettam  in 
propof.  36.  ///.  probe  notandum. 

Si'^ 


ExpHcatib  NotaruiKL  ^ 

Simiiiter  in  "Propartionihusbac 
ebfervandum  eft  bene  9  quando 
una  quantitas  collocatur  fupra  a  • 
liam:  tnnc  inferiorem  legendam 
effe  pro  juperiori^  cum  fupponan" 
tur  inter  fe  ^quales  effe:  ^xemplo 
fitdemonftratio^propofitionis  3»  l^L 
quaeft  pag.^ii.  qua  fic  habet% 

TrLZ^TriX- AE/BC 
feu  Y. 

dicendum  efl  Iriangulum  Z  fe  ha^ 
'  bet  ad  Triangulum  Xhoc  eft  Tiian-^ 
gulum  T:  ficut  bafis  AE  fe  habet 
ad  bafin  BC. 

Tro  citationibus  marginalibHS 
motandum  primti^m  numerum  mi^ 
,norem  figniiicare  pfopojitionem  y- 
/ecundum  vetp  majorem  demtare 
librum :  ut  4.  Uh  qu^ntant  pro^ 
fofitionem  Libritertii  dicit :  &Jic 
forro  in  ontmbus  aliis. 


\ 


EUCLmlS 


ELEMENTORUM- 

riBER  THiMVS.   * 

•  ft 

CVm  icientia;  nomen  (blum« 
modo  mereatur  illa  cogniii- 
cio>  quaeex  certis  &  in^u* 
bitatisdedu£ba  principiis»  omnem 
vel.  levifiimx  dubitationis  difcu* 
tit  nebulam ;  Mathematicas  pro- 
culdubiodifciplinoz  maximocum 
jure  hoc  (ibi  vendicadt  nomen. 
Cum  enim  in  aliisdifciplinis  tam 
fsepede  conclufionibus  non  alian^ 
ob  cau(am  quam  principiorum 
ambiguitatem  contentionis  (erra 
reciprocetur  •,  Mathematicasf  vel 
ob  hocfolum  illis  palmam  pra^- 
ripiunt »  quod  conclijfiones  of. 
ferant,  non  ex  verifimilibus  & 
afifenfum  emendicantibus  >  fed  ex 
(impliciflimis&inconcuflis  dedu^- 
Aas  prilncipiis.  QsM  enim  certi« 

A  tu- 


tttihcii  ic  vericacis  propa|;atiom 
inagis  concrariain^  quaqa  m  ali* 
cii^us  «acert^  pertra6bcione  de 
varia  &  Quaquaflli  fer^  fibi  €mif 
U  Focum  fignificacione  fiepius  re- 
petita  difpucacid  ?  Quid  nos  in 
majorem  circ^  condttfioncai  dmi* 
cic  flu&uationem .  quam  fi  iU«l  ^ 
fuperilruamus  aflercionibus  aiie 
temere  atTumtis*  aut  noiiproba^ 
tis?  quQrum  unumficotitii^ta 
vecitate  rel^emes  in  turpiffii. 
mttm  incidimus  erroremi  'quo4 
^  vero  alcerius  femicoE  prenmotoi 
veftiaia  vcricacem  a0e({oimar  i 
Hon  ormum  adllnim  raciocinium 
led  cafum  nos  eo  dedmc^ececca 
(:erciiis  exiftimandum  eft. 

4  f¥^  dupliei  vicio  Mach% 
inactci  (efe  Qmnino  prasftiteruai 
liberos»  tum  DefiniciQtmm  fiia* 
fum  cUritate  omneai  vocabuio- 
mmfipterminQmm^^,,  quQiM^* 

monl^rationum  prc^reflu  adhi- 
\iGnt  t  imbiga|(atcm  toUendo  i 


inta  phemiflbruni  A(xioittalttii| 
evidentia  &  nacorali  cettitudiiMS 
iirmiflhnum  demonftrattonibui 
fiibftfuendo  fundamentum. 

Hfttc  eft  i|i«pd  ftuidn  Mactie« 
flNtica  t  ex  primfe  &t  fimpNciffl-' 
mttiemei^entiaprineipiis  ad  taiil 
iiiblime  peffe^ionit  £iftigiuQ 
proved^ .  cetnere  licet.  Hinc  eft 
quod  illae  icieatiae  *  qua;  in  Gm 
iDitio&  quafi  nsttivitatis  mcNOefi» 
t*huai  repere&  pid?eremlam« 
k«ie.vidttiitiir<  leKda  terra  pcf 
Mremvolitanta»  ad  ipfum  Cm* 
tumafixndant*  iUiotquealiisifu 
iccefia  arcana  iodoikcuffis  calcnlt 
fui  fiib^icbiit  legitKUi 

Horum  autem  IViiKipioftiia  • 
quibustota  Matlfeefisortuflit  fto» 
jgKffixm  t  ^nemqtte  qua  enn* 
ner  ovidemiBmi  acceptam  're(er« 
re  <febct,  genm  funt  tria:  De« 
fiiiicfnMtr  Poftidatai  Axiomata» 


»     • , 


A  t      u^m< 


*  D  E  fVn  I  t  I  oh  e  s. 

,  !•    Tuniium  efi,  ,  ri^'w  ^iir^ 

^rEacile  coticipitnus  tale  punfiam^ia 
Iptitn*  natura  miDime  dari*  Quicqtud 
epini.  eft ,  ant  ad  Spiritum  refenuc  aut 
adcorpus:  nemo  autem  facile  {ibi  per* 
(badebit  rcientias  Mathematicas  Spiri- 
tuhi  auc  res  fpirituales  &  oinni  materia 
cfarentes  pro  fuo  fubjedo  afTumere »  cuni 
ogat  d^  corpore  ^uatenus  menfuram  &  ad 
alia  cbrpora  plfoportionem  aliqctam  ad« 
roiuit ;  uq4c  -patet  omne  punSum  quin- 
tupivis  parvi^Q)  concipiatur  ,  pertiiere  ad 
corpus  9  effe  ipfum  corpus  &  argue  ac  cor-^ 
gus  trit)am  admittere  dimendoaem  >  fc« 
fbngitudinem  latitudinem  &  profundita* 
tem :  lic^t  ^nioi  pufiAa  poflint  occurrere 
adeo  minuta  9  ut  harum  dimenfionum 
acculhtadiftindiovAlintenfiiShiam  fenh 
fitum  fallat  aciem »  longins  tamen  pattii^ 
tem  vim  noftrarum  cogitationem  non  ef* 
fogiunt ,  cum  femper  jya  iliis  deftinguerc 
liceat4)artem  d^xtram  a  finiftra  >  fuperio* 
tcm  ab  inferiori. 

Si  vero  ab  illis  pundis  in  noftra  co- 

8'- 
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gltafione  trinamiftani  diinenfioneni  ab-» 
ihahanp^us ,  eamque  licet  iftis  propriam 
&  feinper  inbarrentem  %  in  ilKs  non  con- 
fideremuS)  c^tinemus  punda  Mathe^ 
imtica;  quae  ad  fenfum  noftrum  relata 
iciiiiffima!  acus  imprefTo  irefiigio  aHquo 
modo  deii^nari  ponant  >  i§  qup  fenfat 
dabiiim  rehnijuunt »  utmm  longitudo  la-* 
titodinem  fuperec  nec  ne »  an  vero  latitu- 
dp  longimdinem  excedat  :&  utrum  que- 
libet  ex  his  profiinditate  fit  major, 

s*  Unea  ver^  hn^itudo  latitw- 
dinis  exfers. 


♦., 


Quemadmodum  a  parte  rei  non  da* 
tnr*  punaum  omni^  prorfus  dimenfione 
carens ,  ita  nec  datur  Hnea  longicndinis 
tajfitum  capax  :  quarc  etiam  per  abftra* 
£lionem  in  linea  unam  tantum  confidc- 
rambs  dimenfionem  fecundum  longittt- 
dinem  >  fepofita  latitudine  cum  profun- 
ditate.  Ad  cujus  confiderationis  imita* 
tioneoi  in  commuhi  vita:  u(u  ulnam  re* 

A  5  bus 


4  EVCLIDX» 

han  menfutandis  folaitimodd  ^ff^d* 
nm  fecitndum  longitiMNocm  ^  reliqDis 
dimenfionibus  in  laticudinem  6e  prdfimds* 
tacem  negiedis. 

Carterom  liiiea^  gentrackmem  hdri 
modo  coneif^ere  licet.  Si  cohfideremM' 
pundttiQ  qtvddam  in  aliquo  loco  con- 
flitutiim  inde  moveri  iocipere  }  ita  nt^ 
motus  fui  irifibile  relinquat  vettigtum) 
ilhid  nobis  eihibebit  lioeam  boc  modo 
generatam*  * 

Quia  autemillud  ptin^um  abunolo'- 
co  ad  alium  moveri  potefl  vel  per  viam 
reftam  vel  percurVam^  utividerceft  iit 
lineis  AB.  CD,  inde  oritur lineje  di<> 
irifioinRediiamvelCurvam*   -    < 


j.  Line£  oHtem  temhf^  fimi 

punHa. 

Hoc  &cile  Intelligituf  ex  line^  ]mi 
allata  generatione ;  quod  nimirum  idem 
iHud  pundum  quod  in  prtncipio  fui  Aio- 
tus  erat  in  loco  A  vel  C  ^  in  fine  ptt* 
teniat  ac  fubfi/lat  in  loc6  B  vel  I>« 

4^  Uneare£iaefi^qu4!exdqm 
fuaintcrjacet  pmffa. 


l«|BRI.  P8.IMU8, 


Vel  a^  cuD&a  cztretaa  olitTpTt^^rmt 
ODinia  media ,  T 

'  Vel  miniina  cannn »  quact  pimAoail 
puodiuQ  duci  pofliiot.  Juzu  ArchinM. 

^x  quibus  per  definition^  CQDtnriif 
|l0il«  iooote^ctt  quaenamfitLineaoinrB, 

f.  Superfci^s  efi  qu£  longitu- 
~  dittem  l^ttudmmqMfUntum  b^ 


A 


mmmmmmmmm 


3t 


V 


mmmmmf>mmmmmm0mm 


C 


Stcut  non  datur  pun Aum  cum  nulla ,' 
n^c  lioea  ^m  una  tantum  dimenfionei 
Gc  ettamaparte  rci  non  datur  fuperlicies 
<um  duaous  »  fc.  longitudine  &  latitu- 
dinetantum»  feclofa  profiinditate  ,  gu^ 
idi^ice  noftrc»  tantum  C(^*tandi  modo  n 
reliquis  feparatuf  tc  m  f orpore  lion  coo- 

i^ratur,  Sii- 


♦ 

Supetficiei  antem.  genertdoneni .  faac 
*  ratione  concipere  pofTumus* 

Cogiteitaus  pundum  A  vetfus  paites 
inferiores  motum  deTcripfiire  lineam  re« 
^am  AB;  deinde  eandedn  lineam  AB 
moveri  incipere  verfus  partes  dextras» 
doneclinea  AB  perveniat  adlocumDC, 
Patet  iflo  motu  punftum  A  defcripfiflb 
lineam  AD »  &  pundum  B  lineam  BC ; 
iju^madmodum  etiam  omnia  pun£^a  in- 
^  tcrmedia  linda^  AB  fuas  lineas  defcrip* 
(itTe  coqcipiendum  eft :  utex  tali  motu 
linea!  AB  generata  fit  Superficies 
ABCD.  ' 

6.  Superficiei  autem  axfrema 
funt  linea. 

Quod  &cfle  ifiQotefcit  ex  ilHs  quac 
circa  fuperficiei  gcnerationem  modo  di- 
6a  funt. 

Quemadmodum  amem  a^^  pro  di* 
verfa  motus  via  vidimus  liQeam  gencra- 
riautRedam  autcurvam;  eodemetiam 
modo  per  diverfum  liiiesr  naotui»  fu- 
perficies  defcribitw  aut  Rc^afeu  PlaM 
«ittt  Cwva, 
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V  * 

7.  TkfiA  fuperfcies  eftt  qU0 
Cii  dqmfuas  interjacet  re^as. 

<    Qj02e  afltei  de  linea  refU  6\6tz  fimt; 
fimlieer  hic  appHcari  poflunt. 

Hiflc  niiUo  negotio  intdligitur  mz^ 

tma  fit  fiiperficies  curva. 

< 

8.  VPlanuf  aatem  angulus  efi 
inaTutn  linearum  inplaw  fe  mu- 
iuo  tangentium  &  non  indireffumi^ 
iacentium^  alteriuf  adalteramin^ 
dinatia. 


■'  A4  conftitnendum  angulutn  planbm 
iettangidunfviti^ruperficie»  reguirit;ur« 
I,  Ut  du9?  linear  fe  nmtuo  tangant. 


•\ 


f0        ;  J|»uci;.iDiar  / 

9.  Uc  non  jaceant  indiredanit  fed 
nnsuid  alieram  indinet, 

QueoiadiDpdum  utrai&qoe  lif^c  <on^ 
^itfonem  cernere  licet  in  angulo  C AB  i 
ttbi  dua?  Hneq;  AC.  Afi  .  ik  invroem 
tangentes  in  pun&o  A»  non  jacent  In 
dirrdum ,  fed  ad  fe  mutuo  inclinant» 

Non  autem  pauciores  nec  plures  dua<? 
t>us  ad  angulum  planum  exiguntur  linea?.' 

Non  pauciores^  quia  ii  iinica  ifh|  li- 
pea  dividatur  in  duas ,  dua!  illa:  fibi  J4- 
cebunt  in  direi5lum  j  id  quod  repugnat  fc- 
iranda;  conditioni. 

Non  plures ,  quia  cx ;  gri  tertia  AD , 
ii  cum  reliquis  in  eodem  fit  plaqo ,  non 
linum  fed  duos  faciet  angulos  DAC* 
C AB ;  Ci  vero  fit  extra  plammi  reliqqa« 
rum  linearum^  non  anguluni  facietpla-f 
num  9  fed  folidum ,  cujus  Definitionem 
£uclides  libro  xi.  tradit.* 

Quia  jam  natura  anguli  plani  confiftit 
|n  duarum  linearum  ad  k  invicem  incli- 
mtione ,  patet  anguli  alicujus  quantitatem 
|ion  confiftere  in  majori  vel  minori  lon- 
jgitudine  linearum :  fed  tantum  in  illa^ 
l-qm  roajori  vel  minoriinclinationej  dua? 
cnim^Iine;;^  inajores  eandem  potfunt  ha- 
JKK  indination^m  Qm  duabus  minori^ 
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fat»:,  mininic  mutata  anguli  quantifiate*  *^ 

Ddnxienotanduai  Geometrai  ad  dO'» 
(ignandum  aliquem  angulum  tres  adhi^ 
bere  literas  ^  quarum  mcdia  pundum 
denotat  ad  quod  lineai  anguluia  contU 
nentes  concurrunt.  Ul  ad  denominan*» 
dum  angulam  qui  ad  pun&um  A »  con-> 
flttuituraduabuslinei^  AC4  AB.  fcribi'» 
tur  angulu»  CAB  ;  vel  ab  altera  paittf 
an^ulos  DAC  eft  ^ui  in  pundto  A  fit 
almeis  AD.  AC. 

"Nos  autenrbreiiiittiti5.&.perrpicahati9 
gratia.  in  feqpentibqs  noo  femel  loca 
trium  literarum  angulo  defignando  adbt<* 
bemus  unam  ipH  infcriptam. 

Utad  nominandum  angulum  DAC*. 
ederemus  angulum  P.  fic  etiam  locb  an« 
guli  C  AB  fcribemus  angulum  O; 

9.  Cum  autem  cMtinentes  an^ 
gulum  linea  fuerint  reHa  t  reSi^ 
lineus  appeUatur  angulus. 

Accedit  Euclides  ad  anguli  divifiMem* 
Supra  vidimiis  linearum  duoefregeneraf 
fcilicet  illas  eife  vel  redas  y  vel  curvas» 

Quia  autem  illar  tribus  di verfis  modls 
pofTunt  conjung!  y  fct  vel^re^  cum  tt^ 

B  a  aai 


ti  £UCI/IDI6         < 

*Aa:  vdreaacuoicurva;  vdcomccmj 
cum ;  hinc  etiam  tria  oriuntur  aiwilo- 
rum  genera. 

Primus  quippe  cafus  fuppeditat  angu*. 
lum  re(%Iineum  9  cujus  Definitionem 
hic  tradit  Euciides; 

.  ^  Secundus  cafus  nobis  dat  angulum 
mixtilineum  9  cujus  n?entionem  taftam 
▼idemus  in  Ubro  III.  Tertius  denique 
cafus  cpnftituit  angulum  cqrvilineum. 

10.  Cum  vero  reSia  AB  reHa 
OD  injtfiens  dms  Anguhs  ABC, 
ABT>  aquales  inter  fefacit  %  Re- 
dus  efi  uterque  aqualium  angulO' 
fum>:  &  infi/iens  reBa  AB  voca. 
iur  ferpendicularis  Unea  CD, 
cuiinfiftit.  •« 


JB 


AnguU  ABC.  ABD  dicuntur  rca} , 
^ula  lueaAB,  ipfi  CD  ita  direaoitta 

in- 


ipfiftk  *  Dt .  ab  una  patte  noa  roagis  incli  • 
net  vtgCas  BC  quam  ab  aken  paitercs* 
fusBD; 

>  < 

II..  Okufus  anguius  EJSCefit 
fui  reffa  ABC  major  efi. 


1».  Acutus  vero  E^D  *  qiU 
rtRo  ASJ>  minor  eft^ 

I 
1       '       .1 

In  tribus  hifce  definitipnibus!  Eaclides 
tradic  angali  redilinei  fidxlivinonem 
petitam  a  triplici  linearam  inclinationis 
forma:  qase  ab  utrague  parte  vel  eftar^ 
qualis ;  vel  ab  una  parte  major  alrera ;  ?el 
ab  una  parte  minor  altera :  ut  in  Sche- 
mate  vtdere  th. 

ij.  Terminui  efi quod  alicujui 
efi  extremuntf 

Bi  0« 


ii^erficw  coxpom.  ^ 

14.  f /jg»r<«  //4»<«  efi  fuperficies 
plaHo^ ,  «»^  vel  phfilms  kneisun'>. 
dique  terminata,  ~ 

Cum  lincaf  fint.vel  K<a«  vel  curv«, 
ijlarque  tribus  niodis  po/nnt  couiungi  1 
figararum  planarum  inde  oriuntur  trea 
^cies. 

Cuf  vilinear^  quas  rel  una  vel  piuribuj 
curvfs  termiaantur.  Xlna  terrBirtatur  ci»- 
ojIus  ,  cujus  definitionem  ftatim  tradie 

SucllCKS^i 

MixtiHnea;  *  ^ujfc.  partim  cundApatJs 
tim  redis  terminantur  j  hflc  pertinent 
femicirculas  &  f^nentom  Citculii 

Reailine*  qua:  folis  refiSs  termmao-' 
tar .  qu«  compreheadunt  omni»  poJf-. 
gona.  fivercgntoia  fi?eirregdariai 

if.  Cinuks  efifiguwptam^ 
jub  una  hnea  curva  "BCFcm- 
prehenfa ,  qu£  vocatur  'Peripbe- 
rta :  adquam  ab  uno  funiio  Aeo  - 
fim  qua  intra  figuramfura  pojk 
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at  »  eDnitts  cadentes  re&^  AB^ 
MX.  AE.  AC  iftNr  fe  aqualn 
fifnt. 


•»  -  » 


»  -► 


culi  jam  «dcrcrjpti ,  c^ps  ddineationem 
&  generationem  hoc  njodo  coocipere 
pbflumus.  Duftadt  quarlibetre^  linea 
AB.  cujus  una  extremitas  Aponaturim-' 
mota  &  affixa  plano)  altera  vero  extre*»' 
mitas  B  cum  tota  linea  moveacur  circa 
|Mio(aimi  A,  ptrlocaAD.  Afi/  AC. 
AF  ,  doocc'  tandem.  redeit  ad  locum^ 
AB »  unde  fnomi  cosfierat :  ifta  linea 
AB  hac  circnmdmStioae  (Ncribet  dt^ 
culum  BDECF. 

£x  qua'  defcrqitioms  forma  potet 
omnes  Radios  cujusltbet  CircaH  eiTe  in* 
ter  fe  a?<|uales:  cam  liaea  AB)  cqjqs 
circumvoiutio  ckculo  oitum  dedk»  per 


/ 
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omnia  loca ,  AD«  AE.  AC  tc  Rmilii 
tratifitCt  adeoqup  pun^m.B  fiutalU 
quando  in  pundis  D.  E.  C.  &c.  zdeor 
Quelines  AD.  A£  AC»  funtarquales 
eidem  linear^AB. 

Hinc  jam  etiam  immedkrte  fequitur 
omnia  pun^a  circumfcreniia^  DCFB 
^qualiter  4i|l^e  a  puodo  A. 

16.  Jltud  autem  pun£ium  A 
fentrum  circuU  dicitur. 

17.  ^iamHer  Circuli  tfinSta 
^adam  BC  fer  Centrum  A  du^ 
Ba ,  &  utrinque  in  pnnBis  B.  C: 
feripheria  terminata^  (^ua^Cir^^ 
CHlum  k\fariam  fec0t. 

Ut  linea  in  Circttlb  duda  iit  Diamct 
ter  dua;  requiruntur  conditiones« 

I.  Ut  tranfeat  pcrcentmmi 

IL  Ut  ab  utraque  parte  terminetur 
inperipheria. 

Adeoque  omnis  linea»  harum  nul- 
lam  aut  tantum  unam  habens  conditio-» 
nnm  9  Diameter  dici  nullomodo  poteft, 

C^terumDiametrum  circulum  divide- 
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re  iMfariam  patet  ex  eo  quod  tranfeat 
per  Circuli  puntSlum »  quod  ex  omnibus 
medium  eft  ;  quia  fcilicet  eft  medium 
omnium  Diametrorum  qu^  in  Circulo 
duci  poffunt. 

Sequitur  jam  fccunda  fpecies  figura* 
rumj  nempemixtilinea;. 

18.  Semicirculus  autem  BT)E 
CABefi  figura^  qu£  continetur 
fub  Diametro  BCy  &  Jmidis 
eircumferentia  BT>EC. 

19.  Segmentum  circuliefl  fgu* 
raqu^e  continetur  fub  quahbet  re- 
{ia  circulo  infcripta  &  abfciffn 
peripheria. 

Segmcntum,  cxclufofemjcJrcuIo,  cft 
duplex.)   vel  majus  Semicirculo  ,   vel  ' 
Ibinus. 

Segmeatiim  mojus  eft  illud  in  quo  re« 
peritur  centrun}.  . 

Segmentum  minus  eft  illud  quod  cenw 
tiajkm  noti  continet, 

Nunc  Euclidesaggredieurteftiamfpef' 
acm  figufarum  fc:  reailinearum. 

»■    ■  •   ■ 

C  io.  2?^ 


20.  Ri^jUne£  fgura  furd  qu4 
fltb  reiiis  Imeis  cminentur, 

Diftinguunttir  autem  rur(u$  hae  %u<;< 
fz  rcAilineas  in  tres  fpecies|  vel  enim 
funt  Trilatera:;  ?el  Qiiadrifatera;  j  ve} 
jMultilaterjr. 

%i.  Trilater£  quidem  figur£ 
fyntt  qua  fub  tritms. 

2?.  ^4Jrilater£  veroqu£ fulf 
matuor* 

23«  Midtilatera  denique  qu£ 
fub  plurihus  quam  quatuor  redis^ 
fomprekendufitur. 

jGenerali  vocabulohsedicuntur  Multf- 
laierae  ad  rn^nitani  nqminum  eyitandam 
piultitudineqi. 

Jam  cum  figuranim  redflinearum  pri* 
jmam  fpeciem  conftituant  figur»  Trila- 
f:era! ,  feti  vulga  (ic  di<^a  Triangula  9 
jllorum  divinohem  proppqit  Euclkles^ 
peti(am  ez  confideratione  tum  laterum  1 
f um  angulonim  »   quorum  numerus  (ue 


ilrqualisi  quippe  triangulum  tbe  conti« 
hct  smgulos  quot  latera. 

Triangttluui  refpedlu  iaterum  eft  ttbi 
p\cx  }  ^quilatertlm  y  Ifofceles  y  &  Scat- 
lenum. 

i^.  Trianguiam  aqUiUierutd 
lift  t  quodtria  iatera  habtt  apal$4* 


*    .y» 


.   J^  1/bfceles  autem,  quod dui 
timum  baltet  afiuUia  jiB,  jiC^ 


*^i^    ^ 


*  ii 
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26.  Sca/enum  deniquequodtfiA 
inaqualiithabet  latera. 


SecundaTriangulorum  divifio  pro  fiitf- 
damento  habfit/f  res  anguloram  fpecics  j 
(c :  reciiim,obtufum  S^  acdtum;  hinc  cnim 
Triangulum  dividittn*  in  Reftangulum  % 
Obtufangulum )  &  Acutangulum. 

27.  TriangulumreSiangulum  eft^ 
quod  unum  ba^et  angulum  re£fum 
ABC. 


.8.  o*^ 
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28.  Obtufangulum  eft ,  juodu- 
nkm  habet  angulum  ODa  obtu- 
Jum  id^eji  majorihn  teStih  ^ 

29.  Acutang^umdeniquequod 
tres  angulos  F.  G.  H.  habet  acu^ 
tos,  hoc  eflt  minores  re^o. 


Scquitur  jatn  fecunda  fpecies  figura- 
tum  rcdilinearom ;  fcilicet  Figurar  Qua- 
drilaters.  Hae  autem  ab  Euclide  receo« 
(entur  quinque :  Quadratum:  Figuraal- 
tera  parte  longior  ;  Rhombusj  Rbom-' 
boides;  ic  Trapezia* 

30.  S^dratum  ejl^  quod  £^ 
quiiaterum  efi  &  rettangulum. 


31.  4^. 


st 


£crctit>iA 


3|i.  Jlketa  fofU  hngkr  figH^ 
ra  eft,  fuareiimgtiiaqmdm,  d 
tfftttlaterawnefi. 


3i.  Rhomhus  autem»  qua  £•       i 

^tiateraquidem» /edre&imgui4  '' 
venejli 


ii.  Bbomboides  efi,  qu^  a^ 
verfa  &  Uaera  &  anguloi  aquaHd 
futer  Je  baSens ,  neque  a^Haterd' 
tfii  mquere&anguU 


■■i 
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^4.  TrapezM  4mqu«4ieuntm 
riUqU£  figura  qttjtdrUatmne  ,  qtue 
adnuUam  tx  quatuar  fneffedeutii 

jus  referri  pp^tttr 


)/ffuid$(iantes  AB.  QD  (unt  i  qu£ 
in  eodempkno  exiftentes^&  ntrim^  - 
qtie  in  infinitum  produ0a  $  adean^ 
4iem  di(lantiam  a  fe  invicem  ma^ 
pent  remota  |  ideoque  nunquatff, 
fftftcwtrent. 

A—' — — B 

C— -2) 

Kon  oamcs  liaext  51»  naoqaani 
f  oQCurnmt  f  F^«lf  diceod*  iwtt  j 

I 
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cam  dentur  linest  $  qux  licettiniul  in  in  • 
finitam  prociucantur ,  ifa  ut  adfemutuo 
ID  fnfinitum  magis'QC  magis  accedant  f 
nnnquani  tamen  concurrent  \  ut  Hy.per<- 
bola  &  reda  linea  ;  Conchois  &  re&a 
linea ;  Du2  a?quales  Parabblac  circa  ean- 
dem  Diametrum :  qua;  idcircp  nequa- 
quam  dicendac  funt  parallelar. 

Unde  facile  manifeftuQ)  evaditadna^ 
turam  parallelifmi  neceffario  requiri  s- 
qualem  ab  omni  parte  difiantiam ;  quam 
conditionem  ab  Euclide  omifTam  nos 
cum  celeberrimo  Tacqueto  adjecimus. 

Carterum  linearum  parallelarum »  qu;^ 
Euclides  ut  jam  defcriptas  confider^t  . 
generationem  &  delineationem  duo(ms 
inodis  concipere  pofTumus, 


V  II  V 
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PRIMUS    MODU$* 

Ppnamas  lineam  CA  pcrpendicularf» 
tjer  innftere  linea;  AB ,  uc  angulus  CA^ 
f}t  r^dtns*^  dpindecogicerousiineamCw^ 
iina  fua  excremicate  moveri  fupei;iineaip 
AB  9  ut  /emper  ipfi  maneat  perpendicu-- 
laris ;  (i  jam  linea  C  A  hoc  fuo  motu^per-r 
yenerit  in  DE »  pun(^am  C  dfifcriptam 
relinqvet  liaeaip  Cp  »  ^ua?  nunquam 
poteft  magis  recederea  linea  AB  $  nec  ad 
Ipfam  propius  accedere,  cum  linea  AC 
idurante  fub  motu  femper  &erit  eadem  & 
fibi  xqualis :  adeoque linea  CD  in  omni- 
bus  fuis  pundis  manet  C|im  AB  in  e.a« 
dem  diilantia,  ic  fi  ifte  motus^Iinea? 
CA  in  infinitum  duraret ,  etiam  linea 
CD  in  infinicum  ab  AB  diftaret,  adeo- 

3ue  nunqiiam  cum  illa  concurreret ;  un- 
e  jam  certo  concludere  licet  lineam  CD 
hoc  modo  gencf aum  lineo?  A6  efle  pa« 
rallelam. 

Deinde  cum  jam  conftet  lineam  CD 
non  pofTe  magis  in  uno  pun£ko  ad  I]« 
aeam  AB  adedere  aut  ab  illa  receder« 
quam  in  alio ,  fequitur  lineam  CD  ad  ' 
lineas  CF ,  C A  habere  arquakm  inclina^ 
lioneai  9  ^deoque  pcr  deunitionem  Per<^ 


pendiculari$  anguhim  DCA  effc  f^qm» 
&  f  qualem  angulo  CAB  qui  po(itus  efl 
fpdus ;  a4ep<}ue  duos  anpulos  interiores 
ACDi  CAB  fimul  fumtos  efiea?quales 
jduobus  reAfs.  Id  quod  natura  par^Ieta- 
]rum  A$.  CD  bac  ratione  dpfcriptarut|f 
pmnino  requirit.         *     v    .  ,, 


Ad  Iinesc  3KL  puiit^um  A  concipja- 
r  fa^a  linea  AC  pcrpen#fcularis ,  qiiuf 
Hcetin  infinieum  pr<>ducatiir  9  nunauaiii 
^iiia(tH?neni  quam  ad  AK,  AL  habe? 
^ill^  autem  ^rimqiie  ?qualis  cft;  mutali!^ 

cuna 


I 


*% 
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i^  itiguli  quantitas  abn  in  mijori  Tef 
tmnoTi  iHieatum  lot^itudiaa  ,  iej  it^ 
im]ott  ^el  miiiC^  iBclinatioiie  confiftai 

I>ein(iecxalio^ovi$pun^o  B  cpgi« 
iemus  duci  luieam  perpendicularem  fiDj 
^ua;  etiam  licet  iuiinite  protrahatiAr  ^  nbti* 
quam  atiam  acquiret  incHparionem  abillj 
^uqmjamha^adlineas  BK.  BL. 

Cum  |an  Wnp^  AC  ih  infinitum  |>rd"«' 
dudta  hon  p#fEt  iircendefe  verfus  f^pe-* 
j^iofa  nea  defcendefe  ferfus  in^eriora  f  ii- 
«iniliter  liheaBDetiam  in  inf^nitum (:on- 
tinqata  nec  altiorat  nec  demtffior^  petete 
poilit  i.  neceflafiio  .feduitui^  iftas  Imeai 
AC.  BD  femper  fervaturts  eandem  .a( 
tt  invfcem  diftanfiani  n«c<<Msctirrere  polffo' 
tinquain ;  adeo(](ue  ]uxta  hthc  de£[nitio-> 
iiem  iiias  efle  parallcl^. 

3<^  ^araileiogrdnifMttfn  efi  ft^ 
j^a  quddfHMera  ciifus  kina  offd^ 
fita' 

^y.  Cum  'vero  infdrMieUgrdmMi 
^idmetir  RD  di^a  fiierit  y  dudiz 
quereBii  €F.  BK  IdteriMs  pd' 
tmU  IHcantei  piamiftrutM  iHd^ 


Wi« 
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tto  etkkmque  punSio  G,  ita  ut  pa* 
rattehgrammunt  diftribtttum  /itin 
quatuer f^hraUelogramma }  illa per 
qua  'Diafneter  non  tranftt^  /cil: 
AG.  GE.  appellantur  domplemetf' 
fa  eerum  qua  circa  Tiiamtrum 
confifivnt,  utHF.CK, 


^    £ 


fo 


S  T  U  L  A    T  A, 


*  .  *  . 

1.  Toftuktur  a  quovis  fmnii^ 
jAadquodvis  pun^ium  Bre&ant 
lineam  AB  duceti. 


\      r  <>n 


■*•*■ 


B 


*  tf 


$ 
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'   2.  Et  termtnatam  teBm^  AB 
in  contmuumre^ia  proAicere in  C. 


£ 


B      ^ 


.  j.  Et  iiuovis  ctntri  A&quHm 
Ubet  radio  AB.  AC.  AfD.  AB^ 
eirculum  de[cribere» 


'4 


^i 


•  i*  ^JS 
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f 

i.  ^a  fmt  ieidem  dqitaiid  j 
^interfejunt  xqnaUa. 

2.  Si  kqiiaUyus  aquaUaad- 
dantut  y  tota  eritnt  xquatia, 

).  Si  ah  dfua&^  Mquidid 
dmamur  ^  ft^ua  inanebiini 
xqualia. 

4.  Si  inaqU^us  aquaiia  ad-^ 
je^afi&ti  toM  fmt  itmqnfiltdi 

f.  Si  db  indquahbus  aquabd 
dhLtta  fint  ^  reliqua  fiint  ind^ 
quaUai 

6.  Ut  qitd  ejUfdm  fiint  dpi* 
flictay  interfefunt  aqualia. 

titiik  inteiligcndutn  de  triplicibuSy 
i^uadrupficibus  ^  ^[uiatuplircibus  &  Hc  ia 
mfiaitumv     ^  ' 

7.      ti 
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7.  Bt  qu£  ejnfdem  funt  di^ 
tnidia ,  imfrfefunt  aquaUa. 

Nec  hoc  axioma  fe  tantuni  ttRmgit 
ad  parte;  dimidias  «^  fed  etiam  in  tertiis  | 
Quartis,in  cpiintis  4^  ficporroin  iQfinitum 
luam  habet  veritatem. 

8«  ^scon^mt  fibimutm^ 
tnter  fe  jmt  aqualta. 


Si  primp  ^pncipiafiips  fineam  DE 
fuperimpooi  linear  A  B  >  ita  uc  pun Aa  ei- 
frema  u.  A.  ut  &  E.  B.  coincidant ;  (t- 
fniliter  omnia  pun^  tflitermedia  lineai 
Q£  coneipondeant  omnibiii,  mediif 
pun(5tss  Hneai^  AB » proc^rtohincafleiere 
poflumus  lineam  DE  eile  atqualem  |i« 
hea»  AB :  q^ja  omnes  partes  lineat  DE 
<examuiGm  conveniunc  cum  omnibtus  p^ 
dbusiineae  AB. 


.A 


5* 
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Deinde  fub  qaslibet  inclinati^e  ad 
}inea;  AB  pundum  AducaturlineaAC; 
ii  )am  ad  linear  DE  punSum  D  duca-. 
Cur  linea  DF,  itautincIinatioItnearDF 
ad  lineam  DE^  (itarqualisyelfimilisin? 
clinationi  linea?  AC  ad  lineam  AB :  & 
lihea  DF  (it  squalislines  AC :  &  tum 
angulu$  f^DE  fuperimponatur  angulo 
CAB»  pmDiacorrefpojidebunt':  rcilicet 
linea  D£  cum  AB  >  inclinatio  cum  in« 
dinatione  >  &  linea  DF  cum  AC«  Adeo- 
que  jam  nop  tantum  iin^a?  congruunt  fecl 
^  anguli. 

Si  denique  ducattir  refla  CB »  ut  & 
^E  >  8f  una  figura  DEF  imponatur  al- 
^eri  ABC  :  jam  etiam  tertium  latus  FE 
ipoDsnrei:  cpm  f eitio  {atcre  CB  j  adeo^ 


ff- 
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que  totum  triangulum  DEF  congruet 
triangulo  ABC :  unde  neceflario  fequitur 
unum  alteri  eife  «quale. 

9.  TatumfHafartemajuseft. 

1  o.  Omnes  dnguli  refli  inter 
fe  funt  aquates. 

1 1 .  Si  in  duas  reSias  AG. 
BD  reSia  AB  inctdens  inferiores 
f^  %d  eafdem.par^  angulos 
AIBDy  BA(j  duobus  reSiis  mino- 
resfaciat  5  produSla  dua  ilU  re* 
£ia  tandem  coincident  inter/e 
ad  eas  partes ,  ubifunt  ifti  anguH 
dudbus  re^is  minores. 

Cum  in  hoc  Axiomate  mentionem 
fiiciat  Eaclides  duarum  linearum  coinci- 
dentiar  9  &  duorum  interiorum  angulo- 
nim  9  facili  negotio  patet  illud  aliquo  mo- 
do  refpeiSium  habere  ad  Dcfiniridfiiesn  li< 
nearum  parallelarum  fuperius  traditam  ; 
cum^ue  vx  Ula  definitione  nec  teiua  li- 


^4  EiictiDis 

nea^  mcideni  I  nec;  duo  a^guli  interiorci 
occarraDt  f  faiendum  ingeniie  edft »  hxk^ 
jus  Axiomatis  lucem  in  primo  iotuitu  noi^ 
apparere  tantam  >quanta  in  pra?cedentibu9 
fittim  affulfi^ ;  imo  quanca  eciam  m  omni* 
bus  communibus  fententiis  requiritur. 
.  Qgod  a  vero  in  memoriam  revoce* 
tntis  fupra  allaeos  modos  generationis  par 
rallelarum  »  pucamus  indehuic  Axiomati 
liiolcum  aflPundi  poiTe  daritati^i  Suii^anua 
£xi  Gt:  fecundum* 


Ibt  qtiippe  vidtmus  lineas  parailela$  AC; 
BD  ex  ftu  nattira  8r  generaetonts  modo  re« 
duirei^tfkdimnguli  CAB.  DB A  fmt  re- 
ctiy  hocieft  iftius  parallelirmt  nonaliiid  dh 
iiilldanieotnm  qdam  cum  anguluit  unus;, 

ABD 


" 
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AfiD  fit  redus ;  (quod  ftaiper  bffth 
«knus)  ut  ilcer  BACeciamficxedus  :  a« 
deoqoB  ut  tjnea  AB  perpendicttlartter  io 
ItoeaiTi  AC  cadensetiamfitperpeodicu- 
lazit  ad  alteram  BD« 

Si  jao)  ex  pundo  A  iafra  liaeaai  AQ 
-doGam  alia  i}uadtbet  ut  A£}  ita  uta» 
eufassBAE,  {kmmortcGtpi  iUaiiece£^ 
ario  ii  producatur  ciagisacma^  debee 
f ecedete  ab  AC :  quia  alias  deberet  nK 
icffc  parallela  ipfi  AC  $  aut  itenim  in  alio 
pDndocumipfa  concucrere:  oonprittSf 
quia  iiabet  pandum  A  copmiine  adeo- 
4]iie  ia  illa  coocidvnt  ;  ngn  pofterius 
quia  tum  dum  re&ar  fpadum  compreheQ- 
4erent »  quod  repugnat  Axiomi  fei^nti^ 

Cum  maoi&ftum  nonc  fit  Imeam  A£ 
snagis  ac  magts  recedere  abACi  etiam 
j^tet  illod  non  pofie  fieri  nifi  illa  oagii 
«c  mps  «ppropioqtiet  ad  dtefampiral^ 
lelam  BD }  guod  tamen  in  infinitum  abC- 

2oeconcurru  iierijntnime  pdBbile  eft) 
enim  umus  Ibea;  pondum  A  ab  alterius 
iiMcm  fmSta  £  ad  qaamtibet  diftantiam 
^emotum  efiecoQcipiomus ;  8c,a  puofffco 
A  vcclm  E  ducere  incipia^ig  Iwieam  ali- 
qpaambreveoi;  illi  fi  {mducatory  adeo* 
4^  ai»  AC  mgis  a(  oK^i^  recedatV 


« 


3^  EucLibiSt 

iil!ceflario  ad  pundum  £  magis  ac  mk^ 
gis  accedet),  donec  tandem  porro  pro- 
duda  perillud  pundum  Etranfeat. 

Si  enrm  impoffibite  fit  ut  per  £  tran- 
feat  >  e  duobus  unum  verum  eft ;  aut  a 
puhfto  A.  ad  £•  non  pofTe  ducilineam 
fcdam  9  quod  repugnat  poftulato  primo  z 
•ut  lincam  A£ »  fi  ^uam  p^-oxime  ail 
pundum  £  pervenerit  >  aliorfum  fe  de« 
terminareadeoque  fe  ftedere  |  quod  non 
poteft  efle  nid  ex  reda  fiat  curva :  quod 
tum  eft  contra  Hypothefin. 

Dua;  tamqp  adliuc  difcutiends  reftant 
diiEcuItates ,  quas  linearum  A£.  BD  ne«- 
ceflTarium  vacillarefaciantconcurrum, 

Pijfna  eft »  quod  Hyperbola  &  reda  » 
Conchois  &  refta  9  dua;  Parabolx  arqua- 
les  circa  eandem  diametrum  »  fimul  in 
infinitum  produt^x  nunquam  concurrant, 

Qua;  tamen  difficultas  evanefcic  fi  con- 
flderemus  lilasIineasefTe  extra  genus  h'- 
aiearumf  dequibusa§it  £uc]ides  in  hoc 
Axiomatc;  exprefleenim  tantumloqui* 
turdelineisredis;  cum  AfTymptoti  liQt 
(faltem  altei:a}  ex  lineis  mixtis. 

Altfia  difliculcas  oritur  ex  Clariflimi 
Betciniduabus  redis(in  Apiar.  5.  &^« 
•rario  Xom.  L  pag,  554,)  quas  licet  in^ 

1  '  tcrnos 
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teraos  angulos  doobus  re6^is  minores  effi* 
ciant »  u  prodacantur  camen  nunquam 
coincidant, 

Sed  nec  hoc  noftri  Axiomatis  eviden- 
tiam  &  veritatem  labefa&are  poteft,  Cum 
ifta;  linea;  non  fimpliciter  feu  tanquani  a 
pundotd  punftum»  fed  cumcenaqua» 
dam  conditione,  fcilicet  adjunAa  pro- 
portione  producahtur.  Quae  proportio^ 
nalis  linearum  produdio  hic  nullum 
ommno  habec  locum. 

1 1.  Du£  reSfa  fiatium  mn 
comfrehendunt. 

1 1.  Omne  totum  ef  aquaU 
i^mmbus  fuis  fartibus  Jimtd 
fumftis. 

Quoniam  majoris  perfpicnitatis  gratia 
Mathematicis  in  more  pofitum  eft;  ut 
veritates  quas  demonftrandas  rufcipiuntt 
diftindis  a  fe  invtcem  compleftantur  pro« 
pofitionibus ;  notandum  eft  hifce  propo- 
(itiones  dividi  in  Problemata  fc  Theore- 
mata, 

Problema  eft  propoficioin  qua  aliquid 

E  ?  Pro- 


*•"» 


r 

38  £aci:.JDii: 

pioponitar  eiSicienduiii ,  &  condnfiomi 
formula  feaiper  calis  eft :  Qubd  erat  fa- 
ciendum. 

Theoren(ia.eft  propoikio  ia  quapro- 
prietas  iquxdam  adt  veritas  de  aliqua  re 
jam  £id8  &  in  figura  jam  coaftrud:a, 
propoQttvr  demonftranda :  &C9oclu(!o- 
jiis  formula  femper  eft.  Quod  erat  de* 
oionftrandum,  '^ 

CoroUarium  eftconfectai^fumquodejc 
fada  jam  demonftratione  tan^uam  lu« 
crum  aliquod  colli^tur. 

Lemmaeft  demonftratio  pnemiila?  ali- 
cujus,  ut  qttsfiti  demooftratio  clarior 
cradat  9i  brevior. 

Propositio.  I. 

I.      iitjfer  dats  teeiA  termmMta  A9  ffitfflgv- 
*  lum  dqualaterum  mftituere. 


CON- 


LlB<lt  FlLIMUS.        3P 

cbNSTRUCTIO. 

1.  Cencro  A  radio  AB|  ^de-  tPoft.)[. 
fcribe  circulum  BC£.       *^ 

IL  Centro  B  »   eodem  mdio 
BAj  •idefcribe  circulum  ACF. 

3.    Ex  pun£to  interfedionis 
C  ^  ducr^das  C A«  CB.  im.  u 

Dico  triangulum  ABC  efle  ae- 
quilaterum. 

PEMOKS^TRjlTIO. 

AB   30  ACN  ,0^,, 

BA   30  BC.  r  '      '• 


/Ergo  AC  30'BC.   d  *      4ax.u 

m  ' 

Adeoque  triangulani  ABC  eft' 
*  aequilaterum.  ^  Q^od  erat  &cien-  •  dcCm. 
dui». 


l?fQ 


4»        E.uci-XDit 

Propositio.  ir. 

f rtJ»-  «•       ^d  datum  funfium  tA  dau 


*. 


« 


;  CONSTRUCTIO. 

t 

I.  Ducatur  a  C  a^  A  reftsi 

►  '•  J^         1.  Supcr  C  A  ^  fiat  trianguluni 
asquilaterum.   CDA. 
3.  Centro  C ,  radio  CB  dc- 
t  poft. }.  fcribe  ^  circulum. " 
dFoft.2.     4.  Latus  DC  ^  produc  .ufque 

,  ad  Circumfcrentiam  in  £• 
%  yoft.  3.      y.  Ccntro  D  radio  DE  «  dp--^ 

f^rilpe  aicum  circuli  £F, 


LiBsa  PaiKus.      af»i 

6.  Dcnique  ktus  DA  f  pro-  ^^o^.  «. 
ducufque  adiftum  atcum  in  F.   - 
Dico  lineam  AF  c0e  squgfi. 
ibm  daCs  BC. 


DEMONSTRATIO. 


^  /DF   30  DE.  g. 
^  PA  30  DC.  h. 


bDef. 
»4- 


AF     30    CE.    i.  i  Ar.  1, 

Atqui  BC  30  CE.  Jc.  ikDefi^ 


*m 


JErgp    AF  3?  BC.  1.   QE.F. 


1  Ax.  ?. 


E  P»o- 


/^%  EucbXDXS 

pM.i\  PROPOSIYIO.    lU. 

T>atis  duahus  re^is  inaqua- 
Ubm  At^^BCioe  majort  'JBCmi' 
nori  A  aquaUm  redam  3E  de^ 
trabere. 


,    CONSTUCTIO, 

X.  Ad  lineaz  CB  extremitatem 

ft  1.  I.  6  f  fub  quolibet  angqlo  ^  pono 

re&am  BD  aequalem  painori  A. 

bPoft.  |.      i.  Centro  B  radio  BD  "^dc- 

fcribo  arcum  circuli  iTecantem  re- 

dax9  CB  in  E. 

Dico  lineam  Bl^  efle  asqua- 
km  ipfi  A. 

Dc 


LlBEB-  FlLIMUS.  4^ 

DEMONSTRATIO. 

<  Quia  funt 
BE  30  BDc.  radii    ejuf-  '"^*'' 

dem  cinauU* 
AtquiA     3>  BDd    aPer  con. 

firuftionem. 


Efgo  BE  30  A.  d.      QJ..¥,^^^ 


# 


r 


% 


?Kj0A 


iA  EUCLIDIS 

P  R  O  P  OS  I  T  I  O.     IV. 

ihtoL  t  Si  in  trlangHlis  ABC.  DEF^ 
umm  UtHS  ^A*3 ,  mi  DE :  d 
almm  4C  nkfri  1)F  fit^qua- 
l^\  ut  &  anguti  A.  D  ifiis  la^ 
ttrikus  (ontetiti  fint  aquales ;  E^r 
rit  quoque  bajis  ^dequalis  EF\ 
angulus  B  angulo  6:  ut  z^  Q 
ipfi  Fs  €t  trtangulum  ABC  a^ 
quale  triangulo  DEF.  , 


DEMONSTRATIO. 

Concipiamus  *TrianguIum  ^ 
D£F     fuperimpotti     triangulo 
ABC  >  ita  ut  pun Aum  £  cadat 


in  B  ,  &  latus  ED  fupcr  BA  5 
quanck)  i;)un0:uoi  D  praecife  ca- 
dec  in  A',  quia  latera  AB  &  DE 
dantur  ^qualia.  a 

Deihdclatus  DF  cadct  fqpct 
AC  ,  quia  anguli  BAC.  EDF 
^onuntur  a^quales.  > 

Denique  pundum  F  neceflir- 
rio  cadct  in  C  y  quia  latera  A€. 
DF  funt  asqualia.  a  a  ax.  s. 

Ergo  pundluQi  £  idem  eric 
cum  B;  &  F  cura  C.  Ergo  li- 
nea  EF  congruet  cum  AC  ,  a- 
deoque  ipfi  erit  squaiis  :  & 
omnes  anguli  congruent ,  ut  & 
tota  triangula :  quare  illa  funt  ae- 
qualia.  a 

Q-  E.  0. 


F  j  pRcr- 


4^ 


EuCLIDItf 


<. 


PROPOSITI  O.    V, 

t  * 

"^  »•  J/ofielis  TriangullAE  C  cfui  ad 
hafin  funt  angtdt  A^BC,  ACBm- 
ter  fe  funt  aqt$alct,  * 


PRiEPARATIO. 

Per  prop:  9  requentem  (qvat 
ab  hac  non  dependec)  angulum 
BAC  di?ide  bifariamre^  linea 
AD» 


.  «•-. 


l 


LlBBR.  PR.IMUS.        if 
DEMONSTATIO., 

InTrian^Iis  ADB.  ADC. 

Latus  Aif  oo  AC.  per  ipfuni 

triangulum.. 
liatus  AD ,  utriqne  commune  a. 

deoque  fibi  ipu  aequale. 

Angulus  BAD  JoCADpercon. 
ftrudionem. 


Ergo  angulus^  ABD  30  ACD. 
«  Q.  E.  D.  « 4- 1 


COROLLARIUM  L 

Omne  triangulum  ae^uilaterum 
cft  xquiingulum.  '^ 

corollAiium  IL 

Si  m  triangulo  Ifbfcele  vef  arquilatcro  t 
ABC,  line^ADbifecctangulum  A,  il- 
la  eriaai  opoofitum  latus  BC  bifariam  di- 
videt  j  ut « ipg  B  C  per pendicularis  cric. 

Pro- 


48 


Euctibis 


Tbe6i. }, 


PROPOSITIO.  VI. 


I>  t 


Si  Jfiafiguli  ABC9 
4uo  dngulf  ABC.ACB^ 
inter  fe  dquales  fuerifit; 
latera  dqualibus  afigulis 
coppoftta  AB.  AC.etim 
itiHf  fe  erunt  aqflalia. 


DEMONSTRATIO^ 

Auteft    AB    <*     AG. 
Autcft     Aft  >      AC. 

Aut  cft     AB  30     AC. 

■  »  < 

V  _ 

Ponatac  AB    •<     AC. 

Abfcindatnr  DB  30  AC ,  tum  da&A 
DC.  erit  in  ^  lis  DBC.  ACB. 
L»tus     DB  30  AC.     perconftruftj 
BC  30    BC^     6MComt»unCt 
AngulusDBCOOACB. 


Ergo  erit«  ^  lum  DBC  20  A'o^ 
ACB,  fc:parsA  totum.  Quodeftab- 
fardumj  a4^0QuencnpoteftfffcAB  ^ 


VOr 


L  IBEH  PiLikus.       i^ 

Ponatur  dcindc  AB  >   AC. 

j 

Ncc  hoc  pofle  cfle  eodem 
modo  probacur  ab  AG  ab- 
fcindendo  parccm  azqualcm 
iateri  AB. 


/ 


Adcoquecum  nequeateflc 
AB  ^<:  AC.  ;•     ' 

Nec  AB  >  AC. 
Neceflario  crit  AB  30  AC, 


SpHOLIiJM. 

■*  V  '"f 

Non  nnius  forfan  quibuf> 
dam  arridcbic  dcmonfl:racio 
quam  invcrfo  parumpcr  ^ro- 
poflcionumordinehoc  modo 
proponcmtis. 


G  Prac- 


♦• 


^9 


EUCI.IPXS 


PRiEPARATIO. 

f 

•  Angulum  B^^,    ut  ant^ 
divide  bifanam  re<5):a  AD, 


DEMONSTRATIO. 

IntrianguUs  ADBvADC, 
Latus  AD  utrique  commune 

fibi  ipGe(la:quaie* 
Angulus  B  gp  Q  per  propofi-» 

tionem. . 
Angulus  BAD  m  CAD  pe( 
cooftrudtionem, 

•  ^rgo 


LlBCIL  P&IMUS.        ^ 

Ergo  pcr  16  fequentenl 
(qus:  ab  hac  non  dependct) 
Latus  JB  io  AG.    q:  E.  D. 

COROLLARIUM. 

Omne  Triangulum  aequi- 
angqlum  cft  «equilaterum. 


1    . 


G  2 


Pro- 


i 


if» 


EucLipis 

PROPOSITIO.    VIL 


f'««"-4-  si  ^  line^  ^AB  extremita- 
tibus  A.  B.  ad  datttm  aliquod 
tunUum  C  duBa  fuerint  du£ 
Unea  JCBC,  extfa  illud  fun^ 
fium  Qnullum  datur  aliudptn- 
Bum,  adquod  ab  A^^B  ^« 
linea  pofftnt  duci,  qua  jm  du- 
Ws  lineisAC,  'B^Jint  aquales. 


Dc 


LiB^B.  Pb-imus.      ii 

DEMONSTRATIO. 

Si  tale  punaum  contcodat  Ad- 
ver&rius  dari  pofle  :  dabitur  vd 
extra  vcl'  intra  triangulum  ABC. 
vel  in  alteriitro  latcrum. 

Ppnatur  extra  triangulum  in  D. 
Pua4    CD.  erit   in   triangulo 

'  ACD    • 
'    Latus  A€  30  AD.  juxta  Ad- 
Tcrfarium. 


Ergo  angulus  AC  D  » a  ADC  5  m.  i- 
quieadcmlitera  O  infigniantur. 

Deinde  in  triangulo  BCD. 
Latus  BC  30  BD,  itcrumjuxta 
Adv. 


Ergo  angulus  BCD  oo  ,  BDC 
qui  eadem  litera  P  nojtcaltur. 

J  am  angulus  0 1  a  parte  fini- 
ftra  ett  major  anguloP,  adcxtra 
vero  roinor  s  qwd  cft  •bfurdum. 


1^41  £qcz.idis« 

Atqui  eadem  deidonftratio 
obtinet  in  omnibus  pundis  extra 
triangutum. 

Ergo  nullum  omnino  extra 
trianguium  datur  talc  pundum. 

Ponatur  intra  triangulum  in  !>• 


j^/Latus  AC3JAD\juxta     Ad^ 
\LacusBC  .ooBD.jverfarium. 


A       .-,. 


Ergo  AC  ^CB  »  AD  4.  DR- 
conira  fequcntetn  propof.  zi.  quac  ab 
hac  Qon  dependet. 

Cam  Jam  eadem  demonfira' 
'  tionis 


LiBj&ic  Pblimus.      ff 

tionis  forma  applicart  poffit  o- 
mnibus  punftis  incratriangulum 
ABC. 

Sequitur  nullum  talepundluQ 
jntra  illud  dari. 

Fonatur  in  alterutiro  laterum 
AC-  BC. 

Ncc  ibi  illud  pundlum  potcft 
inveniri  >  quia  tum  pars  foret  j 
pcqualis  fuo  toti  contra  AX.  p. 

£rgo  univerfii^  concludimus 
extra  punftum  C  nullum  omni- 
ho  aliud  dari  pofle»  ad  quod  duas 
lineas  ^quales  ipfis  AC»  BC  duci 
<jucant,    Q;  E.  D* 


t. 


Q  }  Pro- 


14  EUCXIDI^ 

PROPOSITI  Ov   IV. 

ibroi,  I.      5/  />i  trlangnlis  ABQ.  DEF^ 
un^m  Um  ^A"B  y  uniDE:  d 

altfrm  4C  nkm  i:>F  fittqua- 

if }  ut  0^  anguti  A.  D  iflis  la-- 
ttyikui  (ontefjii  fint  ^qu^les ;  ^^ 
V/>  quoque  bafis  ^Caqualis  EF \ 
angulus  B  angulo  €:  ut  ^  Q 
iffi  F>  €t  trtangulum  ABC  a^ 
quale  triangulo  DEF.  . 


DEMONSTRATIO. 

Comcipiamus  'Triangulum 
D£F  fuperimpofli  triangulo 
ABG I  ita  ut  pun3:um  £  cadat 

-^.-  ^       ^  Mk\j  in 


in  B ,  &  latus  ED  fupcr  BA  5 
quando  ^^imftuqd  D  praecife  ca- 
decin  AV  quia  latera  AB  6c  D£ 
dantur  ^ouslia.  a 

Deihdclatus  DF  cadet  fq pct 
AC  ,  quia  anguli  BAC.  EDF 
ponuntur  asquales.  « 

Denique  pundum  F  neceflir* 
rio  cadet  in  C  9  quia  latera  AC 
DF  funt  asqualia.  a  a  ax.  t. 

Ergo  pundum  £  idem  eric 
cum  B;  &  F  cum  C.  Ergo  li- 
nea  EF  congruet  cum  AC  ,  a- 
deoque  ipfi  erit  asqualis  :  & 
omnes  anguli  congruent ,  yt  8c 
tota  triangula :  quare  illa  funt  ae- 
qualia.  a 

Q-  E.  D. 


F  j  Vk0* 


5^         £tici<iDiff 

Proposi TIO  IX. 

fcbk  4;     batum  angulum  reSilincum  BAC  hifa* 
lim  fecare^ 


b  x.L 


CONSTRUCTIO, 

1.  £x  lafteribiis  jIB  »    AC  abrcinde 
^  partes  accjuales  AD.  AE. 

2.  Super  (hdb  DE  conflitue  ^trian* 
giiliim  irqQitateron)  DEF. 

5    Ducre^am  iJF. 

Dicp  illam  bifairiam  dividere  angu*» 
tum  BAC.  _ 

DEMONSTRATIO. 

InTriangulis  ADFABT» 
Latus  AD  30  AE     \per    confiruSio- 
Latus  DF  X>  £F      (aem; 
Latus  jlF  {O  4F^     ^uiautrique  com- 
mune. 


(t.1. 


Vmim. 


.^go^ngulus  p jF  09^^  £ilF.  Q.  £.  F 


LlB£&   FlLlMUSi 


5> 


COROLLARIVM. 
Binc  patet  mitbodus  datum   angulum 
ficandi  in  mnaUt  angul^ii^,  8.  iC. /tr« 
ftngulas  mmirum  partes  iterum  b^atiam 
dmdenio. 

S  C   H  O  l  J  V  M. 
Tetejlautem  ftofofttionis  conftruHio  boe 
modo  in  compendium  redigi. 

I.  In  laterihus  AlEL  A^n  fume  aqualet 
AD.  AE. 

II.  Centris  D&Ef  quoUietumque  ra^ 
dio  defcribe  duos  arcus  fe  interfecantesin  F« 

QtiofaEto  reEta  AF  aiigulum  BAC  bifecahit. 


/  V 

> 


H  i 


Pkq^ 


^         EilCLIDIS. 
PROPOSITJ  O   X. 

jrobL  j.     ^atam  fi&am  terminatam  GB 
bifariam  fecare. 


■  I.  L 
b  9.1. 


CONSTRUCTIO. 

1.  Super  daita  GH  conftituc  «  triah- 
gulum  arquilaterum  G AH. 

2.  Angu]|uii  A  divide  bifariam  ^  re« 
ftaAlF/ 

Dico  illam  lineam  GH  dividcrc  bi« 
fariam. 


DEMONSTRATIO- 

InTTianguHs  AIQ*  AJH. 

Lacus  GA  3>   HA»  per  conftru^ 
dionem. 

Latu€ 


LlBER  Frimus-       61 

Latus  AI  30  .AI,  fea  ueriquecom* 
mune. 

Angulas  GAI  CD  VSM.  per  «on- 
ftruiflionem* 


Ergo  cBafis  GI  CD  IH :  adeoque  linea_«  ^^ 
GHfeaaeftbi&riam.    Q.  E.  F.    ~ 

S  C  O  L  1  U  M. 


•...A--- 
*i'»^ 


1 


Hujus  ppe" 
taticnis  etiam 
tale  eft  comfen^ 
dium. 

Centris  G  & 

H  )  dquali  ra* 

4io  utriiique  de^ 

^   fcrtbamur  arcus 


Q.  ^     H/?^    intcrfecantes 

inA  &  F. 
'    Tum    teHa 
iff,      bifecabit 
reSam  GHinJ. 
Notandum  e*- 
tiamprofequen- 
ti     propofitionc 
re&sm  AF  effe 
ferpendieularem,  iffi  GH  eo^  pmSto  dato  l 
mtimqu^  exdtatam. 

H  5  Pro- 


"V 


tfl  EnCLIDIS; 

Propos^i  ti  o  Xr. 

dato  perpendicularem  lAexcitare. 


CONSTRUCXrO. 

,  j.  I.  I  A  pnnflo  I  uirinque  fume «  partcs 

inter  fe  a?qua1es  ID.  I£. 
b  I.  L  2,  Super  tota  DE  conftitftc  ^  triaogu- 

lum  a:(juiiater4jm  DAE, 
j.  Duc  re<%a|n  AI. 

Dico  illam  tSe  p^pendkitkrem 
gnasfitam»  a 

DEMONSTRAtlO. 
In  triangulis  AID.  AIE. 

Latus  AD   »    AE.\  perfonftruSio- 
Latus  ID    30    lE.    /liem. 
Latus  AI    OQ    AL 


!     ErgoAogulusAIDao*AIE.  Adeo- 
^uc  AI  cft  qiiavfka  ^  ptr  peadiEuiaris. 

Q.  E.  Fi 


ftS.I. 
bDcf'10. 

*r 


LlBEfL  PCLIMUS.  ^l 

P  BLOPOsi  T  ro  XIL 


Ex  daSo  pun&o  A  ^'^  ^- 
exiralineam  "DE ,  ad 
ipfam  lineam  perpen* 
dicularem  ducere.     . 


CONSTRUCTIO. 

1.  Centro  A  tali  radio  defcribe  a  cir- 
culum  ut  redam  datam  fecet  in  duobus 
pundi^  D.  £• 

2.  Duc^reftaSiiD.  ilE* 

3.  Lineam  DE  «  diyide;.bifariam  in 
pundloL 

©ico  duftam  AI  cffe  quarfitam  pcr- 
pendicularem. 

DEMONSTRATIO. 

InTriangulis  AID.  AIE. 
L^us  AD  30  AE.  quia  (iintracfii  ejuf- 

dem  circult. 
Latus  ID  33  lE.  pcr  conflruiaioncm. 
Latus  AI2>  AL 


a  Pefi.  5. 


b  Poft.  I. 
c  10. 1. 


Ergo  angulus  AID  »  ^AIE.  Ergo  AI 
cft  Quaffita  «  pcrpendicularis.      Q.  E.  F.  **  ^*  ^ 

Tfc  eDc£xo. 

PRO- 


64>  EucLiDifl  ^  r 

Propositio.  XIII. 

TMk.^         0*^    ^^^^    ^^*    ^^  f^^* 

reBam  Qt>  confiftens  ,   angulos 
,    facit:  aut  duos  reSios  autduO' 
bus  reSlis  aquales  ejficiet. 


DEMONSTRATIO. 

Reda  £B  cum  DC  auc  fa* 
citutrimc|ue  azquales,  adeo^ 
»pe£ro.  quc  *  duos  rcdoSj  aut  non 
facic. 

Si 


LlBER  P&IMUS.         6S 

Si  non  facit ,  ex  pun<Sto  B  ex- 
citetur  "^  pcrpendicularis  BA:  ■»"•'' 
eruncque  duo  anguli  O  &  P 

f-f-.  Q  finguli  re(5ti.  adcoquc 

0+P  +  Q»2R. 
Atqui  ang-  S  30  q  4-  P- 

Ergo  S  +  Q  a>  iRcais. 

Quod  E.  D. 


l  Prp: 


V 

0  E  U  C  L  I  D 1  S' 

pROPC$  ITl  O.    XIV. 

THeor.^;  Si  ad  aticujus  reBs  AC  pun^ 
Bum  CduareBa  "DCCEnon  ad 
eafdem  partes  duBa  angulos  qui 
'  funt deinceps  O  &S  duobus rems 
aquales  fec(rint\  tn  direBum  e^ 
runt  ijia  re6la ,  hoc  eji  T)CE  fn( 
ftm  reBa  line^* 


>  P 


OEMONSTRATIO. 

Si  Adverfarius  contendat  lineam  C^ 
cum  C-D  non  facere  unam  lineam  'rc- 
<3;aro ,  utique  aliam  ^gnarc  nobi«  de- 
bct  i  illa  autem  affignahitur  yel  (upr^  Ij- 
R?jm  CEvelinfrajIlam. 

Sit  primo  fupra  CE.  ut  CF. 

Jara  VJguIi  04^  P  3)  z  Kt&xs. 


juxta  Adverfarium. 
Atqui  aHguIi  O  Jl^  S  30  2  R.  per  pro- 
poncionem* 


JU*. 


Ergoa04.PaD04-,S.  Etdem.  aAii.^ 
to  utrinque  angulo  O  rcnjdnet  b  P  3)  $•  \^^^  ^. 
l^ars  &  tdtum  quod  eft  abfurdum  «,  c  ai.  9! 

Et  eadem  dcmonftratio  habct  locum  ifl 
omnibus  lineis  gua:  poffunt  duci  fupra 
CE,  Ergo  nulfa  poteft  duci  linea  fuprd 
CE ,  qu2  cum  CD  faciat  lineam  reclami 

Sit  deindeinfra  CE.  ut  CG. 
Yum  anguli  O  -4-,  T  25  2  ReSii.  jux- 

•    ta^dverfjrium. 
Atqui  O  -j-.^  30  z  R.  pcr  pro- 

■pofitionem.     ^ 


ErgodO>4^T30  04^S.Etablato  dAx.<; 
utrinque  angulo'  O  remanet  T  30  S.  To^ 

.  tum  &  Pars .  qood  «  eft  abfijrdura*  c  Ajt  <^ 

.  Etcum  eadem  demonftrationis  fotma 
obtincat  in^  omnibus  lineis  quac  poflint 
duciinfraCEt  feqairuretiain  nullamih- 
ff^  CE  pofle  duci ,  qi^a? cum  CD  facit  li- 
DCam  redam.  Unde  concfudendum  erit 

•  ipfam  lineam  CE  cum  CD  facere  reciarn 
t)CE.    Q.  E.  D. 


Propositi o.  XV. 

Ti»<tt. 8.  Sidu£  reSia  tAB.  CD  Je  mvi- 
cemfecent ,  angulos  adverticem  S 
oppofitos ,  feiltcet  Ec^T^  teqm- 
les  inter  fe  facient. 


•  l}'  x> 


bAz. 


Demonstratio. 

Anguli  £  -f,  O  30  2 1^. 
Anguli  p  +  O  30  2  R./* 

r.  Ergo''  E  4-  O  30  P  +  O. 

ablaco  utrimquc  O. 


«AX.J 


•  Y" 


£'30  P. 


€•- 


Lxvbr.Pr.imus.      «$p 

CORQLLARIUM.  L 

Duae  re(Sbae  fecantcs  (c  mu- 
tuo  ad  pundum  intcrfc<5tio- 
nis  quatuor  angulos  faciunc 
quatuor  rcdis  acquales. 

COROLLARIUM.  IL 

Omnes  anguli  circa  idem 
pundum  conftituti  xquales 
func  quatuor  redis. 


« 
y 


/ 

r 


I  j  Pro- 
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1  ■    ■ 

Propositio.  XVI. 

thcor.9.       Trianguti    ^T^  und  Utere . 
B<tA  produflo  tn  E  ,  externus 
4ngulus  EAC  utrolib^  interno 
O*  opfojito  C  vel  B  major  efi^ 


s 


PRytPARATlO. 

I.  Latus  A  C  bi/cceturin  R  * 
*'°*  '        2.  Dufta  BF  producacur  b  in 
K     G,  utBFfica)FG. 

3.  Ducatur  AG.     , 

DEMONSTRATIO. 

Tam  in  triangulis  BFC-  AFG. 

La. 


L  I  BTP  R.  P.R.  I M  U  ».        Jl 

Latus      BF     30  FG\  Percon- 
tatus      CF    00   AFyftruaio. 

nero. 
Angulus  BFC  3)  AFG.  per  1 5,  L 

-Ergoang.   ^CB  30  FAG.  per-f.  i. 

Atqui  totalis  £AC  externus 

jnajorFAG.    • 

£rgo  idem  EAC  etiammajor 
FCBj.C 

Eodem  modo  bifecando  latus 
AB  procedatur  ,  &  probabirur 
angulum  externum  DAB  majorem 
^fleangulo  ABC, 

Atqui  angulus  DAB  »  EAC* 

15.  I. 

Ergo  EAC  etiam  eft  majof 

QuamABC*  TB* 
"  CLE,P. 


Pao- 


/2  EUCLIDIS 

P  R  O  P  O.S  I  T  I  O.     XVII. 

Tfceo»  10.  TrknguU  ABC  duo  anguU  B. 
7*.  vel  aUi  quilibet  f  quocunque 
tnodo  Jimul  Jjtmm ,  duobus  re- 
Hisfuntminores, 


1>     C 


DEMONSTRATIO. 

Produdo  I^terc  BC  in  D- 

Duo  anguli  O  4- T  30  2  R.  1 5 . 1. 
Atqui    O  <3  B,         i6.I. 

Ergo     B  -]-  T  >  2  Re. 
Simili  tnodo  detnonftratur 

an. 
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angulos  A  -1-  T  cfle  minbres 
feu  >  duobus  Re<5tis. 

COROLLARIUM.  L 

In  orrvii  triangulocujusu- 
nus  angulus  fuerit  redtus  vel 
obiufus ,  reliqui  funt  acuti. 

COROLLARIUMIL^ 

Omncs  anguli  trianguli 
acquilateri ;  &  triaoguli  Ifo- 
fcelis  anguli  fuprabafimfunt 
acuti. 


%  ?»•< 


H 


GuCLf  DI5 


PROPOSI^IO.     XVIII. 

Omms  Tridnguli  ABCmAxi^ 
m  lateri  JtQ  oppomfur  maxi- 
mt$s  angulus  ^BC. 


i  f»  I. 


DEMONSTRATIO. 

Angulus  ABC  eft  <  C. 
A  majori  lacere  AC  abicinda- 
tur  AD  30  AB. 
Ergo  angulus  ABP  30P.* 
Atqui  P  <:  C.  "^ 


£rgoABX)  <  C. 


Adeo- 


LlBER   PltlMUS.  ^f 

Adeoque    totalis   ABC  eric 
mulco  <  C.    " 

Ai^ulu»  ABC  cft  <  A. 
A  aiaximo  laterc  AC  abfcinda- 

tur  CE  a>  CB. 

EritqueangulusEBCooO/    y'' 

^Atqui    O     <J    A.  •»    ''''*' 


Ergo  EBC  <  A. 

Ergo  totalis  ABC  erit  multo 
<  A.    . 

Undejam  patct  angulum  ABC 
cffe  omnium  maximum.  C^E.D. 


K  2  Pros 


76 


EUCLIDIS 


Theor. 

12. 


PROPOSITIO.    XIX. 

In  omni  triangulo  ABC  maximo 
angulo  B  ohonitur  tatus  maxi- 
ntum  AC, 


i_ 


«j.i. 


DEMONSTRATIO. 

Aut  latus  AC  eft  30  AB. 
Aut  AC  >  AB. 
Aut        AC   <  AB. 

Si  Adverfarius  ponat  AC  » 
AB ,  erit  a  angulus  B  30  C  quod 
cft  contra  hjpothefln. 

Si 


LiBBR  FaiMus.      77 

,  Si  ycro  dicat  cffe  AC  >   AB, 
/erit  b  angulus  B  >   C  :  quod  ^^^'  '• 
itcrum  clt  contrahypochcGn. 

Ergo  fequitur  latus  AC  eflle  < 
AB. 

Eodem  modo  demonfliratar 
AC  efle  <  BC. 

Ergo  abfolute  latus  AC  eft 
maximum.       QJ£.  D. 


K  3 


Pro 


r 


Thcbc 


7$  EUCLID!» 

t  -  ■ 

PRoposiTio,  XX: 

Trianguli  AB(^4»o  latera  fcd* 
e/^5»  AC.   aut  aho  quocunque 
modo  Jtmul  fum^ta  reliquo^  ^Q 
Junt  majora. 


PRiEPARATlO. 

1.  Latus  AC  producatur  in  D  ut  fit 
AD  30  AB. 

2.  Ducatur  DB. 

DEMONSTRATIO- 

In  Triangulo  DAB,  latus  AD.  » 
AB  per  confirud. 

Ergoangulus  ABD  3D  D. 
Atquiangulus  CBD  <  ABD. 
Ergoangulus  CBD  etiam  <  D. 

Adeo* 


Li  bsiuPkimus.       79 

Adedqae  latus  DC  boc  eft  dao  la* 
tera  BA  ^-  AC.  fant  *  inajora  tcrtio  •  i9-»- 
latexc  BC.         '    Qj  E.  D. 


S  C  H  O  J-  I  U  M. 

Propofitionis  htijus  Tff itas  imniediate 
fluites  Archimedxa  liacf  Reda?  defini« 
tione^  Ad  oculutn  enim  patet.viamper 
quam  linea  frada  B AC  a  B  a(f  C  duda 
eft  diverfam  efle 9  a  via  linearBC^  qu^ 
itatuitur  reda. 

Ergo  linea  reda  B  C  «efl  omnium  mi* 
nima »  qu2  a  B  ad  C  poted  duci. 

Adeoque  etiamIineare(5bBC  erit> 
finca  &afta  BAC. 

Q.  E.  D. 


Pro. 


/ 


Theot. 
14- 


80  EUCLIDIS 

Propos i Ti o  XXL 

Si a  termims  unms  lateris  '2C 
intra  triangulum  jungantur  du^ 
teSia  BD.  (^I>ch(z(ateribus  tri- 
anguli  BA.  AC  mnores  quidem 
^erunt  ;  majorem  vero  angulum 
ZBDC.  9orainebunt. 


bAs.-4« 


PEMONSTRATIO. 

P  ARS    I. 

Produfta  BD  in  E.  crit  intriangulo 

BAE. 

./BA4-  AE    <  BE. 


BA.+  AC  ,<  BE4-EC. 

Deinde  in  Triangulo  DEC. 
.  (DE  4-  EC    <  DC.  •= 
c  to.1,  A  jg0  30  BD. 

BE 


LlBER.   PHIMUS.       '8l 

.  BE  ^-,  EC    <iBD4,DC.  d"'^'»* 
Atqui  fupra  BA   -f-  AC  •<  BE 
4-  EC. 


-»k. 


*r 


Ergo  BA  4-.  AC  multo   -<  BD 
4-  DC.  , 

Pars  II. 

Externus  angulus  BDC    "<  DEC.  • 
interno.  '  ^  *  '^-  '• 

AtquiangulusDEfc  •<Ainterno.f     fi&i- 

Ergoangulus^BDCmuIto  -^A. 

QiE.D. 


r 


Afi 


* 


^l  EUCLFDIS 

Alia  Demonst.ratio. 

j9l 


PARS  I.  IJucroaamADO. 
Intriang.  ADC  ang.  R  <  Q. 
Intriang.  ADB  ang.  D    <  P. 

EjgQ  per  rp.  I. 
Ukus  AC  <:  DC.  \ .    jf 
Latus  BA  *<  BD.  /'^    ' 


a^.  I. 

bi6.  I. 


f  f  ^.  1 1 


Latera  BA -4-- AB  <BD-4-rDC. 

QilDdautemangulusRfit  <Qficpatet  Pro- 

nducatur  AO  in  E,  ut  fiat  CE  00  Ca.  Triang. 

ACE eft Ifoicelcs.  Ergo ang.  Q  30  E /» Atqui ex 4 

ternus  R  <tnterfto  E  ^ErgoR  <Q.  Similiter 

probatur  eflc  D  <  P. 

^-  P  A  R  S    a. 


^  Ang.  S    <  I^ 


*   *  Jfeg» 


LlBERpRlMUS.       .$3 

i  Ergo  S  -4-.  T  <  P-T— Q. 

Hoc  BDC  <  BAC. 

yd  altter  boc  modo. 

^  P  A  R  S    I. 

Per  Archimeda^amreda?  line^r  defini- 
tionem  linea  BOC  eft  omhium  brevifli- 
ma ,  quar  a  B  duci  pofTunt  ad  C.  £rgo  fi 
aBad  C  peraliamviamducaturlineafive 
incurvata  five  frafta  >  ut  B  AC*,  vcl  BDC. 
iieceffario  illa  via  erit  major.  Patet  autcm 
skI  oculum  quo  puu6i:um  frac^tionis  ma* 
gis  a  linea  BEC  recedtt  ,  co  viam  per 
quam  iftalinea  procedctieflectikim  longio- 
rem)  adeoqueetiam  lineaili  cffe  majorem. 

Atquipunftutn.ffa^orils  A  magis  a  li* 
rjQa  BOC  recedit  quatn  D.  Ergo  linea 
B  AC  eric  major  IJnea  BDC. 

Pars  II?  •  j» 

Per  propofit  jz.  i.  '(<j.uar  ab  hac  non . 
<}epender'J 

OmneSanguli  triang.  DBC  ZCf\ 
omnibus  ang.  trian.  ABC.  Iq  ^  ♦ 

Atquiang.  DBC  4^DCB  >  f 
ang.ABC4-ACB.  ) 


Remanebit ^ngulus BDC  <  BAC. 


8<$  Euci^iDis 

PROPOSITIO  XXIII. 

rroM,9.  Ad  dau  re^  AB  punSiutn 
Q  angulo  reBtlineo  D6P  aqm" 
lem  GCB  ifficere. 


. » 


'.  ■■'  f 


*   2t.I. 


duo  piin<5^  D.  F.  illaque  jun- 
gc  rectjf  linea  DF.  ., 

2.  Tum^fiatadpunduru 
C  triangulum  GCB ,  habens 
latera  a^quaVia  lateribus  £ri^ 
guIiEDF. 

»Dico  angulumiGGB*et- 
fc  aiqualcm  ipli  DEfJ        '} 

'     Dc-. 


I.IQ£R.  P&IMUS.         87 
DEMONSTRATIO. 

m  triangulis  GCB.  DEF. 

Lacus  GC  0»  DE\     Pcr  con- 
LatusCBao  EFJftr  aio- 
Latus  BQ  »  FD/ncm. 


Ergo  ^^figulus  GCB »  DEF. «» «•'• 

Q^E.F. 


•*'%  • 


;i 


«■ 


mt 


w 


*  * 


j-jt 


♦i 


SJ 


i'  ' 


.1 


Pro- 
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Propositio.   XXIV. 

Thcdr.jj.  si  duo  triangula  BAC.  BAD 
duo  latera  "XA.  AQ  duobus  BA 
AT>  aqualla  hdbuerint.  alterum 
alteri  unum  yero  triatigulum  ha* 
beat  angidum  tftis  lateribus  con^ 
tentum  BAC  majorem  altero 
^AD  j  habebit  quoque  baftn 
BQ majorptp^baft  "BD. ' 


PRiEPARATia^ 
1.  Ccntro  A  pcr  C  dcfcribfe 


1 


ar^ 


■  m        11  I  "■TMuifc  ^ 


LlBElt  PaiMUS.         Sfjf 

circulam ,  is  tranfibicpcr  D ,  cum 
AC  AD  ponuntur  aequalcs :  Ec 
BCcadicfiipra  D. 

2.  DucacurredaDC. 

DEMONSTRATIO. 

InTriangulo  ADC.Iatus  AD 
ponicur  squale  AC.  crgo  angu- 
lus  S   X)  Q. 

Atqui  S    <  O. 

Ergo    CL<  O. 


Adcoque  T  multo  <  O. 


3 


Quare  cum  in  triangulo  BCD 
angulus  T  fic  <  O  eric  lacus  feu 
Bafis BC  major  'hj^R BD.       '      ,,.^ 

Q.E.D. 


M  Pro- 


p9- 


EUCLIDIS 


PROPOSITIO  xvr. 


TheOb  Si  duo  triangftla  ABC.  DUP 
■  duo  Utera  4B.  AC  duobus  Ute- 
rihus  DE,  DF  ^equaita  habue- 
rint  alterum  altert;  unum  tero 
triangutum  habeat  bajin  'BCma- 
jorem  altera  EP :  habebit  quo^ue 
angulum  A  majorem  2). 


■*  y 


c  pr 


DEMONSTRATIO. 

4 

Si  angylus  A  non  (ic  <^  D. 
Erit  vcl  A  »  D. 
*vcl  A  >  D. 

51 


LlBXR.  Fr,IMU8.        pl 

Si  fit  A  oo  D ,  erit  bafis 
•  BC  33  EF.  contra  hypothc-  »4.l: 
fin. 

Si  vero  A  >  D  erit  ''ba-  '•h-^ 
fis  BC  >  EF.  iterum  contra 

Ad  eoquc  lequitur  clle  angu- 
lum  A  <  D. 

Q;  E.  D. 


I    1 


M  1  P  RO. 


Thcor. 
17- 


$t  lEuCLIDIS 

PROP©SITlO  XXVI. 

Si  duo  triangula  du9s  angulos  duobus  an- 
gulis  aquales  habueriut ,  alterum  altett ,  & 
mum  latus  um  lateii  aquale ,  ftve  quod  ad-, 
jacet  aqtfalibus  angulis ,  ^ive  quod  uni  aqua- 
liumanguloYum  fubtenditur ;  llla  &  reliqua 
latera  reltquis  lateribus  aqualiababebuntf 
alterum  alteri ,  &  reliquum  angulum  reli- 
quo  angulo. 


f"     B  C      %        G   F 


DEMdMSTRATIO, 
In  Triangulis  ABC.  DEF  fint  anguli  B.  E.  ut  8c 

C,  F,  xqualcs. 

SitM|c  primo  BC  70  EF,  fc:  latera  adjaccntia. 
siDEnonfit  .lOipfi  ABj  fit  DE   <  AB,  8c 

ablcindatur  EG  OO  A B,  8c  ducatur GF. 

Tum  crit  in  TriangulisGEF,  ABC. 
Latus  GE  CD  AB  per  conftru6tioncm. 
Angulus    E     00     B       \    ?er   propofi- 
Latus      EF     00    BC    'tionem. 


a  4. 1.  Ergo  a  angulcTs GFE  00  ACB, 

Atqufangulus  DFE  00  ACB  perpropofitioncni. 


bAx.  I.        Ergo  bangulus  GFE  00  DFE^  pars  &  to- 

cAx.9.    ^^^'  quolcJllcabfurdum. 

Ergo 
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ErgononpotcftcfleDE  <AB, 
Et  eodem  modo  probatur  DE  non  poffc  eflc 

ininusktcrc  AB: 

Ergo  DE  CD  AB,  adeoquc  triangulaABC, 

DEF  {c  habent  juxta  4«  £t  omniareliqua  funt 

'aequalia, 

Sit  deindc  Ab  00  DE,  fcilicet  latcraoppofita, 
Si  non  fit  EF  03  BC  ,  fit  EF  '<  BC  ,  &  ' 
abfcindatur  EG   OD  UC,  ducaturque  pG. 

Tumcritintriangulis  ABCDEG. 

Latus    AB  CD  D£  \  per  propofitionem* 

Angulus  B  00  E     / 

Latus    BC  OD  EG  percoQ(h'u&: 


Ergo  dAngulus  ACB  OODGE, 
Atqui  angulus  ACB  OD  DFE  per  prepofi^  d  4. 1. 
tionem. 


Ergo  angulds  DGE  OO  DFE,  quod  cft  abfur- 
d um ,  cum  DG££t externus ,  qui  inter|[o  DFE 
majoreft.  e   5  ^,5^L 

Ergo  non  poteft  clTc  EF   <  BG 

Eodem  modo  pi:obabitur  non  poflc  cfle 
EF  >   BC; 

Undc  fequitur  efTe  EF  OOBC:  Adeoque  in 
triDgulis  ABC>D£F  omniapcr^cflexqualia. 

a  E»  R 


M  3  Pro- 


P4i         EacLiDis. 

pRoposiTio  xxvn. 

theot.  Si  in  duas  reUas  AB,  CD 
reSia  EF  incidens  angulos  alter" 
ms  P.  R  aquaief  faciat  ;  r*- 
£ia  erum  inter  fe  paralleLe. 


DEMONSTRATIO. 

Si  oqn  nnt  parallelac ,  coin-  * 

dent 


LiVEvt.  Pmmus.      ^f^ 

ddentputain  I,  &ficttrian- 
gulum  giH, 

Tum  critangulus  cxtcrnus 
*P   <  R  intcrno. ,  •  '«• »- 

Atqui  pcr  propof.  angulus 
P»R. 

Qux  duo^  fimul  vcra  cflc 
abfiirdum  eft.  Ergo  lincar 
non  concurrent^  adeo<^uc  funt 
paratlela:. 


» 


1- 


^     . 


P  R  #- 


19. 


f§ 


EUCLIDIS 


Propositio  XXVIir. 

Si  in  duas  refias  tA3.  Qj> 
reSia  EF  incidens  faciat  exter^ 
num  angulum  0  AquaUm  interno 
f^  ad  eafdem  fartes  opfojito  ,0: 
Aut  fi  faciat  dms  thternos  ZT 
ad  eafdem  partes  P.  ^  fimul 
aquales  duobusreciis  :  faralleU 
erunt  inter  fe  rcU^  A^X.  CD. 


BE^ 


9 

■ 

•     LiBER.  Pr,  IMUS.       5>7 
DEMONSTRATIO. 

PARS  L 

Angulus  T  O)  O.  a  ,    ^  ^  ,j.  i^ 

Atqui      Q  30  O  per  propofitionem. 


1     > 


Ergo       T  30  Q,  »»  h'M  r. 

Adeoquc  linea:  AB.  CD.  lunt  pa* 
rallcla?.  ^  •  C17.L 

i 

P  -A  R  S     11. 

Ahguli  O  ^-,  P  30  2  Reais.  ^       ^      d  13.  i. 
Atqui  CXrA^  P  30  i  Reftis  per  Prop. 

^ 

Ergo « O  ^^  P  30  Q.  .4^  P.  demto  caj.1. 
utrinque  P. . 


O  30  Q. 

Ergo  per  partem  pritnatn  hujus  linear 
AB.  CD  funtparallela;.. 

Qa  E.  D. 


N  Pk 


98 


Euchivis: 


thedr. 


Proposi  Ti  o  XXIX. 

Si  in  reSias  parallelas  AB^ 
(^D  re^a  EF  incidat^ 

\.  Altetni  anguli  T.  J^  in-^ 
ter  fe  erunt  aquales. 

1.  Externus  Q  erit  aqualis 
interno  t$  ad  eafdm  ^artes  op  - 
fofito  R.  •    • 

3.  ^Duo  interni  <(T  ad  eaf- 
dem  partes  T.  R.  ^mul  ernnf 
aqtfaks  duohus  reSlis. 


De- 


Li|bER   PlLlMUS.         9$ 

■ 

DEMONSTRATIO. 

Pars  7. 

Si  angulus  Tnon  fit^  Q> 
crit  vcl  major  vel  minor. 

Pohatur.T    <  Q.  \ . 

P         P.  ^^ 


Erit*T4-P  <Q-  +  P.  *^*^ 

AtquiT-fP  ^''iRecais.      b,j.L 


1 

Ergo  Q^+  T  >  2  Redis: 
adeoque  lincx  AB.  CD  non 
funt  *'paralIel2B;quod  eftcon-  ,j^    ' 
tra  hypothelin.  • 

V 

N  2  Dein- 


>90 
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i  ij.  I. 


Deinde  ponatur  T  >  ^ 
fcu^<T.\ 

R  O     / 


R.       R. 


4+R  <T+R. 
"Atqui  ,^+R30  1  Rea:is.  '' 


ErgoT  +  R  >  zRcais' 

'**•"•  adeoque  dua:  line«  *AB  CD 
^  non 


L  I  B*E  R.'  F  &  I  M  U  S.      lOl 

non  func  parallelx :  quod  ice- 
runti  eftcontra  Hypothcfin. 
Ergo  cft  angulus  T  »  ^ 

^od  e,  D. 

P  A  R  S    II. 

G'+T»iRcais.  \r 
1^+^30  2  Reaus.  '^  '"'^ 


Az.L 


\Atqui         T»c^.  *"  hp«'p«- 

^        i      •  ^^  tcml. 

Ergo  G  30  R.  .  I  Ax.  j. 

P.A  R  s  in. 

.     G  +  T30  2Reais:  '     ''J;^ 

Atqui    G  30  R.    1  IPer 

■  ^  tem : 


pat- 
tcmi. 


Eflgo^I^+T^iReais. 

N    3  Pco- 


toz        EttCLiDia 


Theor. 

21. 


Propos  1  ti  o.  XXX. 

Si  dttx  re^a  AH,  CD.  fint 
faralleU  ad  eandem  EF  -,  ilU 
ermt  qttoque  inter  fe  naralleU, 


"V 


De^0NSTRAT1O. 

Ducatur  pey  tres  datas  re- 
daslinea  GK. 

An. 


Angulus  O  30.  P. '  propter  •  »9. 1. 
parallclas  AB.  EF. 

.  Angulusj^»  p.  'propter 
parallelas  CD.  EF. 


!-»»• 


j       .    Ergo  ang.  0  30<;^alterni. 
f      Adeoque*AB.  CD  luntMnter  ''*^'^ 
fe  parallelas. 


■  ^*  f 


Pao- 


104  EUCLIDIS. 

Propositio.  XXXr. 

)pxoi».io.  /Perdatum  pmSiuni  G  du- 
cere  Uneam  AB ,  qua  dau  CD 
jit  paraliela. 


CONSTRUCTIO. 

i .  Ex  pundo  G  ad  datam 
CD  ducredara  GHfubquo- 
libet  angulo  GHC. 

1.  AdlineaGHpundurn 
» «j.  I-  G  fac  "angulum  HGBaequa- 
lem  angulo  GHC,  * 

* 

Dico 


.  i 


Lib'sic  Pft.iMUS.   aoj; 

Dico  BG  produdam  eflle 
ipG  CD  paralleUin.    * 


,     DEMONSTRATIO. 

AnguH  aicerni  GH^  HGh 
{unt  xcjuales  pcr  conftru<5lio-' 
Qera.  Ergo  ''lincjBe/iB.  tZ).'b»7i. 
funt  parallclaf ,         ~ 


\ 


^ 
/ 


> 

m 


PII6; 


so$ 


Biiciicris 


PROPOSITIO    XXXII. 

5ftrti.M.     ,Trianguli  A^^C  um  iatere 
Br  prodttSio  in  E.     ' 

1.  Sxtertius  angulm  S  duo^ 

hus  internisi^.  eppofitit  tAtyB, 

.    ttqualis  efl>.  .     ^ 

*     ]l.   Trianguli  tres  anguii  Ji 

B'  0.  fimul  fumfti  duolfus  rc» 

.  ffis  aquaies  funt.        ^ 


O 


De: 


LlBER.  PaiMu^*     tof 

« 

-  DEMONSTRATIO. 

Pars  i; 

Duda  tcAsi  CD  parallek  lateri  BA; 

erit. 

f Angulus  P  30  t  A ,  alterno  j  propter  *  *9-  ^- 
.  ,     incidentem  AC. 
lAnguIus  0^30  ''B.  ihtcrno;  proptet  b  29.  t 
incidentem  BE. 


.«■  »• 


Ergo  anguli  P  -l^  Q^  hoc  eft  totaiis 
S  30  A  -f,  B.  Qt  E,  P, 


•      \ 


tp 


A    R    S       2. 


Duo  anguli  O  ^-,  S  30  2  Redts.  c       c  Jh  ^* 
Atqm  S  30  A  -f-  B.    per  partem  I. 


Ergo  ues  anguli  A  -i^  B  ^^  O  30 

2  Redirf. 

■ 

COROLLARmM  L 

Omnes  anguli  iinius  triauguli  funt 
squales  tribus  angulis  cuj«fcunqqc  alte- 
f\us  trianguli  (imul  fumtis ;  .£t  quandp 
duo  (unt  ^quales  duobus  erit  &  tertiu^ 
a^qualis  tenio. 

O  2  De-r 


to8     .  ETuclidis 


\ 


CbROLLARIUM  II. 

In  triangulo  Ifofccle  rc- 
<aahguIo  anguli  ad  bafinfunt 
fcmiredi.     Et  quadrati  dia- 
meter  iliiusangulosbifariam^ 
fecat. 

COROLLARIUM  m. 

Angulus  trianguli  «equila' 
teri  e(l  una  tertia  diwrUm  re- 
dorum,  veldu^eterH^enius 
re^i. 

s  c  H  o  L  I  u  M. 

Omnis '  figura  redilinea 
dividituc  in  toc  triangula, 
quot  habet  latera  ,  demptis 
duobus,  &  anguli  triangulo^ 
rum  cenftituunc  angulos  fi- 


I 


DEMONSTRATIO. 


Intta  (|iftdlibet  polygonum  ex:  gr:  . 
peotagonum  A&CDE  >  fumatur  ali- 
quod  punflum  F  9  ex  quo  ad  (ingulos 
angulos  ducantur  reda: ;  &  obtinebun- 
tur  tot  triangula  quot  figura  habet  iate« 
ra,  adeoque  nic  quin^ue  triangula. 

Cum  autem  UHum^iiodque  triangulam 
contineat  duos  angulos  redos  (per  5  2. 1.) 
quinquetriangulacontinebunt  10  angulos . 
reftos;  aquibus  (1  demantur  anguH  re Ai 
quatuor circa  F  pofiti  ( 1 5;!,)  qui  ad  figir- 
ram  non  pertinent ,  remanebunt  pro  an- 
gulis  figurar  6  anguli  re£i;i. 

Cum  jam  duo  anguli  reSi  eontinean- 
tur  in  uno  triangulo ,  4  ejunt  in  duobus  & 
^iatribustriauguiisi  ^  Un»^ 


V 


r 


iio  ^      EacLiDiiT. ' 

Unde  jam  coacludimus  pentagonum' 
dividi  pofle  in  cria  triangula:  hoceftia 
tot  triangula  9  quot  figura  habet  latera 
dcmptis  duobus. 

Qu«  demQnftratio  univerfalis  cft  pro 
omnibuspolygonis  ^  &  Tabcjla:  fequen- 
tis  ei):  ftindamentum. 


Latera  * 
Triangufi 

3   f  4  1   5  1  «  1     7 
'   1  i   f  3   1    4  1      5 

Anguli  redli 

1    1  4  I   «  1  8  1   10 

' 

\- 

Latcra 
TtianguU 
Anguli  rcAi 

/    8  f     9   1    TO  I    u   J  u 

<^l     7  1    Jf^f    9f  io 
iz  (  14  1  16  1  18  1  zd 

^  Cujushic  cftSenfus.  FiguraEx;  Gri 
6  lateruqp ,  dividi  poteft  in  4  triangula  j 
&  illius  anguli  otpa^s  vadent  S  re^os. 


Pao- 


Ijit^nv^  'Pb.iMus.       111 


V  R  o  P  o  S  l  T  1  o  •  XXXUI. 

V 

Re(fx  JC.BT>  qute  aquidts  & 
fardieks  AB.  CT>  adeafdempar' 
tes  conpinguntM*  &  tfj^  tequalejt 
funt  &  poj^UfU. 


Theot 


DEMONSTRATIO. 

Dufta  Diametro  AD ,  in  Tri- 
anguiis  BAD.  ADC. 

Latus  AB  X»  CD  per  propo- 

fitionem. 

Augulus  aO  30  T  proptcr,  ,5.t 

psu'  • 


i!i  £ncx<iDz  t 

parallelas  AB.  CD.  ^ 

Lacus  AD  a>  AD. 


,.        ;    Ergo  per  4.  Qmnia  funt  aequa- 
lia>  nim.  '' 

Latus      AC  ^i»  M). 
Angulus  Kij  h  S ,  adcoque 
b  »7. 1.  ''.AC  &  3DparallelaB. 


/- 


# 


PfO' 


« 


1 


r 


Liber.Fb.imqs.     tl^ 
P  ROPOSITIO   XXXIV. 

Tg  Theou 

Tara/le.  ''• 
logrammiM 
ABCTt 
oppofita  la^ 
tera&  an* 
guli  aqua-^ 
-D  lia  funt  5 
ipfumque  a 
T)iametro  fe^atur  bifariath. 

DEMOJMSTRATIO. 

In  Triangulis  B  ADMDC 

Angnlus  *  O  OO  T  pfopter  parallelas  a  29. 1- 

AB.  CD. 
Angulus  a  S  op  Q.propterp4iaIIeIas 

,     AC.  BD. 
Latus  AD  00  AD. 


Ergo  per  26.  omnia  funt  «qualia  5  fc; 
Latus     AB  »   CD. 
Latu5     BD  00  AC. 
Angulus    B    00'  C. 
Adeoque  per  4,  Trfangula  BAD. 
ADC  inter  fefunt  a?qualia. 

"     P  Pro- 


r 


tl4 


EUCLIDIS 


*5-  . 


Propositio.  XXXV. 

VaralUlogramma  ^D-.  FD# 
fuper  eadem  hd(i  CD  e3^  wtef 
eafdem  paralldaS  4B.  CD  conjii'^ 
ti4ta  fmt  nequalta.  ^ 


I , 


A_JS_fe  '  A.  F  K  B 


t>EMONSTRAriO. 

Trcs  hic  occurrunt  cafus  i  qdi 
totidem  figuris  cxhibentur. 

V 

Ad  Figuram  I. 

Latus  AE  30  CDN       |. 
Latus  EB  30  CD  P^'  ^ 

Ergo 


L  IBEIL  PriMUS.       iXf 

Ergo  AEatoEB.  ^^j^ 

ConGderentur  jam  duo  trian- 
gulaEAC.  BED,inquibus 

Latus     EAa)BE. 

Angulus  A  30  BED    proptet     ^   ^ 

parallelas  AC.ED, 
Latus  .  AC  OD  ED  .  per  ^^^L 

'  •  •  ■  y^  •         ..I..  ,  I 

Fi^oTriang.  •'EAC  cc\  y.j^ 

'      Triang,  .    BEDlAdde. 
Triang,  ECD  oo  ECD/ 

P^faHelbgr.    EACD  x>  Parall. 
BECD. 

Ad  Figuranjvll. 

Latus  AE  CD  CDJ       j 
Latus  FB  oo  CD.^4-*^ 


N 


•^^ 


Ergo  AE  30  FB.\5 
FE       FE.r* 


AF  00  EB.    . 

■     Quarejam  in  T^ iangulis  F  A  C. 
fED. 

P  2  La- 


f 


1l6  EUCLIDIS 

Latus     FAooBE. 

Angulus   AaoBED.  propter 

parallelas  AC.  ED. 
Latus      ACaoED,  per^^.L 

*4. 1-     Ergo  Triang.  '  F AC  x>  BE D.\T 
Trap.  EFCD.  oo  E^CDr 

' 4 .  ^ 

Parallelog.  AD  »  Parall.  VD. 

Ad  Figbram  IIL 

Latus  AE  co  CD.(       , 
Latus  FB  00  CD.P"^-- 


.      Ergo  AE  X)  FBA. 
•  aF.       EF.'^ 


AF  »        EB. 


Quare  iterum   in  triangulis 
FAC.  feED. 

Latus      FA  x>  BE 
Angulus  A  30  BED.  '^  ob 

parallelas  AC.  £D. 
Latus  AC  a>£D.  per$4.IJ 

Ergo 


m 
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fergo  •»  Triang.  F  AC  30  Tri  •  l        i\,  t 

ang.  BE©.         \„ 
Triang.  FEG  oo  Tri./^ 
ang.  FEG. 


Trapcziura  E  ACG  oo  TraA 

pczio  BFG2).  jA. 

Trian^    GCD      •GC©/ 

■  I  r^  u        I  ■  ■  ■  ' 

Parallelogr.  A2),»Parallel.E©. 

QiE.  D. 


PfOf 


Thior. 


Ii8 


EUGLIDIS 


pROPos  iTio  xxxvr. 

'Parallelogramma  AE.  HT>  fu- 
fer  aqualibtts  bafibus  CE.  FD ,  & 
inter  eafdem  farallelas  AB  CD 
confiituta ,  inter  fe  /unt  aqualia. 


l 

H 

'  B 

^ 

^ 

( 

5        '  J 

&    *■ 

"» 

A 

DEMONSTkATlO. 

Ducantur  reftaf  CH.  EB,  quaerunt 
•  jj.i.  a.ffqualcs  &  pardlclar.  Hocfaaoerit. 

Parallelogr.  AE  »  Parall  EH.*       .. 

Atqui  Parall. '  HD  00  eidcnYjC.I. 

PairalhEH.  * 


fcA».  L  '    Ergo  «>  Parall.  AE  00  Parall.  HD. 

Qj  E.  D. 


Pro- 


Ll  BBR  FaiMus* 


ll^ 


Propositio   XXXVIL 

Triangula  ACT>.  FCD  fuper  Thcot* 
tadem  bafi  CT>  &  inter  eafdem  *^' 
farallelas'  AB.  CT>.  conftituta  % 
funt  inter  fe  aqualia. 


DEMONSTRATIO. 

Duftis  DE  aparallelaipfiCA:  ut&  ^^,  ^ 
DB  parallela  CF ,  erit.  bjjit 

.,  Parallelogr.  *>  EC  DO  P^allclogr.  BC. 


Ki 


Atqui  Parall.  EC  ffmjffis<|j^  "j 
Triangulum  ACD<  \      _ 

Et  Parallelogi:.  BC  femiffiteft r^^*    , 
triangulum  FCD.       '    | 


Ergo  «triang.  ACD  30  triang.  FCD. « At  ^ 

Q:^E.D. 


X20 


EUCLIDIS 


The<». 
»1    . 


PROPOSITIO  XXXVIII. 

TrtanguU  <t^^iS.  HFD  fu^ 
per  aqudlibus  hafibui  CE.  FD. 
t$  inter  eafdem  paraltelas  tA'^. 
CD  confktuta  ,  inter  fe  funt 
^qualta. 


\ 


DEMONSTRATIO. 


^ 


»jr.i.  Ducatur  *EG  parallela 
ipfi   AC    &  DB  ipfi   m, 

Mfi.  Tum  bParall.  CG  »  Pa- 
rall.  FB. 


/' 


At- 


LlBEB.  PlLIMUS.      M% 

Atqui  dimidium  CG| 

cft  Triang.  ACE.         .      , 
Et  dimidium  FB  cftp4- »' 

Triang.  HFD. 


Ergo   c  triang,    AC^  ^^**-^ 
triang.  JHFD. 


,.j 


-<*. 


'  «. 

*<* 

.  tl 

Pl&^ 


lii  EocLiDis 

Propositio   XXXIX. 

Thcot.         Si    triangula    A"BC.    7)B^ 
Jtnt  ^t^udm  ,   is^  fuper  eadem 
baji  HC   ^  ad  eafdern  partes 
confiltuta :  tlla  erunt  quoauc  in  - 

*        tir  eafdem  parallelas.    tioc  efi 
AD  ertt  parallela  BQ 


.     D^MONSTRATIO. 

Si  Adverfarios  hoc  neget.  ^it  AE 
parallelaipfi  EC  :  &  producla  BD  in 
E,  ducatur  refta  EC. 

a  37.  L        Tum  Triang.  a  ABC  .T)  EBC.  ^ 

Atqui  Triang.  ABCCDDBC  pe^ 
propofitionem. 

■    *          '3  Er- 


f 


L  I  B£IL  PrIMUS.       %2^ 

Ergo  Triang.  ^  ERC  OO  DBC  To-  bAx.  i. 
tUm  &  pars  quod  eit  abfurduni. 

c  Ax.  9» 

Et  eadem  demonflratio  obtincc  in  o- 
uinibus  iineis  quse  pofTuat  duci  fupra 
AD. 

Quare  concludendum  eft  nullam  Ii- 
ncam  pofle  duci  fupra  AD,  qusefitip- 
ifBC  parallela. 

Quod  fi  adverfarius  contendat  lineam 
AF  effe  parallelam  BC ,  eadem  demon* 
flratioqis  forma  ipfum  ad  abfurdum  de- 
ducimus ;  &  probabimus  nullam  lineam 
infra  AD  pofle  duci  gus  ipH  BC  fit 
parallela. 

Ergo  refte  hinc  concludimus  ipfam  li- 
ncam  AD  effe  parallclamBC; 

Q.  £•  D. 


Q^z     t         Pro- 


7  ■  ■  \ 


424  euclidis 

Propositio  XL. 

}oT  Si  trianguU  ABQ.  DEF  fint 
aqmUa  ,  e3^  fufer  aqualibus  ba^ 
fibus  BC.  EF^  f^  adeafdem 
fartes  con/iituta :  Illa  erunt  quo^ 
que  inier  ea/dem  parallelas  AD. 
BF. 


DEMONSTRATIO. 

SiAD  juxta  Ad<rerfarium  non  fitpa- 
rallela  BF  ;  fit  AG  fupra  AD  du^a. 
ipn  BF  parallela  :  &  produ£b  ED  in  G  t 
ducatur  GF.  j 

^  ,1  x^       Tum  erit  *triang.   ABC  00  triangj    j{ 
'  GEF.    •  ,  / f 

Atqui  idem  triang.  ABC  90  triang.'      * 
D£F.  perprop.  ' 

'    "  Ergo 

» 


r  "    ■ 

LlBBR.  FrIMUS.      I2f 

Ergo  btriang.  GEF  OO  DEF.  To-  bAx.L 
tum  &  pars ;  quod  eft  «  abfurdum.'  c  ai.  9* 

Adeoque  linea  AG  non  eft  parallela 
BF  :  necullaqusfupra  AD  pofletduci. 

£t  eodem  modo  demonftratur  nec 
AH  nec  ullam  altam  qua;  infra  AD  pof- 
iit  duci ,  cffe  parallelam  ipfi  BF. 

Ergo  concludimus  iterum  ipfam  lineam 
ADeiTeparallelamBF.         (^  £•  D. 


CLj,         Ft#^ 


«    f 


\%S 


EUCL  I  DIS 


Thcot. 
31- 


P.ROPOSITI  o  XLL 

f^Si  parallelogram- 
mum       AEC^D 
communem    ^cum 
trtangulo    FCD  ; 
bafin  C©  habue* 

rit ,  &  in  iifdem  paralleJis  AF. 

CT>  fuerit :  parallelogrammum  e* 

rit  duplum  trianguli. 


a  37. 1. 
b  34. 1. 


DEMONSTRATIO. 

« 

Dufta  AD  erit  triang.  *  ACD  30  tri- 
ang  FGD. 

Atqui  ^  parallelogr.  AECD  eft  du- 
plumtriang.  ACD. 

Ergoetiam  parali.  AECD  cft  duplum 
triang,  FCD. 

S  C  H  O  L  I  U  M. 

Imo  etiam  fi  parallelogrammum 
ABDC  cum.  triangulo  EFG  a?qua- 
les  bafes  CD.  FG.  habuerit  &  i.iiifdem 
fuerit  parallelis  ,  paralleiog.  trianguli 
duplum  erit. 

Dc- 
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'^      DEMONSTRATIO. 

A     B   K    E 


C     D   F     G     H 


Duda  FK  parellela  GE ,  erit. 

Parallclog.  AD  :D  Parall.  KG.  5<J.I. 

Atqui  Parall.  KG  eft  duplum  Trian- 
guHEFG.         perj4. 1. 

ErgoetiamParall.  AD  cjufdemtrian- 
guli  duplumeric.  .    ' 

Praeterea  fi  Trianguli  EFH  cum  Par- 
allelogr.  AD  intereafdem  parallelascxi- 
ftentis ,  bafis  FH  fuerit  dupla  bafeos  CD 
erit  triangulum  EFH  30  parallegr.  AD. 

DEMONSTRATlb. 

Triang.EFG  00  triang.  EHG  (5 8.1.) 
Ergo  totum  triangulum  EFH  eft  duplum 
triangiili  EFG ;  atqui  modo  demonftra- 
tum  eft  eflTe  parallegr.  AD  duplum  cjuf- 
dem  trianguli  EFG.  Ergo  crit  paraU 
Ap  O)  triang.  EFG, 


^ 


P&o 


tlB  EUCLIDXS 

PROPOSITIO   XLII. 

rrob.ii.  A_     y       ja     Dato    trisnguh 

ABC  dquale  paral^ 
Ulogrammum  GC 
conftruere ,  bahens 
augulum  aqualem 
angulo  dato  D. 


t   10.  I. 


CONSTRUCTIO. 
I.  Divide  abafin  BC  bifariarain  E> 
&  duc  redam  AE. 
b  ji.  !•        2..  Diic  lineam  AH  paralldam  BC. 
J  j.  ExEdiic  redlam  EG  ut  angulus 

W  GEC  fit  SBqualis  angulo  dato  D, 

4.  AgeCHparallelam  EG. 

Dico  GC  effe  parallelogrammum 
^^ficum. 

DEMONSTRATIO. 

•  ?^  L        Triang.  AEB  00  triang.  AEC. 

Ergo  triang.  ABC  eft  dupium  triang: 
AEC 
^  4J.:i-]      AtquiParall.GCbeftdupfcimejafdem 

triang.  AlfeC. 

■-II   I  '  ■  '  ■■-!  ■■M^— 1^  ■■        ■ 

9Xx  6        Ergotriang.  ABC  30Parall.GC.c 

.       '  '        Cum  jam  angulus  GEC  per  conftm- 

dioncm  fit  30  angulo  dato  D  i  patct  |il- 

£tam  eife  quod  qua;ritur« 

Pro 


liIBER   FlLlMUS.         Z29 

•  Propositio.  XLIII. 

Cfhjhis  farallelogrammi   AC^^*^ 
complementa  Mj.  GC.  f^nt  inter 
fe  aqualia,  -^ 


DeMonstratioJ 

* 

riang.  BAD  ao  Tri 

c  I    angvBCD.  i  .  t 

^  |Trian|  BFG+  GHDP'^' 

30  tri.BK6_f.GED; 


Rernanec  complem.   AG  30 

C00ipl.GC.  Q.E.D.  aAs.;; 


R 


pro< 


/    > 


^ 

^ 


ijat.  EUCLIDIS; 

Proposi  ti  o  XLlV. 

;  # 

WOD.  !»#  — rr^  yv      ;      7  !w    «      i^    ^    . 

4^  /(?  triangulQ 
JBCdquale 
fatallelo- 
grammum 

CH  applicare  habens  angulum  aqualem  an- 

gulo  dalo  D, 

CONSTRUCTIO. 

•42. 1.         I-  ConftituCa parallelogrammum  CG 
sequale  triangulo  AB  C »  &  habens  angu- 
lumGEC30anguloD.       - 
"^j.  I.        2.  Produfi  J>  BC  in  K ,  ut  CK  fit  3^ 

^t^F.  . 

ijLi.        j.  Agc  KI  parallelam  c  CH>  quaj 
produftx  AH  occurrat  in  I. 

4;  £x  IperC  ducaturlC.  <]ua?pro- 
duftx  GE  occurratin  L. 

5  Ducatur.LM  parallellBKi  q^x 
produfta?  IK  occurrat  in  M. 
/6.  Denique  produeaturHCinN. 

Dico  CM  efTc  parallelogramnimn-^ 
«qua^ntum. 

De- 


L  I  B E  R.   Pr,  I  M  U  S.  -  IJI 

PEMONSTRATIO. 

Triang.  ABC  30  compIementoGC. 
per  Conllr. 

CompJ.  CM  ^3p  eidem  compl.  GC.  ««•  i*' 


■«  f '     '        1*. 


Ergo  triang;;^B(S  ^30  compj.  CM.    *>  ax.  i. 


*■  >  •" « 


Angulum  autem  CNM  efle  30  angulo 

dato  D  fic  demonftratur. 

,   Ang.  (;NM5  30  HCK.  propter  pa-  "9-if 

raJIelasCK.NM. 

.     Acg.  HCK  00  cGEC.  propter  pa*   - 
rallelas  HC.  GE. 

/    Ang.   GEC    30    V.  per   conftru- 
€Uonem. 


^  Ergoang.    CNM  30  D.  ^  ^^     . 

Cum  jam  denique  latus  CK  fa6tum 
fit«qualelineafdat^F,  patet  parallelo- 
grammam  CM  quaefito  fatisfacere. 


R  2  Pfo 
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EUCLIDIS 


Proposi  Tio  XLV. 

pxab.  i>,  n^ato  reSiilma  AD  a^uale 
farallelogrammum  ED  conjli^ 
tuere  hahens  angitlum  aqualem 
angulodato  F.  • 


B    C5 


K    X 


'.•> 


CONSTRUCTIO. 

i.    Duda  CB  dividatur 

re<5tilineutti  intriangula. 

141.1.3       1-   Fiat  »  parallelogram- 

mura  EI  30  triangulo  BCD , 

habens  angulum  H  x>  dato  F. 

3.  Sa- 


Ll  BSB.  PR.IMU8.        J35 

^ .   Supra  latus  G  l  •"  fiat  pa-  b  44.  l; 
fallelogrammum  GD  30  tri- 
angulo  ABC ,  habens  angu- 
lumGIDajipfiH. 

Dico  quaelico  fatisra^ftum 
cflfe. 


.,»    ■' 


Demonstratio. 

.   /Parallelogr.  EI  30  \ 
a/    rriaDg.BCD.      \    '         „ 
•'^(Pacallelogr.  GD  »/  Perco«ft- 
■  V    triang.  ABC. 


mm 


Ergo  Parall.  £D  oo  Reftilineo 

AD. 

Q.  E.  F. 


*    ,^.   ' 


C- 


R  3'         Pao. 


IJi  EUCLIDIS 

pROPOSlTl  0.   XLVI. 

piob.  14.      Super  data  reSia  A^B  quadra' 
tum  ABT>C  defcribere. 


tii.  I. 


0 

aAx.  I. 


<50NSTRUCTI0. 

1 .  Ab  cxtrcmitatibus  A  & 
B  erige  auas  perpendic/ilai^s 
a  AC.  BD.  qu2e  fiht  aiquales 
ipG  AB.  V     > 

2 .   Ducatuc  reda  C  D. 
Dico  ABCD  efTe  qiu- 
dratum  quaffitum.     * 

DEMONSTRATIO. 

Pro  lateribus. 
LatusAC»x>  BD,  quiau- 

'  trim- 


f , 


trumque  eft  ao  eidcm  AB. 

Latus  AC  eft  parallclum 
b  BD ,  propter angulos  redos.  ''*'•  ^ 
A.B. 


Ergo  c  AB  &  CD  funt  pa-  «jm 
rallela:  Sc  dequales ,  'adeoque 
omnia  lacera  <equalia  eidem 
Ad,  interfefunt  asqua^ia  & 
parfdlela. 

Pro  angulis. 

In  parallclogrammo  AD  an- 
guli  A.B. funtrcAi.  Ergo^c-'^J+^ 
tiam  oppodti  D.  C  funt  re(5ti. 
Ergo^BD^  eft  quadratum< 

Q;  E.  D. 


Vm» 


Theor. 
55. 


i.t    ♦ 


Ijtf  E UC  L I D  1 8 

L 

Propositio    XLVH. 

I  7»  omni  triangulo  reSiangulo 
BAC  quadratum  lateris  BC.^ 
quodreiio  angulo  oppomtur^  a^ 
€juale  "-efi  uobus  Jimul  reliquo* 
rum  late  m  "BA.  AQ  qua- 
dratts. 


S     3' 


©F.MONSTRATld 

Ex  A  dufta  AL  parallcU  late-. 
ri  BE,  Iaterl»BC  quadratumBp 

dividic 
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dividit  in  duo  parallelogramma 
BL  KD : 

Si  jam  demonftratumfitParaL 
lelogr.  K'D  effe  ao  quadrato  AI , 
ut  &  parallelogr  BL  efl^eooqua* 
drato  /iF ,  perafta  rcs  erit. 

Pro  Primo. 

Dui9;is  AD.  Bl/ang,  BCD30  ACI.  quia 

'  1     uterque  recltis. 

A\ang.ACB.  OOACB. 

•^      .  ^  An^.  ACD  OO  BCI. 

Efgo  tn  triangulis  ACD,  BCI. 

Latus  AC  00  CI.  \  quia  funt  latera  eo- 
LatusCDX)  BC/rundeaiguadratoruni« 
Ang.ACDOOBCL 


1 i*"-' ^ 


Ergo  *Triang.  ACD  triang.  BCh      •  ^  ^ 

c  Atquiparallelogr.KD  eftv  Quia    funt 

duplum  triang.  ACo.      \in  iifdcm  ba-  c^x.  X;. 
^.Etpafallelegr.AIdupIum/fibus  &  pa- 

tnang,  BCL  ./rallclis. 

S  Ergc    , 


^ 
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b  Ax,  6. 1      E^S°  ^  P^^"-  -^^  ^  pa^Il.  feu  qu4, 

drato  AI. 

Pro  Secundo. 

« 

DuaisAE.CF./Ang.  CBE  30  ABF. 

(  quiauterquerecaus. 
ANAng.    ABC.     ABC. 


Ang.    ABE.  00  CBF. 

Quarein  triangulis  ABE..  CBF. 

Latus  AB  00  BF.\    Utpore  Itcra  eorun- 
Latus  BE  X)  CB./deni  quadrkorum.- 
Ang.ABta>CBF.  '* 


d4.i.         Ergo  Triang.  ABE  d  00    Trian#; 

CBF.- 

eA*jui  parallelogr.  BL  effl   Quia  funt 
C41.I.       duplum  rriang.  ABE.         \in     ii.Wenj 
cEt  parallelogr.  AFdupIum/bafibus    & 
triang.  CBF.  /paralleli*. 

Ergo 


LlB£EL  PR.IMUS.       IJp 

Ergo  parall.  BL  00  parall.  (eiu  i  At.^ 

quadrato  AF.  \ . 

Atqui  antea  parall  KD  X)  gua  i 

^rato      AI.  ' 


£rgo  Quadratum  Bd  30  duobus  qua- 
dratis.  AF«  AI. 

Qj,  E.  D. 


•^  j 


•». 


■f 


r 


S  a  Sac- 


^40        EucLiDia 

^uccinaipr  autem  &  clarior  eft  Clarif- 
fimi  Sturmii  demontlratio,  quam  infua 
Mathefi  enucleata,  pag.  50.  hoc  mod# 
proponit. 


K 


j^  i> 


a  c 


•■     •• 


Faflis  &ciendis ,  qux  appoHta  I^gura 
monflrat. 

□  FDCG  duplum  eft  ^\\\ 
ACD. 
Atqui  a  AHIC  etiam  eft  du  /*^*  ^^ 
plum^li  ACD. 


Ergo 


FDCG  OtJ  Q  AHIC. 

Eodem  modo. 

FEBG  duplum  eft^li  AEB.»  , 

AtquiDABLKetiameftduplurtUt.  I. 
AliAGD.  / 

t      •  Erg» 


Libbr.Pr.imus.  i^z 

Ergo      CH  FEBG  30  O  ABLK.\ .  . . 
SupraeftCHFDCG  30  D  AHlCr"''^- 

Eritquc  U  EdCB  »  D  ABLK  4^ 
□  AHIC.  CL  E.  D. 

Nam  quod  latusBE  occurratlateri  LJC 
&  latu^  BD  continiiato  lateri  IH  Gc  pacet, 
nquidetn  omnes  anguli  O ,  ut  &  P  mani- 
fefto  a-qua!es  funt ,  quia  ubique  O  -{-*  P 
conftituunt  unum  re^um. 
.  Adeoquc  ^lum  ABC  rcvolutum  circa 
centrum  B  congruet  cum  triangulo  BLE; 
revolutum  autem  circacentrumC>  con- 
gruetcum  triangulo  CIIX 

SCHOLIUM.  L 

Pulcherrimum  hoc  Pythagoras^nven- 
tum  infigne  per  lotam  Mathefin  eft  . 
Theorema ,  &  non^.  pai/ca  utiliffima  fup- 
peditat  Problemata »  quorum  cum  alia 
apud  CJavium  &  alios  Autores  abun- 
danti  facis  copia  videri  poffint  >  nos  tria 
tantum  afFeremus« 


S  j  Pno. 
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P    R   O    B    L   E    M    A     I, 


V: 


Ditis 

quodlu 
bec  lineis 
KL  M. 
N.  O.  in. 
venire 

Quadra- 
tum 

H^   quod   Q. 
niniuni 
linearum 
quadratis 
fimul 
fumtis  Cit 

xquaie. 


O 

» 
Conftrbftio  &  Dcmonftratio. 

I.  Doas  lineas  K  &L3  jungein  ati< 


LibbrPicimus.  74} 

gulo  refto  ABC ,  erit  duSti  rcSti  AC : 
D  AC:x)amAr,  &L. 

z.  Fa£tiCD3oMperpendiculariad 
CA,  eric  D  ADx)Dcis.  K.L,M. 

3.  Ad  AD  fiac  perpendicularis  T>E 
oo  N ,  ericque  a  ^E  x>  acis  K  L. 
M.N.  '  ♦ 

4.  Ipfi  jt4E  fiat  pcrpendicularfs  EF 
00  O  ,  ericque  d  /^F  00  acis.  K.  L.  M. 
N.O. 

'Qoas  omnia  (equuntur  ex  hac  prop. 
47.  cum  quatuor  ifta  triangula  ABC. 
ACD.  ^I)E.  AEB.  per  conftruftio- 
nem  fint  re£fcangula. 


» 


PrO' 


t 
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P    R  O    B    L    E   M    A.       II. 


E    C 


R  Jj 


T> 


Datis  duabus  lineis  inasqualibus 
K.  L.  invenire  quadracum ,'  quo 
a  fe  invicem  quadrata  ab  iliis  fada 
difFerunt. 

.       CONST#UCTIO.      . 

*  I.  Facreaarn  DB  duplamda- 
tx  majoris  K. 

2.  Superilladefcribe  Semicir* 
cuium  DEB. 

3.  Fiat  ipfi  DB  perpcnditula* 
ris,»BC  oo  datae  L. 

4.  Ducatur  CE  ad  Semicircu'- 
lum  >  parallela  BD. 

5.  Ex 


j 


LlBBR.   FrIMUS.  I4f 

f.   £x  punfto  £  demittatur 
perpendicularis  £F. 

Tum  dico  d  AF  eflc  djfFc^ 
rentiam  Dcorum  K^  &  Ll 

m 

DEMONSTRATIO. 

Dufta  A£  erit  triangulum 
AEF  per  conftruftionem  reftan* 
gulum  s  adeoque  per  4.7.  L 

Arqui  d  AE  O)  d  icV  Pcr  con- 
EtDEFooDL.    yftrua. 

>^ — »- — ■  I.  - .  -^ 

Ergo  D  K  fuperat  nL  pctD  AF. 
adeoqueD  AFfftdifiereQCiaato< 
ruai)  J^  &  L.  , 


T  P»o- 


14« 


EUCLIDIS 


PROBLEMA.  III. 

Cognitis  trianguli  reftan- 
guli  A^^C  duobus  lateribus, 
invenire  tertiunv 

P  R  A  X  I  S. 


Sint  cognita  duo  latcxa 
^■2  5. B^  4.  Quiatriangulum 
eft  re<5i:angulum  :  dao  qiia- 
draca  ^4*2  Sc^BC:  feu  9  &  1 6 
addantuc  in  unam  fummam : 

& 


1 

■{ 
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&  obtinebitur  2^ :  pro  duo- 
bus  Dtis  ^"2.  BC.  boc  eft  pro 
oto  ^^;  cujus  radix  ^-dabit 
latus  quaeiitum  AC. 

Similiter  cognita  fint  la- 
terskJ^.fSicBC^:  tflm  aaco 
e/^^i^  fublato  Dto  BC,  16, 
rcftabitpro  ato  /4*2  9.  cu/us 
radix  exhibebit  latus  quxfi- 
tum  AB, 


« 


« 


T  2  Scho 
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SCHOLIUM    11. 
E  I> 


Si  triangulum  rcftangulum  (It 
fimul  Ifofceles,  facillime  propo* 
iicionis  veritas  demoiiiftrabitur 
huncinmodum. 


PR/EPARATIO, 


t.  SuperlateribusAB.  AC.  fiantDta 
AF.  AG. 

2.  Ducanturreaa-CD.DE.  EB. 

DicoBCDEefleDtumaBCj  & 
30atisAF.AG. 


DEMONSTRATIO. 
*  Pars  I. 

Per  }  2. 1.  illufque  Coroll.  z.  tres  angu^ 

li 


LlBBR.FaiMUS       14.P 

liadBfc.ABC,  ABE.EBF.  ut  &trcs 
ad  C  fcil.  ACB.  ACD.  DCG  :  prasterea 
duo  ad  E  fc:  AEB.  FEB,  ut  &  ad  D 
duoADC.  GDC;  funt  femire<ai :  un- 
cte  jam  facile  deducitur  angulos  AED. 
ADE  etiam  e0€  feinire<5i;os  :  adeoque 
quatuor  angulos  quadf ilateri  BCDE  eflTe 

^edos :  quare  latera  oppofita  f^im  paralle- 
la:  fc.BC.ED&EB,DC. 

AtquiBCOOCD  (6.1.)  quiatriang. 
BCD  eftredangulum  in C  &  habet duos 
angulosfupra  Ba(in  BD  a^quales:  uiide 

«etiamBECO  Ed. 

Ergo  quatuor  latera  BC.  CD.  DE. 
EB  funt  «qualia ;  adeoque  BCDE  ptura 
laterisBC. 

PARS  11. 

Sex  triangula  X.  L.M.N.  O.  P.  ha- 
bent  fuas  bafes  imer  fe  acquales ,  (quia 
funt  latera  Dti)  &  duos  angulos  fupra  ba- 
fin,  quiaomncsfuntfemiredi. 

Ergoperz^.I.  triangula  omnia  inter 
fefuntxqualia. 

Adeoque  4  triangula  JC.  M.  L.  N  OOKa 
4  triangulis,  P.  M.  N.  O. 

Hoceft  Dtum.  BcDE  30  Dtis^F. 
AG.  (^E.  D.  ^ 

T  ?  Cui 


IfO  EUCLIDIJ 

Cuidctnonftrationialiamfic  brc- 
vitcf  adjungimus. 


/ 


Defcriptis  quadratis  AF.  AG. 
BE^  producantur  latera  FB\  GC.  •. 
quas  neceflario  debere  cadere  in  E 
&  T>  facile  probaf i  poteft ,  ut  BE 
C2)  fint  Diametri,  quas  ipfum 
quadratum  &  finguios  illiusangu- 
los  bifariam  fecant. 

Undejam  nullo  negotiodedu- 
citur  lineas  Bk.  C^.  'Dk.Ek  cf- 
fe  inter  fe  Sc  lateribus  JB.  AC. 

cqua- 


aequales ,  adeoque  trianguli  T>BC 
cumato  Cl  intereafdempanlle- 
lasiiS  G^Dexiftentis,  bafisDC, 
dupla  eft  Parallelogrammi  bafeos 
CG  :ergi  per  Scholium  pro.  41.  L 
Triang2)5Cx>Dto^C?. 

Deinde  triangulum  ^EC  33 
tmngT^BC    34.  L 

Et  Triang.  2)£CX)  Dto^G. 

EtDtum     ^G  dDD^oJF. 

*■  ,  _  — ^— ^ 

Ergo  Triang.  ©iECoODto  AF. 

QuaJ^^^^qwitur  duo  Triangula 
©5C.©£Cfimulfumra,  hoceft 
ntum  BC\DE  efTe  x>\q  quadratis 
duobus  yfF.  -^Glimul  fumtis. 

Capterum  ex  haceadem  crcmon- 
ftrationis  forma  ,  fequens  liaucl 
inelegans  deducimus 

Theorcma.  L 

In  Triangulo  Ifofcelc  redan  • 
gulo  jiBCy  quadratum  Hypo^c- 
nufae  5Cquadruplum  eft  triangu* 
Ji  ejufdem  propofici  /SBC. 


Ip  EUCLIDIS. 

DEMONSTRATIO. 

£x  fuperiori  demonftratione 
patec  fingulos  Dti  i?£  angulos  bi- 
feftos  c{re,&  lineas  BK.  CK.  "DK 
EK  lateribus  jiiB.  AC.  aequales : 
Unde  jajn  fequitur  quatuor  trian- 
guIaB/^CCK£-  EKT>.  T>KB. ' 
&  inter  fe  &  triangulojB-^Cefle 
acquiangula ,  &  ^equilatera :  adeo* 
quesqualia. 

Cum  autem  quatuor  ifta  trian'* 
gula  conftituanc  Dtum  BCDE^ 
patet  illudDtum  quadruplum  ef- 
fc  Trianguli  ABC.  C^E-  D. 

Quae  demonftratio  praeceden- 
tis  THtfSrematis,  cum  mihi  occa- 
(lonem  prasbei  et  inquirendii  quo- 
modo  Dtum  hypotenufk  trianguli 
re£tanguliina:qualium  laterum  lc 
haberet  ad  ipfum  Triangulum « 
fequens  fefe  ftatim  prodcbat. 

Thcorema  IL 

j[n  quolibetcunquc  Triangulo 

Rc- 


1 
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Refbangulo  inasqualium  laterum » 
quadracum  Hypocenufas  triangu* 
lum  propodcum  quacer  fumtum 
fuperac  dco  quod  fic  adifFerencia 
reliquorum  lacerum  :  ieu  quod 
idem  eft  ;  Dcum  Hypocenu^ 
fx  eft  x>Ie  triangulo  propofito 
quacerfumpco  unacumDtodifTe-» 
lencixreliquorumlacerum. 

Demonflirationem  vide  pagina 
iequence. 


'1 


y       Dc 


W»J 


if^i  EUCJLIDIS 

DEMONSTRATIO. 


f  Super  trianguli  reflraoguli  /iBC 
lateribu^  conftruantur  ota  ^F, 
.  ^G.  BE. 

Deinde  producantur  latcra  FB 
GC:  tum  cx  angulis  iS  &7Pdu- 
cantur  EK  parallela  FB,  &  'DJSf 
parallela  GC:  idx  knex  itafcin- 
tcrfccabunt ,  ut  conftituant  qua- 
tiiortriangula  BLC.  CKE.  WsLTi 

'DMBy 
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^MB ,  &  in  illorum  mcdio  qua-^ 
dratum  KLMN. 

Quibus  conftruftis  vel  levi- 
ter  in  praecedentibus  exercita^ 
tus  facile  oitines  angulos  O ,  ut 
&  omnes  P  inter  Te  zoXqs  eflc 
perfpiciet. 

Unde  feqaitur  per  26.  I. 
quinque  ifta  Triangula  efle  in- 
ter  fe  sequalia  -,  &  habere  la- 
tera  aequalia  lateribus  :  fc.  BM. 
^K  EK.  CL :  ut  etiam  AC.  Ct. 
EN.  T>M.  BL. 

Quare  fi  auferatur  jBLa  BM\ 
"DMz^DN:  ENzhEK:  &cCK 
a  CL  I  remanebunt  KL.  LM. 
MN.  Nk  inter  fe  aoles ,  quos  funt 
differentisB  laterum  AB.  9^C. 

Quia  autem  iHx  aequales  lineae 
ad  angulos  reftos  funt jundiK ,  ut 
facile  ex  26.  L  patet,  fequitur  qua- 
drilaterum  kLMN  elTe  quadra- 
tum  differentisE  laterum  A^.  AC. 
.  Cum  ergo  qwituor  triangula 
BMT>.T>NE. EkC.CLB.  cum 

V  z  ato 


tS^  EufCLIDIS 

Dto  kLMN  confticuant  totuni 
BQD^  5  quod  fic  ab  hypotcnufa 
BC  :  patcbit  abunde  propofiti 
noftri  TheorcmaCis  veritas. 

Vix  autempoftumquinhic  af- 
Feram  plusquam  elegantem  Cla* 
riflimi  Chriftophori  Sturmii  de- 
xnonftrationem  praefentis  prop. 
47  >  quam  ex  hac  figura ,  alio  ac 
diverfo  a  nobis  ex  jfundamento» 
conftrudi  9  nobis  fuppeditat» 
iti  calculo  Alegebraico  propofi* 
tum :  qvx  tamen  ab  iis ,  qui  vel 
a  limine  Analyfin  fpeciofam  fa- 
lutaverunt ,  intelligi  poceft. 

Illa  autem  ita  fe  habet.  Trian- 
guli  Redanguli^^C,  latus  BC 
feu  hyfotenufa  dicatur  a  :  j4C 
vocetur  ^.  JB  c.  Area  Trian- 
guU\/fjSCerit  L  bc.  adeoque  qua- 

tuor  triangulafacient  2  bc\  Deindc 
difFerentia  laterum  AB.  AC  eric 
r~^,ejufque  ui\xccLCC^2bc-\--bb\ 
quod  priori  ai€as  quatuor  triaii;. 
gulorum  additum  facit  cc  ^l^^ 

qu» 


wJM. 


LlBER.  Pr  IIi^U$  %^J 

quae  futnma  eft  a)lis  Qto  aahOto 
ab  hypocenuia. 

Cuiu  aucem  ifla  fumma  exhi^ 
beac  duo  ata  lacerum  AB.  AC. 
fequicur  eciam  duo  illa  ata  efle. 
aolia  Dto  BC.  -  * 

(^E.  D.         i 


\ 

I 


y  i        cx\ 
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Caeterura  illuftris  hujus  pro- 
pofitionis  aliam  a  praecedence  ge- 
neraiem  demonftrationem  hoc 
modo  damus. 

Triangulum  reflrangulurt  da- 
.  tum  fit  ABCj  laterum  AB.  AC. 
quadrata  fint  AD.  AL :  8c  lateris 
BC  quadratum  BH:  Jam  patec 
ad  oculum  quadratum  BH  a  re- 
liquisquadtatis  AD,  ALj  abfcin- 
dere  triangulum  AFB  &  trape- 
ziumAIBC.  Si  jam>  prodiii^a 

DE 


LlBER.   PlLlMUS.         afp 

DE  in  G  ,  &  dufta  NR  per  F 
parallela  BM  &  G^  parallela 
^  A ,  demoiiftratur  efle  triangu* 
lum  X  no  y. 

S  O)  T. 
Parallelogr  P  30  Q, 

TriangulumGFR  ooIHM.^ 

Certi  efic  poterimus  de  pro* 
pofltionis  veritate. 

DEMONSTRATIO. 

.  Generaliter  notandum  facile 
poffe  cx  praecedentibus  demon. 
ftrari  omnes  angulos  O  ut  & 
omnes  R.  cde  interfe  asquales. 

Priraum  X  »  Y. 

Duo  triangula  X  &  Y  habent 
duos  angulos  O  &  R  uc  &  latera 
BC.CH  aequalia:  Ergo  Q26.  IJ 
ipfa  triangula  funt  squalia. 

Sa- 


'i6o  EuibLiDis. 

Secundum  S  30  T. 

Duo  triangula  S  &  T  ^  habcnt 
duos  angulos  O  &  R ,  &  uc  &  la- 
tcra  NF.  GK  ^aiia  :  Et-go 
(26.I.J  ipfa  tcian^a  funtaequa- 
lia.  £t  latus  BF  00  GL  quibus 
ab  squalibus  BG ,  GH  ablatis  •  re« 

manct  FG  » IH^ 

« 

Tcrtium  P  30  Q. 

Quia  func  complemeota  paral- 
lelogrammi  Dk.       (^4.3. 1. 

Quartum  Triang.  GFR  oo  IHM. 

Duo  trianguia  GFR&  IHM. 
habent  duos  angulos  O  &  R*  uc 
&  latera  FG.  IH  sequalia.  Ergo 
(26. 1.}  ipfa  triangula  funt  inter  fe 
squalia. 

£x  quibus  patet  lateris  BC 
quadratum  BH  in  fe  compre- 
hendcre  duorum  reliquorum  la- 
terum  AB.   AC  quadrata  AD. 

AI.  Ergo  quadratum  BH  etiam 

'pcj; 


LlBER.  FR.1MUS.  itf"» 

per  Axioma  13.  duobus  quadni«% 
tis  AO.  AI.  squale  efl:* 

Q.  D.  E. 

Quod  aut»i  BG  concurrat 
curo  DE  in  pundlo  G  •  &  CH 
cum  ML  in  H>  fupra  demon-. 
ilratum  eft. 


I 

^ 


D^ 


1^% 


£UCLII»1S 


Alia  DEMONSTRATIO, 


O 


vS 


/ 


P<t 


J 


STri- 


LlBBR.  Fr,  IMUS  KJj 

Triatiguli  reftariguli  ABC,  laterum  ' 
quadratafiut  AD.  AK.  BT.demonftran- 
dum  cft  hoc  tertium  B  T  efle  30  le  duobus 
reliquis. 

Fiat  AX  30  AE ,  erit  fuper  AX  fa- 
clum  quadratum  AF  30  AD.  Produca- 
turKHinGutficHG^O  XF  Ducatur 
AG.  &  per  I  ducatur^MlN  parallela  AH 
&  tandem  agatur  EG.  Eritque  HE  pa-^ 
rallelogrammum «  cujus  complementa 
EI.IH.runtarqualia:  fi  utrimque  adda- 
tur  communc  parallclogramrnum  MX, 
critquadratum  AF  hoc  eil  AD  30  pa- 
ralleg,  MH : 

Ergo.  totum  parallelogf.  MK.efle  x* 
qualeduobus  quadratis  AD.  AK. 

Deinde  fumatur  CL  30  CM  ,   &  CR 
30  CK.  &  perfeao  parallel.  LR  (quod 
erit  30  ipfi  MK)  producantur  LO  &  TQ^ 
ut  fibi  occurrant  in  P,  tum  ducatur  Dia- 
gonalis  CS ,  qua?  produfta  cadet  in  P. 
(utmoxdemonftrabitur.)  Hifce  fafitisin 
parallelogr.  LTduo  complcmcnta  LS.     ' 
ST  erunt  (45.1,)  inter  fe  sequalia :  q^i- ^ 
bus  fi  addaturcommune  paralJelogr.^BR. 
crit  parallelogr.  LR  (hoc  cft-duo  Quadra- 
ta  AD.  AK)  3»  quadrato  BT. 

Xi  Ul- 
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S  T 


m 


LlBEEL  FR.IMUS.         j6f 

Ultima  DqpQonftratio, 

Intra  lateris  BC  quadratum  BR  ,  fit 
a  CH  30  lateris  AC  aco  Y  :  Quo  a  Qeo 
BR  fublato  remanebunt  duo  parallelo- 
grathma  BO.-QK.  feufaftoparallelogr, 
OS  30  OK ,  remanebittotum  parallelo- 
grammum  BT »  Quod  fi  demonftratur 
cfle  30  OtoX  >  perada  res  erit. 

Quarefumta  BE30  BA>  conftruatur 
□tum  BG  30  Dto  X.  Tum  produdis  la- 
teribusEG.  ST,  utconcurrsHtinN ;  ex 
BperL  ducaturBLNj  qu^etiam  cadet 
in  idem  punflum  N. 

Tum  in  parallelogramrao  BN  com- 
plementaEL,  LS  erunt  a?qualiji  &  fi  ab 
utcgque  parte  addas  commune  BL.  erit 
parallelogr.  BT  (hoc  cft  BO  +  OK) 
OOQtoBGfeuX. 

Unde  jam  patet  duo  Dta'X  &  Y  effc 
atqualia  Oto  BR«  * 

.     i  Q:.D/B. 


» 


X  J  Qood 
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Quod  autem  Djmieret  BL  procIu<aa 
cadat,  in  puniftum  N ,  ubi  latera  EG  > 
STproduflaconcurrunt,  fic  probatur. 


P   "   E 


T 


Tsr 


•   LiBER  Felimus.     15/ 

Sitnon  cadatin  N ,  tum  juxtaadver- 
farium  cadat. 

Vel  fupra  N  in  X,  ut  BX  fit  linea 

Vel  infmN  in  Y ,  ut  B  Y  fit  reda. 

In  X  fupra  N. 

Angulus  O  30  a)      T 
Angulus  O  3D  ?J->'^' 


Ergo  P  00  Q^externus  interno  con* 
tra     i6.  I. 

.    Qua?  demonftratio  obtinet  in  omnibus 
pundis  fupra  N  fitis, 

In  Y  infra  N. 

Angulus  O  30  Q\^^  ^ 
Angulus  O  30  T./ 

- — — ■ \ 

Ergo  Q^  30  T.  iterum  cxternus  in- 

terno  contra  i6.  I. 

Eademque  demonnratio  locum  habet 
in  omnibus  pun^lis  infra  N  pofitis. 

Ergo  cun)  linea  BL  produfta  non  pof- 
fit  cadere  fupra  nec  etiam  infra  N  necefla- 
rio  cadet  in  ipfum  pundium  N« 


PltO' 


Theor. 
14. 
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Propositi  o  XLVIIL 

Si  qtiadratum  ah  uno 
trianguli  latere  CB  defcri- 
ftumfitaqualeduobus  reli^ 
quorum  laterum   Ca.  aB 

quadratis  z   angulus  CAB  » 

\       ^  *  quem  reliqua  ifla  latera  m  • 

pnmf  re&useriu 


DEMONSTRATIO. 


«  XI.  X. 


Ex  Aipfi  AB  (a)  cxciteturpcrpendicularisAD 
00  AC.  &ciucaturre(aaDB. 

.    TuminTrianguIoDABtrit. 
b4%  I.        Quadr.  DA  (hoc cft  AQ H-  quadr.  AB  (b)  OO 
^         quadr.  DB.  •  < 

Atqui  quadr.  AC  •h—    quadr.  AB  etiam  cft 
00  quadr.CB.  pcr  Prop» 

C  Ax,  JL  ^^^  W  quadr.DB  OO  quadr.  CB. 

Adcoque  latus  DB  00  lateri  CB. 
Quare  in  TrianguHs  aDB  ,  ACB.         , 

Latns  AD  00  AC  perconflrudtionem.  , 
Latus  DB  OO  CB. 
Latus  AB  commune. 


'  ■  ■  1- 


i%.h     ^S^  ^*^)  crxsim  omnes*anguli  funti    «quale? 
adeoque 

Ang.  DAB  00  CAB. 
AtquiDABeftreaus.' 
Ergo  C  A  B  etiam  redtus  erit.         Q<  D.  E.* 

FlM  IS  LlBRI  Primx, 


EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 

libEr  secvndvs. 

IN  primolibro  inftituta  triangu- 
lorum  tum  quoadanguios  tum 
quoad  latera  vafia  comparatione  > 
&paralleIogrammumnon  una  6c 
interfe&cum  trianguiiscollatio^ 
ne,  in  hoc  libro  fecundo  aggre- 
ditur  £uclides  linearum  ad  libi^ 
num  fed^irum  parallelogramma 
Reftangula&Quadrataj  docen* 
do  quoipodo  fe  babeant  Parallelo- 
gramma  reftangula  quas  fiunt  z 
partibus  alicujus  Vmcx  tum  inter 
fe  tum  relata  ad  Quadrata  totius 
lineae :  ficut  ex  ipfis  propofitioni* 
bus  porro  manifeftum  evadet. 

Cum  autem  hujus  libri  propo^» 
(itiones  s  licet  numero  non  adeo 
mults  »  talesfint,  utfuadifiicul. 
tate  tyronum  progrefiui  haud  exi- 
guam  fa^peinjiciantmoram»  nos 

Y  oleum 


l/O  EUCI^IDIS 

oleum  &  operam  non  perdidiflfe 
cxidimabimus ,  fi  illarum  demon- . 
flrationes  ita  ordinemus ,  utqui* 
libet  illas  attenro  perlegens  ftu- 
dio»  iilifque  primum  hbrumbe- 
ne  perceptum  rite  applicans  » 
maximam  difficultatem  penitus 
difparere  comperiat. 

Caeterum  neoccurrentesigno- 
tx  Voces  demonftrationum  ab- 
rumpant  curfum  ,  hic  ut  & in  pri- 
mo  hbro  fa£l:uni.eft,  Definitio- 
nes  praBmitcuntur  terminorum  ad* 
hibendorum  toljentesdubiam  fi-* 
gnificationem. 


Dc. 
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DEFINITIONES. 

L 

^arailekgramtnum  reHangu^ 
hm  ABCD  contineri  dicitur  (ub 
duabus  reSiis  CA.  AB,  reffum 
angulum  Acmfrehendentibus. 


Antea  vidimus  generationem  alicujai 
fupcrficiei .  quae  in  memoriam  rcvocata 
parallelogrammi  rei5languli  formationem 
intclledu  reddet  faciliorem . 

ReSxlinear  AB  perpendiculariterin- 
fiftat  linea  CA9  qiia?  concipiatur  ferri 
fuprafineam  AB|  utipfifemper  maneat 
perpendicularis;  cumiftalinea  CAper- 
yenerit  ad  pun6lum  B  :  tuni  extremuin 
punftum  C  defcriptamrelinquetlineani 
CD  arqualcm  ipfi  AB  ;  &  cum  lineaBD 
(xt  quafi  eadem  cum  linea  AC  ex  pundo 

Y  ^  A 


IJt    .  EUCLIDIS 

A  delata  in  pundum  B»  erit  linea  3D 
etiatti  aequalisipfi  AB, 

Unde  patet  ad  invcniendara  totam 
quantitatem  ftu  aream  alicujus  paralle- 
logrammi  requiri  tantum  notam  longitu- 
dinem  duorum  laterum  angulum  reftum 
continentium. 


o 


* 


Q 


^ 


s 


T 


5^ 


^ 


A.    y      ^r    Z  ^     B 


]> 


Quod  ut  adhuc  clarius  evadat ,  ficut 
&  ardiflimam  inter  linearum  irifeinvi- 
cem  duftum  &  numerorum  multiplica- 
tionem.cffe  Mnitatcm ,  ponamus  lineam 
CAdivifameffcin  qaatuor  partes  scqua- 
lc$eP.PX.XO.OA.  Cmiliter^Iincam 

AB 


AB  in  quinquc  partes  >  qua:  prioribus 
«qualesfmt.  Si  jam  lineaCA  fuper  AB 
iBOta  pervenericadlocum  i  Q^punftum 
C.  defcriptum  exhibebi^-  lineam  CC^ 
pun<5tum  P ,  Hneam  PR  :  X ,  lineam 
XS.  O  y  liaeaip  OT  ;  adeoque  unico 
iflo  motu  fada  erunc  quatuor  i(ta  minora 
quadrataCR.PS,  XT.  O  ii  quotnim, 
linea  CA  partes  habct :  fi  enim  ex  plu- 
ribus  conftaret  partibus  ,  eciam  plura 
cqniHtuta  eflent  quadrata. 

Facile  autem  intelligimus  illud  idem 
cfleacfinumerus  4  ducatur  feu  multipli- 
ccrur  per  i  feu  unitatem. 

Similiter  fi  linea  Q^  i  (qux  eadem  jam 
concipicnda  cft  cum  AC)  fecundo  motu 
pervenerit  ad  punflum  1  >  eodcm  modo 
quatuor  alia  quadrata  efficientur  qua^ 
prioribusadditafimul  Sdabunt:  idquod 
iterum  idem  eft ,  ac  fi  numerus  4  bis 
itiultiplicetur  per  i  fcu  femel  per  2. 

Non  aliter  fi  linea  AC  perget  moveri  j 
tertius  motus  quatuor  alia  prioribusadji^ 
ciet  quadrata ;  quatuor  alia  quartus ;  do« 
nec  tandem  quintus  ultima^uatuor  ad- 
jungcndo  quadrata  totum  parallciogram- 
niumrq|SanguIum{)erficiat&  compleat: 
giias^cmniaquadratafibi  invicem  addita» 

Y  3  loex». 
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2oexhibebunt;  quod  rurfus  idem  eft  ae  l! 
numerus  4  <]uinc]uie$  per  unitatem  feu  Cc^ 
me!  per  5  multiplicatus  eflent ;  qu«  ope* 
ratio  nmiliter'eandem  producit  nume- 
rum  20. 

Cafterum  notandum  eft  in  fequen- 
tibus  ad  multiplicandum  lineam  AB 
per  Hneam  CD  ,  feu  adducendamlK 
neam  AB  in  lineam  CD :  vcl  tandem  ad 
defignandum  reftangulum  comprehen- 
fum  fub  lateribus  AB ,  CD  mefemper 
fcripturumQ  AB.  CD. 

Unde  jam  exiftimo  manifeftam  fati« 
cffe  ratfonem  ob  cjuam  ad  in  veniendana 
alicujus  feu  omnium  parallelogrammo- 
rum  redtangulorum  aream  folummodo 
duorum  laterum  redum  angulum  cofli^ 
prehendentium  requiratur  notitia. 

Hinc  porroapparet,  quomodocogni^ 

ta  area  parallelogramnu  redlanguli  ,  & 

alterutro  larerum  alterum  inveniri  podic 

latus ;  dividendo  fcilicet  datam  aream  per 

latus  cognitiim  :  id  quod  in  paraltelo- 

grammo  ABCD  clare  patet,  quod  20 

quadrata  continet ;  qui  numerus  fi  divida- 

tua  pcr^  feifcognitum  latus  C  A.  acquire- 

mus  5  pro  latere  AB.  &  viciflim  fi  20  di- 

yidatiy  per  5  feu  latus  notum  AB*   ipvc- 

nietur  4  pro  altero  lacore  AC. 

No- 
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N     O     T     A. 

Primo.  Paralldogramrttum  dicirur  re  - 
ftangulum  quod   habet  unum  angulum 
reftum.  Nam  flunuseftreSius^  ^erunta  29  at 
&  reliqui  rcfii.  34-  i« 

9  Sccundo.  Parallelogrammum  eft  vcl 
oblongum  vel  quadratum. 

Oblongium  cft  quod  latera  contigua 
babet  insquaiia,  five  quod  continetur 
fubduabus  rc^is  inarqu^ibus;  iilud  au* 
tetit  nos  in  fequentibus  femper  expri- 
memus  hoc  {iono  /Z!I;  adeoquc  cx:  gr; 
EH  AC ,  femper  fignificabit  parallclo- 
gramiiwn  redangulum  AC 

Quadratumeft,  quod  fub  duabus  re- 
(5fcis  xqualibus  continctur  :  iilud  etiam 
exprimemus  tali  fign6  Q  ut.  D  CD  » 
fcmperdenotet  Qaadratum  CD. 

Tertio,  In  fequentibas  nomine  rc- 
danguH  Euclidcs  femper  intelligit  pa- 
rallclogrammum  rcftangulum. 

Quarto.  Geometra:  omne  parallelo-; 
grammum  exprimunt ,  duas  tantum  no« 
minando  literas  per  diametrftn  oppod- 
tas :  ut  ad  defignandum  parallelogram-» 
muma|^o{Jtum  adhibent  litcras  A^,  vcl 

II.  Omm 
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II. 


Omnis  fsarallehgramtni  fpatii 
unum  quombet  eorum  qu£  circa 
diametrufH  illius  funt  ^  parallelo- 
grammorum »  cum  dmbus  comple* 
mentis,  Gnomon  vocatur.  ^ 


A  y 


m*f 


Figura  FGEH,  compofita  ex  duo- 
buscompIemcntisFG.  EH&,  quodcir- 
cadiametrum  eft  parallelogrammo  GE  , 
dicitur  Gnomon  feu  norma ;  ad  imitatio- 
nem  illius  inftrumenti  i]uo  fabri  utuntur  » 
ad  examinandum ,  utrum  ex.  gr:  duo  pa« 
ric^es ,  vel  duo  afieres  ad  angulum  xcCtam 
CQnjuniS^iiMC  nec  ne. 


aJ 


Pro. 


•   r 
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P  R  o  p  o  S  I  T  I  o.  I. 


> 


\ 


B    S\  fuerint  du4t  re-  Thcor.  i.: 

Qa$£&AB,  qua- 

rum  altera  feita  fit 

inquouunquepartes 

AE.  EB  alterave- 

ro  inft:£la  5  erit  re- 

Hangulum  fubillh 

dualus  G  &  ABcomprehenfum  aquale  re- 

Hangulisj  qua  fub  infe^a  G  9  &fub^ingulis 

fegmentis  AE.EB  conttnentur. 

DEMONSTRATIO. 

Ejf  pimdis  A  &  15  erigeduasperpendiculares 
AC, ^paequalesdafaeG:  &)und^aCD,exEduc      ^ 
i^6lani.EF  paralkiam  AC  vcl  BD.   Tum  Jiocac 
CA,  FE;,inter  (a)  k  sequales erunt  OOles dat«  G.      * 54« J^* 

Jam  (£3  AF  contineturiub  CA,  hoccftG& 
fegmento  aE. 

Et  [Zj  ED  continctur  fub  FE  hoc  G  cft  & 
fegmento  ED. 

Duo  aateni  j-^Ia  AF,  ED  fimul  funt  (b)  OOIia  |j  j^  ^^ 
toti  i;i^lo  AD  quod  continetur  fub  data  &  tota 
AB. 

Ergopatetveritaspropofitionis.  ^  ' 

Sub  calculi  formula  breviter  fic  demoiqiftratur 
AB  00  AE  H-  ER\i^ 
G  G  gT  ^.  -^ 


(c;  C-.'  G,  AB  00 

SitAB.  ff>, 
^%  7. 
*-*9f»  3* 

G.    4: 


[ZJ  G,  AE  -4p 
Q.  D.  E.   \ 

'  Vel  in  Numcris.' 

4       4         4/  ^ 


rp^-  CJte.6v 


400028 
.      Z 


la.  30  40. 


178  EUCLIDI* 
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Thcor.  2.  ^^  ^^^^  ^B  f^^^  /'  utcmque 
inC&^  triare5iangula  fub  teta 
ABt  &  (ingults  fegmentis,  AC 
CD.  DB  cprnprehenfa  d^qualia 
funt  quadrato  quod  fit  a  tota  AB. 


fi    G     H 


* 

A  C    X> 


B 


DeMONS  TRATIO. 

Super  AB  fiat  quadratum  BE » 
ducantur  CG.  DH  parallelae  A£ : 
» 14- 1.>  qnae  funr  sequales  a  AE.  hoceft 
AB. 

Qf  CfitabEA  hoceftAB& 
parteAC. 

3  GD  fit  ab  GC  hoc  eft  AB  & 
parteCa  HB 


LiBER.  Secundus.   'I7P 

nHBfitexHDhoccftAB 
&  parte  DB.     - 

Cum  autem  tria  da  EC.  GD« 
HB  (imut  fumtaconftituantDtum 
£B>  patet  illa  etiam  ipfi  efle  x- 
qualia.  ^  hAx.is. 

Subcalculo. 
^AB  o)  AC  '  CD+DB.\  ^, 
AB     AB       AB      AB./^ 

b  AB  O)  C?  AB.  AC  +  □  AB. 
CP.4.aAB.DB. 

Velin  numeris. 

SitABxo.  AC2.  CD3.  ErgoDBs* 


10  30  2  +  3  +  f 
10     10       10      10 


)m 


»      i»y 


100  30  104-  JO-I^  JO  30  100, 


>- 


Z   2  FlQ 
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» 

Propo  sitio  III.    - 

Thcor.  3.  Sit  reBa  AB  fe£ia  utcmque  in 
Ey  rediangulum  fub  tota  AB  & 
partium  alterutra  AE  comprehen- 
fium  ,  aquale  eji  ejufdem  partis 
AE  quadrato^  una  cum  reEian^ 
gulo  [ub  partibus  AE.  EB  compre- 
henfo. 


DEMONSTRATIO. 

^^  ^  &  B  erige  perpendicala- 

res  AC.  BD  aqualts  fegmenro 

« J4'f^  AE:  tumjunaa  CDducaturEF 

parallela  AC ,  qu«  ipfi  Afittism 
aentaequalis  ^ 


vF'«i 


CE 
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rilCEcontineturfub  CAhoc 
ert  AE  &  fegmento  AE ,  a- 
deoque  CE  eft  quadratum 
faftumab  AE. 

13  FB  continetur  fubFEhoc 
AE*&  fegmento  EB. 


D  CE  cum  feu  +  ri;  FB  eft  ^- 
quale  cuCB,  comprehenfo  fub 
CAhoceftfcgmentbAE  &  tota 
linea  AB.  CLE.  D. 

Sub  calculo. 

AE     AE     AE/'^ 

□  AE.  JB.  oo  D  AE  +  Q  AE, 
EB, 

Velin  numerfs. 

Sit  AB.  lo.     AE.  6.    Ergo  EB.  4.' 
6         6  6/  ^. 

.         *- ^JtJ- ■_ ^ 

<J6  jSo  3<J  4,  24  »  (io.     ' 


Z  ?  Pro. 


<t 
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pROPOSI  T  I  O.    IV. 

ihcor.4.      ii  ^^^^  li^^^  ^2  utcunque  (e- 

£fa  fit  in  C.    ^uadratum   totius 

JIB  erit  aquale  quadrati^  fegtnen^ 

^   torumAC  CB^  una  cumbtsfum* 

to  redlamgnlo  fub  fegmentis  AC. 

♦      CB  comprehenfo. 


N 


'X 


•  « 


A  4^L 


]> 


H 


A 


F 


E 


G 

4 

■0 

\ 

K 


B 
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S^uperABfiafaBO.  2(duAa 
diamecro  BD  fumacuc  BKx>BC. 

tum 
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tumducantur  bCF.KH  parallc-  ^  ^^'^' 
Ix  latcribus  BE.  BA. 

J^m  in  triangulo  DEi?. 
Angulus   0 .10  P.  quia  utcrque 

fcmjrcflus.   ^  *         ;,*5:°'^- 

Atqui  ang.  Q  30  P.  a  «*  »9.  i. 


Ergo  O»  Q.  adeoque  DF  O)  FG  '  ^'^ 
Eodem  modo  probatur  quod  fic 

Ang,  Ra>S-  -ac  proinde  latus 
DH  oo  GH. 

Aiqwiin  parallelogrammo  GD, 
latera  oppofita  DF.  HG  ut  &  QH, 
FG  funt  aequalia  f  ^  h-  i- 

Ergo  omnia  illius^llatera  funt 
interfesEqualia.  ^ 

Atqui  illorum  unum  HG  00     * 

AC.    8  g  54-  Ik 

Ergo  omnia  funt  sequalia  fe- 
gmento  AC.    Adeoque  cum  o-    "^^, 
rones  anguli  fintredi,  parallelo- 
i;;rami^m  DFGH  eilquadran^ 
fai2:unrabunolegmento  AC.   • 

£oc|cm.  modo  facile  demon* 


€ 


184  EUCL  IDI^; 

ftratur  parallelogrammum    CK 

efTe  quadracum  alcerius  fegmenci 

CB. 

Deinde  ^  FK  cdncinetur  fub  FG 

hoc  #ft  AC  &  fub  Giirhoc  eftC5. 

Denique  ^  AG  continetur  fub 
uno  fegmento  AC  &  fubCGhoc 
eftC5? 

Quae  duo  ^hCizd  duo  reli- 
quo  Dta  addanturexhibebuntto- 
tam  D  quod  fit  ab  AB  5  adeoquc 
ipfi  «qualiaerunt.     Q^  E.  D. 

Per  calculum  hocmododc- 
monftratur. 

ABOO  AC4-.CB^^ 
AB  X>  AC  -L  CB     • 


DAC-}-  :- AC.  CB. 

^  n  AC.  CB  4- □  CB, 


PABa)aAC4-.2  □  AC.  CB^- 

□'CB. 

k         Seu  in  numeris. 

AB     30  10.  ABio       *^ 

AC    30   6.  AB  to 

~       ■         ■  • 

Ergo  CB  30  4.  lOO 

4CB 


« 

LlBEIL   SeCUKDUS.      iSf 

AC6        '  4  CB  <S  AC 

AC6  4  CB  4  CB 

J6      i6  H 


48 


COROLLARIUM  L 

Farallclogramma  circa  diamOi. 
trumquadracifuncquadrata*: 

COROLLARIUMir. 

Si  vt&SL  iinea  bifarjjim  fecetur 
quadratum  totius  lineas  quadru-^^ 
plumeftquadratiadimidiafaAj, 


Aa  PRXim 


m 


^ 


i86 


EUCL I D  TS 


Propos  1  T  \6  V. 

Thcor.;y.  Si  feSia  linea  AB  fecetur  in  a^ 
quaii^ inC ^  & non iequalla in © : 
re£fangulum  AG  fub  tnaqualibus 
fegmentis  A\D.  T^B  comprehen^ 
fum  ,  una  cum  quadrato  HF  db 
sntermedia  feBione  C2),  aquale 
efi  qmdrato  Cl^  quod  a  dimidia 
CB  defcrtbitur. 


PRiEPARATIO. 

^  ^  ^         !•  Super  dinH^ia  CB  fiat  a  quadrt^ 
"^  *,  *    tum  CI ,  ducat&rque  diameter. 

h^x.  I.        i-  Ex D ducatur DF lateri  BI  ^ paral- 
lela;  ."      ' 

j.  Sumta  BK  30  BD,,  ducatur  ^fL 
b  parallela  A&,  ut  &  AL  parallela 
BK. 

De- 


\ 


LiBEO.  Secundus.    187 

D  EMONSTRATIO. 

;  CG  30  <=  n  GI.  quia  funtcom-  «  «•  !• 
A  (  plemenra. 

D  DK        D  DK. 


□        CKOO       Dl.  ♦ 

AtqwJ  IZ!  CK  30  "f   G  AH.     quia  funt  j  jg.  t 
in  iifdeai  paralklis  &  xquaiibus  bafibus. 

Ergo  a  AH  30.  1:  DI  v 
a  CG       CCG./^* 

AG  30  Gnomoni  GHBFG. 
A  (q  HF  D  HF  ,  quod  fit  a  CD. 
4.    II.       , 

b  AG  4- D  HF.  00  a  Ci.  adkiiidia 
C8.  fefto. 

In  numeris. 

Sit  tota  AB  10.  Ergo  dixnitia  AC,CB  5, 

AD^.     Ergo  DB  z.  .  Et  CD.  j. 


CB  sU-  w  AD8 

CB  ^r-  ^)DB  z 


ptB  25  pAD.DB.  \6. 

'■■    Tum.  . 

CD  J^' 


aCDs».\. 

CAD.DB  16.' 


a  ADB,,-f.  a  CD  zj.utante. 

Aa  2  Pro-. 


4» 


l8S  EUCLIDIS 

1 

Propositio  VL 

Si  re£ia  AB  fit  bifariam  fe6ia 
Thcor.  6.  i^  Q  ^  ^y^^^  ^^£ja  quadam  BT>  ad- 

jiciaiur  5    Erit  re£iangulum  fuh 

tota  compofitaAT>  &  adjelia  BT> 

contentum  una  cum  quadrato  di* 

^     midiaCB^  aqualequadratoipfius 

.  CT>  compofita  ex  dimidia  &  ad^ 

je£la. 


»              G    ] 

s 

%•      K 

\ 

I 

1 

JS 

\ 

t 

B    3> 


PR/EPARATIO. 

irSuperCBfiatnCE. 

2.  Duda  Diametro  FD  9  ex  B  aga- 
lur  BG  parallela  DE. 

5.  Sumpta  DI  30  DB,  ducatur  IL 
parallela  D  A 1  ut  &  AL  parallela  DL 

Dc- 


lilBER.    SecUHdUS.|  ^85» 

DEMONSTRATIO. 

r^  AK  »  «3  CH.  quiain  iifdem  pa-  a  ^^  ^ 
rallets. 

*Atqui  cn  HE  X)  ^z:  CH,  qoiafunt  ^  ^^ 
complenienta. 

_  • . 

Ergo  ♦□  AK  30  c  □  HE.    .  -  «  ax.  ,: 

crCl         □€!.    }^- 

/oAlOOdGnomoniGHKDG.  '  ^ 
A  f  □  KG  □  KG  faaum  a  dimi-  .  .^    . 

\  diaCB.  ^*^^ 

-■    ■  ..  ■      .  ■  ■  ■  I        ■■     I  I» 

cAI4^aKGa)  aCEquodfitaCD 

In  numeris« 
Sit  linea  AB  lo.       BD  2..      Ergo  tota 
ADn  iz.       DimidiaAB.feuAC^ 
leu  CB  5.       Ergo  CD  7. 

ADi2.\..    • 

Bc  zr- 


I 


□  AD.  DB  241  ^ 

□  CB.         25^* 


AD.  DB -U  □  CB  45  30  45  a  CD. 


-•  j^< 


Aa  5  P»ot 


V 


xpo 


EUCLIDIS 


PROPOSITIO  VII.   . 

Thcor.  7.  ^i  ^^^^  ^B  utcunque  fecetur 
inCy  erunt  quadrata  tatius  AB  & 
utriusvis  fegmenti  CBy  aquatt^ 
bis  fumtd  reiiangulQ  contentp  fuh 
tpta  AB  &  fegmentQ  difioK^B, 
^  una  cum  quadrato  altertus  fegmen- 
^  ti  -a  C 


a 


•» 


prjsparatio. 

»46.1.        1.  SuperaAB%  b  AE,  . 

IBi.  SumeBMOOBC&docaflturCL 
bp.i,  MK  tparallelar  lateribusBE.BA.  ^jrit- 
t  J4.  i.>  qu^L  E  O)  c  CB .      ^ 

3.  SuperLEfiatD  EG, 


^ 


De- 


Ll  BER.   SbCDMDUS.       IpX 

DEMONSTRATia 

Duo  Dta  AE.  EF  30  "duobus  ziiis  «Iax  jj. 
AM.MFcurtiDtoKL- 

Atqui  □  AM  continctur  fub  AB& 
B5;ihoce(tBC. 

Et  CZ  MF  continetur  fub  MG  (qua?  fa- 
cileprcibaturefle^qualis  AB,cum.fit  ME 

aOA(:&EG3[)CB)&GFhoceftBC      • 

Ut  &  O  KL  fic  a  KH  hoc  cft  AC  altero 
fegtnento. 

Ergo  patet  veritas  propofitionis. 

In  num^ris, 
Sit     AB^io.       OAB 


\ 


AC  8.       nCB     4 


Ergo  CB    z,        a  AB  -4-  D  CB  104, 

AB    lo\- 
BC_^- 

□  ABBC20 

..^ 2 

2C3AB.  BCl^d  . 

DAC  64r' 

2j-;ABBC4^aAC  I04, 


ut  anie.  ^ 


j» 


Fao- 


Ipl 


EUCLIDIS 


Hieor.  8. 


PROPOSITI  o   VflL, 

Si  reiia  linea  AB  fecet^r  ut^ 
cunque  in  C5  eique  adjiciatuf 
BT>  »  BC  5  Reiiangulum  qua^ 
tersomprehenfium  j  fub  data  AB 
&^  alterutro  fegmento  CB .  -  una 
cum  quadrato  alterius  fegmenti 
AC^  erit  aquale  quadrato  AF  quod 
JH  a  compofita  AT>. 


C   B    1> 


K.    G    F 


n 


PR^PARATIO. 

,  I.  SupertotaAb  a  fiat  quadratum  Ap 

^-^^-  "•       2.  Sumtis  DK.  KM  ajqualibus  rpfi 
BC,itfacantur  KI.  ML  parallela:  DA:  ut 
^  &BG.CHparalleI«AE. 

3.  DucaturDiameterED,  * 


De- 


f    LlBSR.  Se^cukdus.     IP3 

DEMONSTRATIO. 

Faoile  patet  quatubr  [^la  IC.  IS.  GS 
GM eie  inter fe  * asqualia ,  &  fub  arqua-  a  56.  & 
Ubps  lincis  contenta.  ^^'  ^* 

£c  circa  R  confticuta  funt  quatuor  Gta 
<|uorum  latera  omnia  funt  ipii  BC  a?qua- 
Ija.  b  Ergo  fi  addantur  '  ^  J.  Cor. 

clalC  ,  IS  .GS    ,GM.  (.  "^'^^' 

DcaCR  'srJ  RD  '  MR.  n 

lirunt^aAR.  LR.  G S  ^-  RD; 
GK.  omnia  inter  fe  aequalia)  &con- 
tenta  velfublineis  AB.BC,  vel  fub  li* 
neis  qu^  illis  ^quales  funt. 

Qjiibus  fi  addatur  D  LH  faftum  ab  *► 

LS  boc  cft  altero  fegmento  AC,  Tota 
ifta  fumma  feu  quinque  iRx  figurse  cx- 
a^quabuQC  totum  qu^dratum  AF  fadum  a 
compofita  AD,       Qj,  D.  E. 

In  numeris* 

Sit  AB  10.     AC  8.    Ergo  CB  2. 

AC.  CBzo\».   DAD   144 

ut  antei . 


l/Z^ 


^□ACCBgoNf 

D  Ac  fi^r* 


K 


B  b  VM' 


194. 


EUCLIDIS 


i  \  ■*- 


P  ROPOS  l  T  l  O    \X., 


Thcor.9.  Si  re£ia  linea  AB  fecetlir  in 
aqualia  in  Cy  &  non  aqualiajn 
T>',  quadratainaqualtum  fegm^^' 
torum  A^D^  9)B.  dupla  funt  qud* 
dratorum  AC.OD.  qu£  a  dinitdia 
AC  &  ab  intermediaCD  fiunt. 


PR/tPAUAT.IO'; 

1.  Ex  C  erigatur  perpendicu- 
laris  CE  06  AC  velCB,  &jun^ 
gantur  AE  EB. 

2.  Ex  D  ^^ucatur  DF  paralleia 
CE. 

^3.  Ex  F  agarur  FG  parallela 
AB:  ut&deniqueFA.  * 


*^' 


Dc. 


Ll  BBIC    SECUiTDUS.      19/- 
D  E  M  O  N  ST  R  i!^  T  I  O» 

Triangulum  J^CE  eft  reaan- 
guluffii  &  irofcclcs,  crgo  anguli 
A'^  E  funt  femireibij  ut  &  inajLL 
ttiangulo  EC  B  anguli  E  &  B  fiftit 
remire£ti;  adeoquerotus  angulus 
EAB  eft  redlus. 

Deinde  in  triangulp  EGF, 
G(;x)»>EeB)eft  reftus:  ang,  £^29.1. 
femire£ltus:  ergoTetiamfemiro- 
£tiis :  adeoque  E  G  X)  GF.  c 

Deifique in  triangulo FDBan-  "^^- ^ 
gulus  D  (30  ECB)  redus  eft.  An- 
gulus  Bfemiredus:  ergo&F  fe- 
miredusj  adeo^ne.lfitus  FD  db 
t)B. 

Hifce  praedemojbftratis. 

m 

L   In  Triangulo  re£bogulo 
ACE. 

d  D  AEooD  AC  -f  DCE.':feu  d„.i. 
quia  AC  30  CE. 

pAE,duplura  nti  AC.  ? 

Bb  1        •  3.1n 


A     .1 


ip6  BuCLIDIS 

3.  la    Triangulo  reftangulo 
EGF, 

□  JSF  30  D  iSG  +  D  GR  fcu 
quia  £Gao  GF. 
■D  EF  duplum  Dti  GF  hoc  cft 

Ergo  duo  Dta  y^E.  EF  funt 
dupla  Dtpr  u  m  ^C.  C\D. 

"  3.  Atqui  in^riangulo  .'reftan- 
gulo  AEF.  *    , 

i?rgo  □  At  etiam  duplum  ato- 
rumAC.CD, 

4.  Atqui  idenique  i^  criangu- 
lo  rca»nguIo -<f ©F. 

«•  D  AF  00  a  AD4-D ©/f  hoc 
D  DB.   i' 

£rgo  duoDta  AD.  DB  funt  da> 
pla  Dtorum  AC.  CD. 


f«  *^ 


I- 


LiBBB.  Secundus.     1^7 
In  numeriis. 

Sit  AB  lo.       £rgo  AC.  CB.  5. 
y   AD7.'       ErgoDBs. 
Et  CD  z.  '     . 


aAD49\.  dAC  25^.    . 

DDB    9}^'        pCD  ^r' 

Dta  AD.Dfi  58.     Dta  AC,  CD.i^.jj^ 

,  biiataAC.CD  58. 


f^ 


SIJ  J  PROi 


.> 


1^8 


EUCLIDIS 


Thcor. 

10. 


w 


'/ 


I 

PropositioX. 

Si  reBa  AB  fe6ia  fit  bifmam 

in  C,  eique  adjiciatur  BO  $  ^a* 

dratatotius  compoftta  AO  &  ad- 

je£ia  BO  erunt  dupla  quadratorum^ 

ACQO  yquaa  dtmidio  ACfiunt . 

&  a  CB  compofita  ex  dtmidia& 
adjeifa.     .  ♦ 


"  !:• 


(  >w 


PR/EPARAXIO. 

1.  Ex  tl  erigatur  perpendicu* 
laris  CE"  30  GiA  vel  CB ,  jungan- 

'  Curquc  AE.  EB. 

2.  Ex  E  ducatur  EF  »  CD  & 
parallela  AO. 

2.  Ex  F  ducatui  — 

:  FG 


T 
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FG  quae  produftae  EB  occurrat 
in  G.  ,       ' 

,    4.  Deniqueagatur  AG. 

DEMONSTRATIO. 

.'  Trianguluni  ACE  cft  reftan- 
guluol  &c  Ifoiceles ,  crgOiinguli  A 
^  E  funta femireia:i  5  ut.&:  ih  tri-  ^^^  j^- 
angulo'  ECB  anguli  E  &  B  femi- 
rcifti  funt.  * 

•  Deinde  in  triSingblo  EFG  an- 
gul»s  F  (00  oppQ^ico  C^cft  re- 
id:us  :  8K  'angulus  ^EG  (emire- 
£tus,  (quiaangulus  BEC  eft  fc- 
mire£ku6-, }  adeoque  alter-FGE 
etiam  eft  femire^us :  ^rgo  latus 

Denique  in  triangulo  redaii^ 
gulo  BOG  angulusad  G  (emire^ 
d:useft:  ergoetiamBlecpiirediu^}  ^ 
gdeoque  latus  BO  JO  OG. 


■1 

i 

Hif- 

i 

1 

■ 

1 

rOO     ''      EUCLIDIS 

Hifce  prxmiflis. 

1.  In  triangulo  re£l:anguIo 
ACE,        -  i^ 

^^7-1-     .  n  AE»  ^dAC+dCE.  f<u 
quiaACoDCE. 

D  AE  eft  duplum  ati  AC. 

2.  In  Triangulo  reftangulp 
EFG. 

abEGf^ooaEF+aFG,  feu 
q\ihEFCx>C($)djFG. 

D  £Gdupltim  Dti  EF  hoc  CO. 

Ergo  duo  Dta  AE.  EG  func 
dnpla  Dtorum  AC.CO. 

3.  Atqui  in  triangiilo  redlan^ 
i^       gulo  ^£G.     * 

Dta^^^.^Gx^^D  A©. 
Ergo  D  AG  eft  duplum  Dtorum 
AC.CO. 

'"  4.  Aitcfai  denique  in  triangulo 
reaangulo  AOG 
-      nAGa)nAO-f,nOQ. 
Ergo  duo  Dta  AO.  OG  (hoc  eft 
OB}    func  dupla  ocorum  AC. 
CO.  QJ).E. 

Vel 


LxBBR.  Secukdu»*    tm 
Velin  numeris. 

Sit  AB  30  lo.     Ergo  AC.  CB.  5. 
BOOOi.    r 
Et  CO  30  7. 


SitBOaOz.     ErgoAOa>x2. 


aAOi44].  DACisJvffc 

aOG    4r*  aC049'^- 


at«  OA.  OQ 148  ata  AC.  CO  74^. 
V  Bis-DtaAC.  CO  148 


Cfi  PRO- 


£  U  C  L  I  D  I  5. 


s 

pROPOSl  Tl  O.    XI. 

Pfobi.  I.  ^Jatani  reBam  AB  ita  fecare 
inGf  ut  reSianguIum  comprehen" 
fum  fub  tota  linea  AB  &  uno  feg- 
mentoTum  BG  fit  aquale  alterius 
fegmenti  AQ  ^uadrato. 


B 


•> 

m  » 

G: 

H 


CONSTRUCTIO. 

1.  pucatur  AD  perpcndicularis  &  ar- 
qualis  ipH  AB* 

2.  Divifa  4^D  bifariam  in  E,  junge  EB 

3.  SunvturEFn  EB. 

4.  Fac  AG  30  AF.  Et  dico  faftum 
e/Te  quod  qua?ritur. 

DEMONSTRATIO. 

Supra  dara  AB  compleatur  a  AC , 
ut  8f  fupra  AG  a  AH  &  Reda  HG 
producaturinl.      ^     • 

a 


LiBER.  Sbcumdus.    xo^ 

n  DF.  FH  (hoc  eft  FA)  +  a  EA 
30  »  DEF.  (hoc  eft  6  EB.  *  *'  ** 

Atqui  D  EB  30  D  AB.  fcu  D  AC  ^47.  i. 

4-a£A. 


ErgoCDF.  FH+a  EA  30  DEA 
LaAC. 


£e  ablatontrkiwjHe  DtoE  A, 


DF.FHC30  DACV^  jj^j 


_ >.  ..»■.» 


a  AG  30  d!  CG. 

Atqui  D  AH  fit  a  fegmento  AG  &  d 
CG  continetur  CB  hoc  cft  AB  &  altero 
fegmento  BG. 
Ergopatetfafl:um  effeqnodcju»rcbaturi 

S  C  H  O  L  I  U  M.- 

Innumerisharc  proppfiHo  nullo  folvi 
poteft  raodo ,  cum  ro^cis  quadratae  ex- 
traftio ,  quac  hic  requiritur  non  femper 
rationates  numeros  adn^ittar. 


cCc  a  Vk<^' 


Thcor. 
II. 


304  EUCLI^DIS 

Propositio  XIL 

In  triangulo  ohtufangulo 
A^(^  quadratum  lateris  AC  ^ 
(juod  obtu)o  angub  opponitur^ 
fuperat  reliquorum  laterum  AH. 
3(^/quadr^ta^  bis  fumpto  re" 
Bangulo  y  quod  continetur  fuh 
latere  (^\B  y  0"  fuh  ipfa  B7> 
in  direSium  ei  addita  ufque  ad 
perpendicularem  ab  altero  acu-^ 
to  angulo  A  cadcntem. . 


TifS^ 


Li ber.  Secukdus.     205 

DeMonstratio. 

dAC  30  'D  AD  +  dDC. '*'•'•     ' 
Atqui  D  DC  •»  OO  D  DB  +  D  ^^"' 
BC  4-  2  □  DBC. 

Ergo  hifcc  in  locum  d  DC 
'"        pofitis. 

dAC30dAD4.dDB-I-.dBC 
4-2iZ3DBC. 
AtquirurfusDuoqta  AD.  pB 
aOOaAB. 

Ergohoc  inillorum  locum  re< 
pofito. 

d  AC'36DAB+DBC4-'2a 
DBC. 


Cc  5{  Scho^ 


Hocmo^o  pauloalitcreadcm  propo- 
iitio  demonnrari  poteft. 

ExBeriganir  perpendicularis  BE  ZO 
BA,&diu:3tur£,C. 

Hocfaaoduo  triangula  ABC.EBC. 

habentduo  latera  AB.  BC  acjualiaipijs 

EB.BC:  atveroangulum ABC   <an- 

gulo  EBC:  Ergo  per  24.  I,  bafis  AC 

erit  <EC.  Adeoque  a  AC    <  D:o 

;  hoceft  DtisEBf.  AB&BC. 

Jnde  patec  nihilaliud  requiri»  quam 

nveniatur^diffcrentia  Dtorum    AC. 


Q  DC 


LlBXR.  SeCUNDUS.      tQ/ 

DAC30nAD4-aDC. 
AtQuip  DC30nDB-f>aBC-|- 
*    zdDBC. 
Ergo. 

aACooaAD4-DDB-4-dBC 

4-  2  n  DBC. 
Atqui  Oca  AD.  DB.  30  ato  AB  f.  EB. 

Ergo. 

□  AC»aEB4-.aBC4-2CDBC 

aECCDaEB4-.aBC. 


Qtwfiafe  invicem  fubtrabantur ,  erit 
zC::!  DBCdiflEerfntiaatorflm  AC.EC 
fea  Cxce^s  quo  D  ACfuperat  a  £C, 
hocdlaHEB  BC.  feu  AB.BC. 

SCHOLIUM    IL 

Ex  hac  propofidonc  deducitur  gcnc- 
ralis  Regula  Geometrarum,  quaex  tri- 
bustrianguliobturanguli  lateribus  cogni- 
tis  inveniunt  bafin  prcdudam  vel  illius 
fegmentumBD.  quximperat)  uta  Dto 
AC  demta  fumma □torum  AB.  BC ,  re- 
liquum  dividatur per dupluiii  bafeos  BC ; 
qcix  operatio  exhibebicqua?fitamDB. 


\ 


Pro 


« 


208 


EUCLIDIS 


PROPOSITIO    Xtll. 

1n  acHtanzulo  trlanzulo  ABC 

Theoti  ^       . 

!»•  quadratum  lateris  AB  ,  quod 
acuto  angulo  C  opponitur  ,  /u^ 
peratur  a  quadratis  reliquorum 
laterum  AC.  ^Q^  Y^^  fumto 
reUanguk  fib  latere  (^B  c7* 
fub  ajfumpta  interiusMnea  CT> 
ufque  ad  occurfum  perpendicu^  ^ 
laris  ah  altero  angulo  acuto  A 
tadentis. 


De- 


LlBER.   SeCUKDUS.      20p 

DWMONSTRATIO. 

dBC -I-d DC  x>  » 2  !=::  BC.       »7.  n: 
•  CD4-.nJ5D.  \a. 

dAD  aADi 

D  5C -I-, n  AD-f. D  DC  3D  D  AD 
-^DDB-i^znjBCD. 

Atqui  duo  Dta  AD.  DC^ 

'    oodAC.        ..      V     T 
Ec  du.9  Dta  AD.DBj^^''^' 
oOdAB.  M 

» 

Ergo  his  in  illorum  locum        ^  * 
fubftitutis. 

D  5C-4-.D  AC  conJBJ^  *P 

BC.  CT>. 

CL£.  D. 


Dd  Vg» 
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Alia  demonftrati% 


/ 


Triangulum  acufangulum  0t, 
FBC,  demonftrandum  eft  duo 
Dta  FRBCy  fupcrare  p  fC  per 
duplum  CH  CBG. 

£x  B  erig^cur  perpendicularis 
BEj^BFj  &ducatur£C,  tum 
dao  triangula  EBC,  FBC\  habe- 
bunt duo  latera  EB.  Bd  'CX)  late- 
ribus  FB.  BC  &  angulum  EBC 
<  jFBC :  quare  per  24. 1.  Jatus 
EC  erit  <  FC.  Adeoque  EC  hoc 
eft  duo  Dta  EB.  feu  FB*  BC  erunt 
<;aFC 

Unde 
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Un4e  fiaFGfubtrahatur  a  a 
EC  ,*  obtinebitur  differcntia  feu 
exccffus,  quoDta  FB,  BC  fupe- 
rautnFC,  adeoquedemonftrata 
crit  propofitio. 

DECaODEBfDFB-^-DBC. 

Atqui 

DBC  GO  D  BG-f- 1  D!l3GC-i- DGC 

*^    ■  ■■  ■ ..  ^-      ,    I    ■■■■-—■  1«    -  ■  ■  ^■^■^^ 

Ergo  faftaiubratntione 
DEC0ODFB-^-aBG-4-i:::JBGC«     • 

-i-^aGG  ^^ 

DFCOODFBH-DBG    -H.DBC. 


DEC-4-rDFCa)iDBG.C2!I3BG.BG 

-i^  2  C  GC.  BG 


Seu 
2Ci:,BC.BG. 


Hoceftduplum  z:fub  bafi  BC 
&  fcgmcnto  BG  5  pro  differentia 
qua  D  EC ,  hoc  eft  duo  Dta  EB. 
f.FB4^5Cexcedunt  d  FC. 

SCHOLiaM  I. 

Simili  operatione  quoque  in- 
notefcet,  difFeren$iaDtorum  AC 
&  FC  '.   quorum  primura  oppo- 

Dd  2  ni- 


ai2  EUCLIDIS 

nitur  angulo  obtufo  ABC.  alte- 
rum  vero  acuto  FBC. 

D  AC  x>  n  A5-|-d  5C -j- 2 1 
DB.BC.    12.  II.  .„ 

dCFoodF^  feu  DA54-Dr 
BCiz^BG.BC.     13.11. 


D  AC^D  CF  x>  2  n  DB.  BC  Ju 
2  ^BG.BC. 

fcu  2  c  DG.BC. 

Ex  quo  calculo  fequitur  hoc 
Theorema. 

Si  triangulum  obtufangulum 
ABC  cum  acutangulo  FiSC  latc- 
ra  AB.  BC  lateribus  FB.  BCx. 
qualia  habeat  3  quadratum  late- 
ris  obtufo  angulo  oppofiti  AC  9 
fuperabit  quadratum  latefis  acuto 
angulo  oppofiti  FC »  per  duplu^ 
re  (^rangulum  quod  fit  a  bafi  BC » 
&  DGinter  duas  perpendiculares 
AD.  FGjlntereepta. 

Scho- 
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SCHOLIUM  IL 

• 

Hinc  irerum  fluic  Geome- 
trafum  regula  ad  invcniendum 
bzkos (egmentum  CD  ,  ex  tribus 
trianguli  acutanguli  laperibus  co- 
gnitis;quod  inveniturfiafumma 
Dtprum  AC.  CB.  (^circa angulum 
fegmento  adjacentem}  fubtraha^ 
tur  D  AC ,  &  reliquum  pcr  du- 
plam  bafin  BC  dividjitur. 


Dd  3  Pro^ 


214 


EUCLIDI"» 


Ptob.  t. 


,      P  ROPOS  l  Tl  O    XIV. 

I 

^ato  reiiilineo  A  aqualequa 
dratum  conftituere. 


CONSTRUCTIO. 

r 

•  4y.i^^  I.  Conftituatur  g  BD  OO  reftilinco 
A ;  quod  fi  habeat  latera  ascjualk .  obti- 
nemus  quadratum  qua^fitum.  Sl  vero  non 
tum. 

^.  Produca^rlatus  DCinF,  utCF 
fit  00  CB.    / 

3.  Linea  DF  bjfeda  in  G ,  centro 
G  radio  GD  vel  (5f  defcribe  iemicircu- 
lum  DHF. 

4.  Catus  BC  producatur  adfemicir- 
cuIuminH. 

Dico  D  CH  efle  30  redilineo  A. 


De. 


LiBXR.  Secundus.     2I< 

DEMONSTlATIO. 

CDC.  CB  (feu  CF)  ^  DGC  b  00  b ,.  n. 
,      a  GF.  f.  g  GH. 
'  AtcjuiaGHca)  00^4,0  CH.    «47.  i 
£r^o  his  in  illius  locum  fubiiituus. 

nbC.t:B4-a  GC»aGC~}-. 

p  CH. 
Si  auferatuBUtrimque  a  GC^ 


DCB  OO  a  QH.  . 

Atqui  c  DCB  a>  redilineo  A 
per  conftr.  * 

Efgo  Q  CH  etiam  eft  OO  cidem 
reftilineo  A.  ' 


tlement9fmlibi  Semdi  lim^ 


» • 


EUCLIDIS 

.•^LEMENTORUM 

'  ilBER  TERTIVS.      , 

*  •     l 

'DEflNlTlONES. 


t^ijttales' circuli  funt ,  quo- 
rum  diametri  A  B.  BG.  fu}it  a» 
quales:  'velquorumtxfita  excenr 
tris P. &  E.  reBalinea  DF. EG. 
funt  aquaks.,  <        , 

II; 


»1       i      ^^ 


CjOi; 


j  ReQacirculumtanr 
gete  )iicitury  qua  cum  * 
circulumtangat  puta     4 
in  ^^fiprodug^tur  in 
C.  circulum  non  /?- 

IIL 
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A  Circujji'  fe  mntno 

tangere  dicuntm  quL 
fefe  mutuo  tangentes 
^  -  y   ^f  io  A.Jefe  mutuo 
^ — <     0on  fecant^ 

♦  IV. 


K  B 


Incirculoaqud-' 
lit^  di/iarea  cen?- 
'ro  r^£i£  dictm 
'Ur^  cum  perpen- 
diculares  0  E. 
D  F:  ^  centro  D* 
adipfas  AB,  CK. 
du^£  aquaks^funt  ^  longius  au* 
tem  abeffe  diiitur  GH.  in  cfHam 
major^er^e^diculari^l,  xadit, 

'"  * 
V. 

ea/ij  efi  fguraqua 

■^fub  re£ia  A^.  & 

circuli    pdfffhifia 


AC  B.  ■  comPrehenditwr, 


yi 


1J8  EflCLIDIS        , 

yi. 

Segmenti  autem 
angulus  <y?  C  A  B. 
-^qui  fub  reBa  It^ea 
.    A  B.    c^   circuli 
peripheria  C  A/  compehenditur.  - 

*     VII. 

In  {egmemo  au^ 
temangu/fis  eft  puta 
AiC  C.  cum  in  fe^ 
jgmenti  circumfereh- 
"^tia  ^fumptum  fuerit 
fun^m  quodpiam  B,  &  ahA  in 
terminos  re&£  AC.  fegmentum 
terminantes ,  line£  re^ia  ut  B  A. 
B  C.  fuerunt  duiia^;  . 

VIII, 
^      Cunu  ver^  com^ 
prehendentes  angu  - 
lum   DAB.    re^£ 
f  A*[X.  A  B.  aliquam^ 
,   ajfumunt  peripherL 
0m  ut  BCD.    illi 
angulus  dicitm  infi^ 
ftere. 


m 

0 
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IX. 

Se5Jor  circuli  eft^ 
cum  adipfius  circu* 
li  cent  rum  A.  angu  • 
lui  B  A  C.  fuerit 
^K^  confiitutus  :  com- 
prehenfa  nithirum 
fgura^  a  re^Us  AJB.  A(^.  an* 
gulum  B4^'  contineutibus^  & 
d^eripheria  B  C.  A^  illis  ajfumpt^. 

A  B 


Similia  circuli  fegmenta  -funt 
ABC.  DER  qu£  angulos  B  A  C^ 
EDF.  capiunt  aqualesy  aut  in 
qutbus  anguli  C  B  A.  F  E  D.  /»- 

ter  fe  funt  aquales. 

♦ 


£e  z 


PRO- 


22Q 


EUCLIDIS 


Prpb!.   I, 


Propositio  I. 


^ati    circuU 
A^C  centrt$m    F 

reperire. 


a  xo.  I. 
bzx,  J. 


*«> 


^ 


coNST;;Ructio. 

*  I.  Dufta  ^uxlibet  AC,  adividatur 
bifariam  in  E* 

2.  Ex  E  erlgatur  utrinque  ^  perpen-» 
dicularis  BD  u(cjue  periphcri^m, 

3.  Illa  bifariamdividaturinF. 
Dico  punftum  F  efle  centrum 

circuli. 

DeM  O  NST  R  ATI  O. 

Centrum  aut  eft  in  BD  ^ ,  aut  extra 
illam. 

SifitinBD,  neceflario eftin pundoj 
quod  illam  dividit  bifariam ;  quiaCirculi 
radiifuntajquales;  adeoque  centrum  eft 
iri  F, 

Si  juxta  Adverfarium  fit  extra  BD,' 
ponatur  iljud  e;^:  gr:  in  C:  tutn  dn&As 

AG. 
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AG.  EG.    CG   ia  triangulis   GEA. 
GEC. 

Latus  G  A  OD  c G C,  quia  ponuntur  radii.  ^  ^^ 
Latus  EA30  EC*  perconftrudtionem.  ^^ 
Latns  G£  commune. 

• i^  ■  "■' T     '       '    ' "  ~  ' 

Ergo  d  pmpes  anguli  /unt  a?qualcs ^^^, 
adebque  Ang.  GE A  30  GEC. 

Ergo  cGEA^ftreflus. 
Atqui  BEA  eft  reftus  per  conftrudio- jof/^ 

nem.    ^ 


Ergo  ang.  GEA  00  BEA.  t©tum  & 
pars,  quod  eft  abfurdum. 

Et  eadcm  dcmonftratio  obtinjCt  m 
omnibus  pun£lis  quje  poflunt  affignari  CX'* 
tra  lincam  BD :  unde  concludendum  eft 
illud  extra  BD  non  reperiri. 

Ergoin  BD  &  quidemcjuspunftoE 
iUuderit.         QiE.D. 

COROLLARIUM. 

.Si  Hnea  reda  in  Circulo  aliam  Iineani 
^cdam  bifariam  &  ad  angulos  ret^osfe^ 
cat }  in  illa  fecante  eri t  ceotrum.  ^ 


Hc  i  Vkoj 


ttl  E^CLIDIS 

P  ROPOSITIO.    IL 

"^'  ^-  Si  in  peripheria  Qrculi  ADC 
dno  qmhbet  pHnHa  A.  C.  fu^ 
-mantury  reSlat^C^  qu<eptr  $U 
U  duatar  ^  intra  circulum  ca^ 
dit. 


"•,  * 


DeMONSTR  ATIO. 

Ex  invento  Centro  E.  duftij^radiis 
EA.  ECj  adredam  ACducaturEB, 
Tum  in  Triangulo.    EAC. 
LatusEA  2>  EC  quiaradi!. 


Ergo  ang.  A  S>  C.     5  •  I. 


Atqui 
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AtqiiiCsternusEBA  *  <  internoC.    *«^  !• 

m    <'     •  I       ■         .1     ii.i       »•  -    ■  '     ■  ■    '  ■   '    ' 

£rgo  EBAeuam    <  A. 


Adeoque  in  tri.ingulo  EBAlatusEA 
oppofitifr 
tere  EB. 


oppofitifm  angulo  ai»iiri?o  crit  b  "<  l^-  . 


Atqui  latus  £A  pertingit  taBtum  ad 
peripJieriam. 

Ergo  latus  £B  cadit  intra  circulum. 

Et  eadem  Hemonftratio  appHcari  po- 
teft  ad  omnia  puncla  Vnex  AC. 

Ergo  tora  Iinea  AC  cadit  intra  Circu-  . 
lum.     Q.E.  D. 

COROLLARIUM. 

Linea  refta  Circulum  tantum  in  uno, 
punfto  tangit.  ^ 


Pm< 


x^* 


E^lCLIDia 


Propositio  III. 

»edf.i;  Paj^s  I. 

Si  in  circulo  fcEla  quadam 
PE  per  centrum  A  duBa ,  aUam^ 
BD  non  per  centrum  duSiam  , 
hifariam  in  F  fecet  s  etiam  illam 
ad  angulos  reBos  fecabit. 


» 


A  • 


«» 


Pars  II. 

Et  fi  adangulos  reBoseam  fe^ 
cet\  bifariamquoque  fecabit. 

DEMONSTRATIO. 

«• 

Parsl.  Duflis  radiis  AB.  AD  ,  in  tri- 
angulis  AFB,  AFDt 

Latus 
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Latus  AB  ^  AD  quia  radii. 
Latus  FB  30  FD  pcr  propofitionem. 
Latus  AE  commune. 


Ergo  omncs  anguli  funt  inter  fc  a?qua- 
lcs  ,  por  8.  I.  adeo^ue  Ang.  AFB  30 
AFD.  qui propterea funt  a re^i.  ^^^^- 

Pars  2.  In  iifdemtriangulisAFB.  AFD. 

« 
ADg.  ABF  30  ADF.  qui  triang,  B AD 

eftlfofceles. 
Ang.  AFB30AFD  per  propofitio- 

nem. 
Latu?  A  F  commune.  i 

Ergo  latus  BF  b  »  FD.  t>  i<S.  t 

[.  E.  D.      - 


COROLLARIUM. 

In  omni  triangulo  a^quilatero   feu    ' 
Ifofcele  lineareSa  bafin  bifariam  fecans , 
ad  eandem  perpendicularis  eft  &  contra. 


]Ff  PM' 


7 


7/T 
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Theoc,  j.  P  a  O  P  O  S  I  T  I  0.  IV. 

Sl  in  circulQ  dud  re- 
it4  AB.  DC  nonmh£ 
per  centrum  duS^  >  fe 
invicem  [ectnt  :  ilU 
^  pfe  non  fecabant  ii- 
farlam. 

I^EMONSTRATIO. 

Duplex  hic  obtinet  cafus. 

Cafus  I.  Aut  una  tantum  tranlit  pcr 
centruin  ,  ut  ex:  gr;  FE  ,  patct  illam  ab 
altera  CB  non  fecari  biftriam :  quia  illa 
per  hypotjiefin  non  tranfit  per  centruni. 

Calus  2/  Aut  ncutra  tranfit  per  ccn- 
titim. 

Si  jam  Adverfarius  contcndat  duas  li- 
neas  AB.  DC  fe  mutuo  fecare  biforiam  in 
,    E  )i  ex  ccntro  F ,  ducatur  rcda  FE.    » 

Tum  F£  fecat  AB  bifariam,  £rgo  9 
»5-  II*  ang.  FEB  ell  reftus. 

Eadem  FE  iecat  CC  bifariam,  Ergo* 

y        ang.  FEC  eft  redus.  ^ 

Ergoeritang  FLBOQ  FEC/  Totum 
&pars:  quod  elt  abrurdum. 


Pro- 
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PROPOSI  TIO    V.  ^hcor.^. 

t 

ii  duocircull  BDCB. 
BECy  fefe  muiuo  fecent 
mn  habebunt  idem  cen  • 
trum. 


DEMONSTRATIO. 

Si«]iiis  ponaj;  AciTecommuneutrtuf- 

c}ue  centrum  >  ducatur  AB  abillo  centro 

'  AadpunduminterfedipnisB.  ut&  AD. 

Linea  AB  3Q  AD;  quia  radii  circuli 

BDC 
AB  30  AE.  quia  radiicirculi 
BEC.  . 


Er^o  AD  *  00  AE.   Oyod  eft  abfurdum. 

At^eadem  demonftratio   obtinet  in 
omnibus  punftis,  quac  intra  communc 


utriufque  circuli  fpacium  fa^ponta. 

Ergo  univerfim  patet  ^taspropofi-* 
tionis.        Q*  D.  E. 


19 

Ff  i  pR.0-. 


82^ 


EUCLIDIS 


Theor.  y.  PROPOSITIO    Vf. 

1 

Si  duo  circuli  BA.  'BC  fe 
mutuo  i^nterius  tangant  /*»!?: 
»0»  erit  illorum  idem  centrum. 


DEMONSTRATIO. 

Sj  contcndat  aliquis  pu^ftum 
,  Cjx:  gr:  D  efle  commune  illorum 
f  centrum  s^ufti&DJS.  DCerit. 

DB  »  DC.  quia  fun t  radii  cir- 
culi^C 

D5a)DA,  quiafuiatradiicir* 
culi  BA. 

Ergo 
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Ergo  DC  *  »  DA.  Totum  8t^^^  h 
pars:  quod  eft  abfurduiQ. 


/ 


'  Adeoque  cum  eadem  demon. 
flracio  omnibus  punftis  ucrique 
circulo  communibus  poflit  appli- 
carii  non  habebunt  ifti  circuli 
unum  &:  idem  centrum. 

CLE.  D. 


•    a.     .     '     .*L 


fi 


f 


\ 


i 


F  f  3  Pro. 


a^o  £uci.iDi« 

^,,        Propositio  Vn. 

J/  in  circulo  quovis  extra  cen- 
tTuntF  accipiaiur  pun£}umG,  ex 
^uo  quipdam  re£i£  GA.  GC.  GU. 
GE.  GN.  in  circulumcadant. 
Tum 
'j  1.  Maximaerit  GA,  qu/e  per 

centrum  E  tranjit. 

2.  Mmima  erit  relfqua  di'ame- 
tri  parf  GB^  _ 

""■     \mveromajorefi  GCf 
^GA  propter. 
plures  quam  4u£  ab 
r  ad  circutnferentiam 
dequales. 


De- 
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DEMONSTRATIO. 

Parsi.  DuftaFC.  intrianguloGFC 
Duo  lateraGF. FC  <^QC.  a  lOri, 

Atqui  GF.  FC  30  GA.  quia  FC 

OD^FA. 


Ergo        GA  <GC. 

Pars  2,  DH<3:a  GE.  In  TriangyloFGE 
DuolateraFG.GE  »  <  FE.nod 

.eftFB.     S 
FG  FG/ 


GEb  <!  G^  ^     V        ., 

bAt.  ^ 

Pars  3.    DuSa  GD  ,   in  triangulis 
CFG.DFG. 

LatusCFX^DF.  :^ 

LatusFG  utricjuecommunc,  /: 

Sed  Ang.  CFG  <  DFG.  /  * 

Ergo  bafis  CG  c  <  DG.  ^  ^.^  j 

Pars  4.  Patet  ex  prjccedentibus ;  na^. ' 
fi  tres  poflcnt  arqualcs  GD.  G  E.  GN  du- 
ci;  tum  forent  duas  GD.  GE  ad  can- 
dem  partem  inter  fe^sequales, 

Qpodrepugnatpirti  j. 


Prq- 


Sji    .     ,  EUCI.JDIS; 

j.     Propositio  VIII. 

Si  i  pmSlo  A  ixtra  cinu- 
lnm  acapto  ad  circutum  ducaa- 
tur  ^uxdam    teBa   AH.  AG, 

1.    Barutn  qua  m  carpotti 

feripheriatn  iticidunt  maxitna  c 

H,  qua  per  cetitrum  L 

Aliarum  tnajor  eft  ea  , 
qua  maxime  AH  pro- 
pior, 

J.  Extra  eirculum  mitiima 
ifi  A^ ,  que  produBa  ffr  cett- 
trum  tranfit.  , 

4.  ^ua  minime  -propior  tAQ 
remotiore  ABminorerit. 

f.  Non 


LlBER.  TER.TIU&       232 

f.  Non  plures  quam  du£  ex 
diSio  funSio  4  '»  Peripheriam 
duci  pojfunt  aqualef  Jive  intra 
circulumjive  extra. 


DEMONSTRATIO. 

Pars  I.  Dufta  reda  LG.  in  tri-' 
angulo  ALG. 

.  Duoktera  *  AL.  LG  <  AG.  • "  ** 
^qui    AL.  LG  ao  AH. 

quiaLGsoLH.  •* 


Ergo  AH  <*  AG. 


Fars 
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Pars  2,  Dafta  linea  LF  ,    in  triangiilis 
^ALG.ALF. 
Latus  AL  utrique  commune. 
Latus  LG  30  LF.   quia  func  radii. 
Atquiang.  ALG  <  ALF, 

b  24. 1.         Ergo  bafis  AG  b  <  bafi  AF. 

Parsj.  DudaLC.  intrianguloACL. 
Duolatera  AC.  CL.  b  <  ALA^j, 

CL.  00    BL,r 


dit.  L 


T 


cAK.4.         RemanetAC   <  c  AB. 

# 
Pars^.  DudaLE,  in  triangulis  AEL 

ACL. 

Duo  htera  exteriora 

AE.EL  d  <AG.  CL\S 
LE  00  LC. 


Remanet  AE    <  AC. 

Pars  5.  Patetexprajcedeotibus;  nam 
dufta  AI 00  AE.  qua»  intra  AI  ducftwr 
critillaminor.  quseextra.  iM  roa/or: 
adeoque  cx  A  non  pofluot  4^i  pJurcs 
quam  dua?  gua?  fint  a?quales,    qC  E.  D . 


PRO'. 


4^.^ 


.1 
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P  R0"P0S  l  Tl  O    IX.  ^,      ^ 

Si  ab  aliquo  intta 
Circidam  puncto  A  f /m- 
res  quam  dua,  recla  aqua^ 
les  AB.  AC.  ADad  pe- 
rifberiam  duci  foffmt: 
lllud  puuclujn  eritcen- 
trum. 

DEMONSTRATIO. 

Duftas reftas  DC  CB.  divide  bifariam 
in  F  &  E  per  r^ftas  F  A.  E  A. 

Tam  in  triangulis  AFp.  AFC. 
Latus  AF  utrique  Gomniune. 
Latus  AD  30  AC.  per  propofitioncm.    ' 
Latus  FD  OO  FC.  per  conttrudionem. 

ErgoAng.  AFD  »30  AFC,&uter-  ^^  j 
que  brec5lus:  adeoque  in^perpendiculari  b  Dcf. 

FA^ritccBtrum.  c  .  ^00^,,,. 

Deinde  eodem  modo  per  tnangula  i.  iii. , 

AEC.Ap^  demondraturccncrum  etiam 
cflein  pclrpendiculari  EA. ' 

Ergo  necefTario  erit  in  punSointerfc* 
ftionis  A  .  quiadaa;  linex  FA.  EA  pr«-. 
tcr  ilhid  nullum  habent  commune. 

Q.  E.  D. 

Cg  z  Tro- 


i 


Thcor/p. 


1 9.  n. 
b  ^  III. 


2^6  EUCLIDIS 

Propos ITIO  X. 

jDw  drcuii 
^  AT>E.  AFC  fe 

mutuomnfecant  in 
^  pluribus  quam  duo^ 

bus  funiiis. 

.        DeMONS  TRATIO. 

Juxta  Adlrerfarii  opinidnem 
ponancur  fe  invicem  fecare  in 
tribus  pundis  A.  E.  C  Tum  ex 
invenco  circuli  ADE  ccntro  G. 
ducantur  xtOcTZ.  GA.  GE.  GC  : 
<|uae  funt  sequales :  quia  funj:{  ra- 
diicirculiADE.     ^^ 

Atqui  tres  ift^?  «quales  GA.  GE  GC 
etiam  pertingunt  ad  peripheriam  alteriu^ 
circuli  AFG ;  ergo  punaum  G  iyii» 
quoque  a  erit  centrum. 

Adeoque  duo  circuli  fe  invicip  kcm-' 
tes  haberent  idcm  centrum.  b  gpod  eft 
abfurdum. 


» 


Prp. 
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Propositi  o  XI. 

Si  duo  circuh  fe  interius  tan 
gant  in  A^  reiia  FGillorumcen^ 
tra  F*  G.  conjungens, ,  fi  produ^ 
catur ,  tranfibit  fer  conta£1um 
A. 


ThcoiJ 

10. 


V    • 


DEMONSTRATIO. 

Si  juxta  Advcrfarium  non  ca.; 
4at  in  A ,  cadataiiorfum  vsx  D. 

*^g  3  Tum 


tl^  EUCLIDIS 

Tum 

/Reaa  FGD  30  FG  A  quia  funt 
S  \     radii  majoris  circuli. 
\  FG       FG 

GD:dGA. 

AtquiGBooGA.  quia  funtra* 
diiminoriscirculi. 


Ergo  GD  30  GB.  Tocum  & 
pars.  quod  efl:  abfurdum. 

Atqui  ea^em  demonftratio  ha- 
Aet  locum  quandiu  inter  pundla 
U  &  B  manet  aliquod  intcrfti  - 
tum5  feuquandiuillapunftanon 
coincidunt  hoc  eftquandiulinea 
GD  non  tranfit  per  contaftum. 

Ergo  FG*produaa:cadit  in 
contaftumA.  ' 


Scho* 


LlBER   TeRTIUS.      239 

S  C  H  O  L  lU  M. 


Poteft  haec  propoficio  fic  con-. 
verti.  "^ 

Si  duo  circuli  fe  mutuo  interius ' 
rai^nc ,  &  a  punfto  conta^kis 
B,  ad  cencrum  uniuscirculidu- 
cacur  Reda  y  tum  in  illa  aut  illius 
produdlfquoqueericceatrum  al^ 
terius  cificuli. . 


DEMONSTRATIO; 

Dupjex  hic  obcinet  cafus :  Aut 
enim  dufta  efl;  BA  ex  conta£tu 

*  ad 


.^40        EuctiDis 

ad  centrum  inajoris  circuli :  Aut 
dufta  efl:  BC  ex  conta£tu  ad  cen- 
trum  minoris  circuli  C. 

CASUS  L 
Si  centrum  minoris  circuli  non 

« 

fic  in  linea^B A ,  fit  extra  illam  ir} 
punftoG.  ducanturlineae  BG  & 
AD  per  G. 

/G£  OO  G6.  quia  funt  radii^minoris 
A.{  circuH. 

\  AG        A^»  juxta  Adv. 


^- 


AEq0AG4^GB. 
%tquiAG4.GB  <AB.f.  AD.  20.I. 

**  '  '  ■  ip   iii  ■     '^  ■-  ■■■■'■     ■  w,        ■  ■        ■■    ■,.■  ■  II  I   ■■II    I      «  ■■ 

i 

ErgoAE  <AD.  pars  major  toto. 

£c  eadem  demonftracio  habet 
locum  in  omnibus  pundlis  aflig- 
nacis  extra  lineam  B A.  ^go  cen^ 
trum  minbris  circuli  rep^ritur  ia 
lineaBA.  * 


i 


Ca- 


»  • 


LiBER •Tertius.    ^41 


Sit  centrum  majoris  Circijjicxtra  re"* 
Aam  BC ,  aat  ilHus  produdam ,  in  pun'* 
ao  F.  Ducantur  BF  &  DF  per  C. 

Eritque 
./CE90  CB.  quia  radii  minoris  circuli; 
^I^CF       CF. 


FEa3FC4^CB, 
AtquiFC*>^CB  <FBf.  l^D. 


1 0^ 


Ergo  FE  <  FD.  pars  toto. 

Q.  £.  A. 


,  m 


Pr.- 


34*}  EucLiDis. 

• 

Theor.  PROPOSl  Tl  O    XII.     , 


XI. 


Si  dtio  circuti  Jc  invice^J^x^ 
terius  contingant  in  ^3.  ^Sia^ 
qua  illorum  centra  conjungit , 
fer  contaSium  tranfibit. 


^   DEMONSTRATIO. 

Si  Adverfarius  hoc  neget  f 
(int  fi  fieri  poteft  centra  itacon- 
ftituta,  ut  reda  FG.  4Ha  con^ 
jurigens  ncm  trani^at  p^r  pun« 
£tum  contadus  B  ,  fed  circutos 
fecet  in  C  &  D.  Tum  dudis  FB. 
GB » in  triangulo  FBG. 

La- 


LiBER  Teiltius.    »4} 

Latera  FB.  BG  »  <  FG.  a  »o.  i. 

Atqui  FB.  BG  30  partibus  FC. 
GD.  V 


Ergo  FC.  GD   <  tota  FG. 
quodeftabrurduoi. 

Eadem  demonftratio  vim  ha* 
bebit  quandiu  punda  C  &  D  non 
cpincidunt  :  quod  folummodo 
(it  in  punfto  contadus  B.  J£rgo 
lineacentra  coojung6nsperillu4 
tranfire  debet. 


■^, 


>x 


^» .. '* 


,f 


Hh  i  Pro. 


tl. 


2441 


EUGLIDIS 


•Aeor.  PROPOSITIO    XIII. 


Circulus  circulutn  noti  tangit  in 
pluribus  punSiis  quam  unoi  fivt 
intus»  fiveextratangat. 


DEMONSTR  AT^O. 

Cafusli  Cicculus  ABC  tangdt  ()nitz 
Adyjerfarium)  in  duobus  pundis  A  &  B : 
iix,  n.  Tumte<9:aFE,  tendet  a  ad  punda  con- 
tadusA&B;  ducaturFB. 

F£  ^  £B  3D  FA  >  guia  funt  radii 
eiufdemcirculi. 

At. 


LlBER.  TER.TIUS.       2^f 

Atqui  FB  »  FA   propter  candem 
rationem. 


Ergo  PE  ^^  EB  30  FB.  Quo^d  cft  ^^^^ ^  . 
abfurdum.b 

Cafus  11.  Circulus  ABC  (fi  non  in 
uno}  in  duobus  pundis  cangac  circulum 
ABD.  fc.  in  A  &  B ,  Reda  FE  quar 
I         centra  conjungit  tranficper  ccontaftum  ^"*  ^ 
A; 

Atqui  (juxta  adverfium  9  qui  etiam 
€onta(^um  in  B  ponie)  ilfa  etiam  tranfic 
per  6  f  uc  linea  FB€^c  linea  reda. 


Efgo  hincf  feqaerctar  dm  rcSas 
FBE  ,  FAE  comprehendere  fpaf|^, 
Quod  eft  abfurdum  •  "'  "      d  Ai.  nj 


Hh  5  Pro^ 


TlKOb 


346  £UCX.IDI8 

Propositiq.XIV.' 

s 

*^'  I.  ^JEquales  re£l£  AB.  ©C 

in  cirado  aqualiter  acentrodi^ 
ftant. 

2.  Etaqualiteracentrod^an'^ 
tes  inter  fe  aquaks  funt. 


> 


«, 


DEMONSTRATIO. 

P  A  R  S    I. 

Ex  centroi*  E  d\xd:x  perpendi- 

a  j.  iiL  culares  EF.  EG ,  lineas  ^B.  DC 

,     bifecabipit)  &  quia  totx  funcx- 

qusribs  erunt  8c  femifles  AF.  2>G 

xqiiales :  ducantur  radii  £  A.  'ED. 

In  triangulis  redlangulis  AFE 

'DGE^ 

Qta 


Ll  B£IL  Tb&tius.      «47 
Dca7)G.G£a)a©£.r7-*- 


Atqui  a  AE  30  a  T>E.^  quia  fiunt 
a  radiis. 

Ergo  aca  AF.  FE.ODntisDGGE 
S\  u  JF  z^    nT>G. 


7 


RemanccaFE  o)  p  GE. 

Ergo  iinea  FEf  ^  GE  adeoque 
diftancios  asquales.  ^  ^ 

Pars  II. 

Supra  erant 
Dta  j4F  FE  oo  Dtis  DG  GE\« 
o  FE       OOD    GE.       ^ 


D^/*  oo  DC?. 


'  II     ••*    •  ■ 


Ergoip(^w^i?aoDG.  &  ipfarum 
dupla,  «^ 


bAx.C, 


pro- 


284 


EUCLIDIS 


ThcM,  PROPOSITIO   XV. 

14. 

I.  In  cir»  " 
D    cuh  JBOD 
E  reBarum   in- 
^  fcriptarmi 
^x    maxima     efl 
^iameter 
AF. 

2.  ReliquarUmveroeaBEma^ 
jor  qua  centro  propior* 

DeMONSTR  ATIO. 
'  Pars  I.  Duais  GB.  GE.  in  trianeulo 
BGE. 
»10.1   DuolateraaBG.GE  "<BE. 

Atqui        BG.GE3DAF.  Diamctro: 


M. 


1^14.1. 


Ergo     AF    <  BE. 
ParsU.  DudisGCGD;  intriangulis 
BGE.CGD.  ^ 

I^atus  BG30CGI  'Quiafunt 
Ijatus  GE  00  GD/radii. 
Atang.BGE  <CGD. 

Ei^o  bafis  BE  b  <  CD. 

Q;  D.  E. 

pr*: 


LiBEa  Tertius.    249 
PROPOSITIO  XVL      ^^'^' 


Si  ^er  extremi^ 
tatetn  diametri  4 
ducatur  perpendicu^ 
larss  FE. 

i;  Illaeadetcx- 
tra  circulum. 

2.  Nenue  inter 
Jpfam  &  circulum 
alia  recta ad contaciumA  duci poteft ,  ^»4 
circult^  non  fecet. 


f 


DEMONSTRATIO.       * 

Parsl.  Ex  centro  D  ad  quodlibet  pun^um  F 
du^aDF,  critintrianguloDAF. 

AagwlusA  <F.  quiaangulusArciftus. 
ErgoLatus  faj  DF  <  latcreDA. 

AtqniDH  00  DA.    quiafuntradii. 


a  19.  L 


ErgoDF  <DVi.  Adeoquequia  punf^um  H 
cfl:  in  circumferentia  erit  F  extra. 

Idem  ratfodnium  omnibus  pundis  lineae 
FAE  poteft  applicari:  adeoque  tota  fE  (cxce- 
pto  pundio  A)  crit  cxtra  circukim. 

Parsi.  Ponat  adverfarius  re^an^  AB  poflfe 
duciinter  AE.  Sccirculumabfquecirculi  fe^io- 
ne.  Ex  centro  D  ad  AB  ducatur  perpendicub- 
risDK.  Eritqne  in  triangulo  DKA. 


li 


Aag- 


^50  £uc(.iDis 

Ang.DKA  <DAK. 
b  19. 1.  Ergo  lacus  D A  b  <  DK. 

Atqui  DA  pertingit  adpcriphcriaro, 
Ergo  caditDK.  int^a  Circuluin ;  adeo- 
ijue  linea  AK  illum  fccar. 

COROLLARIUM- 

Hinc  rurfus  par6t  re6lam  li- 
neam  Circulum  tancum  in  unp 
pun£to  rangere  :  nam  demoq^ 
flratumeftcocam  reftam  FE  ca« 
jJere  exrra  circglum  excepcouni- 
co  punfto  A  5  adeoquc  in  illo  k-^ 
k  tantum  pontingunt. 


;• 


PRO- 


LlBER.   TtRTlUS.       Ifl 

Propositio  XVII.      '"^^  >• 

Adato  punEla 

A  reiiam  lineam 

AC  ducere  qua 

circulum    datum 

j  BCD  tangat. 

CONSTRUCTIO. 
I.  £x  pun(^o  A  ad  centrurn  ducatuf 
xcaaAP. 

z.  dentro  D  radio  DA  defcribatur 
circulfarcus  A£« 

5«  Expundo  B  erigatur  perpendicu* 
larisBE, 

4.  Jun<5ta£D>  ducatur  AC* 

Dicolineam  AC  tangere  circulum. 

DEMONSTRATIO. 
In  triangulis  ADC.  EDB. 
Latus  AD  3>  EDl   Quia  ftnt  radit  eo- 
XatusDC30  DB  rumdem  circutorum. 
Angulus  D  communisi 

Ergo  »  Ang.  ACD  30  EBD.  ,  ^.  l 

AtquiAng.  EBDeltrc(3:uspercfl«fl? 


I  — "1 t 


«.   11« 


•%~ 


»f 


Ergo  etiam  AC  D  eft  redus :  adeoqu« 
linea  AC  b  tangit  circulum.  I,  ^^xii. 

li  a  Pro- 


Th;or. 
i6. 


252  euclidis 

Propositio  XVIIL 

A.  c  B  ^^  re£ia  linea 
^  ABtangatcircu* 
lum^  quaexcen" 
Iro  ©  ad  c&nta* 
Hum  C  ducitur 
©Cj  illatangen" 
genti  AB  perpendicularts  erit. 

DEMONSTRATIO. 

Si  neget  Adverfarius;  Sit  alia  qua!^ 
dam  DB  perpendicularis  ad  tangent^ : 
tum  in  triangulo  DCB  9 

AngulusDBC  <  DCB,  juxtaAd- 
verfariuni. 


a  19. 1. 


"*i  " 


ErgoIatusDC  -<DB.  a 
Atqui      C)CaE>pE. 


bAx.9.        £rgo  DE    <J  DB.  Pars  major  to^ 
to:  quod  eft  ^abfurdum.  Eteadenidc- 
:monftratio  habet  Ioc»m  in  omnibus  pun- 
aii^fii^  CB. 


Pro- 


17« 


LlBERi  TeICTIUS.       25:3 
PROPOS  ITIO    XIX. 

B  SireEialma  AB 
tavgatcirculumt  & 
ex  contadu  C  duca  * 
tnr  perpendicularis 
CE  intllaerit  ceft" 
trum. 

DEMONSTRATIO. 

Si  hoc  ab  Adverfario  negetur  5  alibi 
cettCrum  aflignare  debec :  Sit  hoc  in  F : 
tuniduiSaFCcrit 
'  Ang.  ECB  reflifs.  per  propofit. 
AtquiFCB  aetiam  reftus  juxta  pofi-  ai8.  Iil. 
tion«m  Adverfarii.  > 


Ergo  ECB  3D  FCB.  Totum&pars: 
quod  eft  aWurdum. 

Eadem  aatem  deraonftrario  locum  ha- 
bet  ubicunqi^c  ab  adwrfario  centrum  po- 
natur  extra  lineamCE.  ,. 

Ergoin  linca  CE  reperitur  ceriliute; 

Q.  E.  D.    ^ 


li^ 


Pro- 


m 


EUCLIDIS.' 


TheOB. 

18. 


PROPOSITIO    XX. 

Angulus  ad  Centrum  GEB  du- 
plus  eji  anguli  G'DB  ad  periphe^ 
rianff  cum  idemarcusGBeJiba'^ 
fis  angulorum. 

DEMONSTRATIO^ 


> 


CafusL  Ip  triangulo  Ifofcele 
Angulus  G£B  3D  ang.  D  ^4^6« 

AtquiD»  B.  ^5.1.     • 
£rgo  C£B.  duplu$  anguli  D. 


16.1. 


LiBSBL  Tertius.     ?5f 


»  

Cafus  z,  Dq<9:a  AF  per  ccntrum  E  ; 
.  ]  Ang.  B  tF  du^lus  ang.  B AF.\  per  ca- 
lAn^.  CEFduplusang.  CAFffum,  L 


\Ang 

i  ocus  B£C  duplus  codus  ii  aC 


Cafus  3.  Totus  Ang.  GEC  efl) 
duplustotius  GDC.  \g 

Partialis  GEB  eft  duplus  parw 
tialisGDB. 


Remanct  BEC  duplus  BDC,   Q.  E.  D. 


%j6 


EUCLIDIS 


19. 


pRQPOSl  Tl  O    XXI. 

In  circulo ,  qui  eidem  arcui  BC 
Infiftunt  anguli  BAC  BT>C^  feu 
qui  funt  in  eadem  [egmento ,  funt 
inter  fe  aquales. 


llA*7. 


DEMOHSTRATIO. 

Angulu&  BEC  #dapIusBAC. 
Atquiid.BEC  eft  dupfcs  BDC)":,^"' 

Ergo  BAC  « OO  BDC, 


Pro 


LiBER.  Tertius.     ly/ 

PROPOSITIO.  XXII.  Tlwr. 

dTiUiiri 

,  CtTCIllo 

J=t\-'  infrnpti 

M^uliap- 
D.B.peftti 
duobit 
reais  futir 
iquatet. 
DEMONSTRATIO. 
DuiSHs  (Jiagonalibus  AC.  BD. 


lAas.OXtQ.  «quiainl 
\Ang.  S  39  R.  "  quia  in! 


ifiAunE  arcui « 
ioliflunt  arcui 


Totusanguliis^ 
.  Angulus  / 


Duo  anguli  ADC.  A£C  "^OO  tdbuj 
Q^4_  R  4,  ABC. 

AtquihitresfuntaOzReais.    . 
fergo  &  duo  ADC  -[,  ABC 

aJaReais.  Q.E.D. 


>;8  Euc£iDis 

PROPOSirio.  XXIII. 

Si [uper  eaJm  riltt^DF  con- 
jiituta  (ivt  duo  fegmtnta  circuh- 
nm  inaqutlia;  ilSnon  frnit  fi- 
milia. 


I  o; 

-    Si  c  efle  fi- 

milia;  DI. 

-  ,  •  #  ■ 

•  Drf     AnSDE^aODIFjratJiAdverrjiiiim 
.0.  UL   Atqui  DEF  >  DIF.      per  iiS.  I. 

Quae  duo  iuot  CDntcadii^ocu.  ^ 


PROPOSITIO  XXiy.    -nou 

Segminta  fmjUaACB.^DEF, 
[llfir  £qualitus'e[tis  AB.  DF 
ccnjiitutaj  inter  fefunt  aquaha. 


DEMONSTRATIO. 
Supecponatar  AB  ipli  DF.  autcoo^ 


gruent 

Si.n 

iiaml 

tiphe- 

Vcl 

DEF: 

tunf  c 

oribus 

qil3m< 

^ 

lil^U!. ' 

Eigo  congrucDt ; 

adeoque 

funt  '»i,i^j 

qualia. 

Q,  E.  D. 

, 

Eli  i 


26o  EUCLIDIS; 

r.oj.i  3.     PROPOSITIO  XXK 


CircuU  datum 
arcum    ABD, 
\-oprJicere. 


,CONSTRUCTlO. 

T.  Tiia  punda  |ct  li&itum  fumpta 
A.B.  D.jimganturieftisAB.BD.^ 

2.  Dividantur  bi&iiatti  perperpendi- 
cularesEC.FC. 

Dico  in  tllarum  interfeftionis  pun- 
QiXi  C  elle  aicus  ttati  centruin  quxfiEuii]. 


■  lofiis ; 

e,'& 
circuli  unicuni  tantum  efl  centnim. 

Adeocjue  ex  ceqtro  C  arcus  periici  po- 
terit.  Q.  E.  F.  V 


Ll0Ba.TER.TlUS.       26l 

PROPOSITIO  XXn.     Thco,. 

Si  in  circulis  aqualibus  anguH 
Jinje  ad  centra,  G.  H .  Jive  aape^ 
ripheriam  B.  E,  fint  aquales  : 
tunc  etiam  arcus  AC.  T)F ,  qui* 
bus  injiftunt»  erunt  aquales. 


DEMONSTRATIO. 

Diraii:^  re<ais  AC.  DF.  in  triangulis 
AGC  DHF. 
Lattis  AG  30  DH\  Quia  funt  radii  cir-  , 
Latus  GC  30  HF  culoruip  arqiialium. 
AuguIusG  X)  H.  per  propofitionem. 

Er go  Bafis  A  C  a  CO  D  F.  '        t  4.  i 

Tiant  jam  an^uli  B.  E.  ad  periphe- 
mmduftis  AB.BC.  DE.EF. 


• 


Kk  3      ^       Quia 


J 


.     i6t  EUCLIDlg 

Quia  autem  angulorum  ad  centra  G.H 
a?qualiimi  femsflfes  ad  peripheriam  B.E. 

bDc£io.  ^^^^  ^""^  «quales  ;  fegmenta  ABC 
111.  D£F  erunt  blimilia:  adeoque  qusa  fu- 
per  a^qualibus  re^is  funt  conAituta  , 
erunt  squalia :  Qua;  H  a  totis  circulis 
arqualibus  auferantur  remancbunt  arcus 
A  C.  D  F  in  ter  fe  aequales. 

Pars  2.  H«c  epdem  ferc  ratiocinio 
demonftratur. 

Sed  nocandum  in|>arte  prima  (Iguras 
debere  confiderari  fine  angulis  ad  peri- 
pheriam ;  qui  in  demonflratione  demuni 
conftrui  debent. 

'  Sic  etiam  in  parte  fccunda  fpeftari  de- 
bent  abfque  angulis  ad  centra ,  quos  de* 
mopftr^tio  demum  requirit. 

Adeoque  utriufque  partis  demonftra- 

tione  ambo  anguli  &  ad  centra  &  ad  pe. 

ripheriam  exigimtur :  cum  per  i|Ios  de. 

monftretur  «qualitas  re<3arum  •,  per  hos 

^ '  vero  fimilitudo  fegmentorum  j  qua:  dtra*- 

,  que  neceffaria  funt. 


• 


Vn. 


LlBEEt  TeECTIUS.      26^ 

Propositio  XXVII.  Theot. 

Si  in .  dqualibus  drculis  arcus  AU  DV.  ^ 
fmtdquaUsj  anguli  illis  tKftftentes  ftvt  ad 
centra  G.  H.  fifead  ferifbirias.  3.  E.  funt 
mer  fe  aquales. 


DEMONSTRATIO. 

Pars  I.  Sinon  Cit  angulus  G  O)  H  • 

Erit  G  >  H. 
Vel  G  <H. 

SitG>  H.  fiatque 


\ 


Angulus  AGC  3Q  H. 


Ergo  ^  Arcus  AC  30  Df . 

Atqui  Arcus   AI 30  DF  per  propofit,  *  '^  ^^- 

Ergo  Arcus  AC  30  AI.  Totum& 
pars:  quod  eft  abfurdutn.  Ergoangulus 
CJ  non  cft  minor  H. 

Eodcm  modo  prcfeitur  angulum  G  ^ 
non  effe  majoiem  anguIoH. 

Ergo  fequitur  G  cffe  «qualem  A. 
Pars  2.  Harc  fecile  eadem  forniula  de- 
.  monfttatm^i.     '    /  Pro- 


2<$4 


EUCLIDIS 


Thebr. 


Proposi  Tio  XXVlII. 

Si  in  cifculis  aqnalibus  duBa 
fint  aquaies  re(fa  AC.  T>F  :erunt 
ettam^  quos  auferunt  ^  arcusAC. 
SDE  inter  fe  aquales. 


c  p 


a  S.I. 
b  26.ia 


^EMONS  TRATIO. 

iTuais  reais  GA.  GC:  HD.HF,  in 

triangulis  AGC.  DAF. 
Latus  AG  30  DH.\     Quia  radii  aequa- 
LatusGCOO  HF.iliuijn  circuloroni.p  , 
Bafis  AC  30  DF.  per  propofitionem. 

■  I      ■     I      I       I  II  » '    II-  a  I  I  »j«— ^««M 

Ergo  Ang.  AGC  »  30  DHF. 
Adeoque  arcus  AC  b  x>  DF. 

Q.  E.  D, 


Ca- 


LiBEa  Tertius.    26^ 
Prqpositio  XXIX*     T^ 

Si  in  aqualtbus  circulis  arcus  ^ 
AC.  T)F  Jint  aquales  5  erunt  & 
(ubtendentes  re^£  AC.  T>F  inter 
fe  aqualeSn 


c  i> 


DEMONSTRATIO. 

DuftisGA.fGC.  HD.  HF.  eruntin 
trianguIUAGG.DHF.  ^ 

Latus  G  A  X)  HDl     Qaia  funt  radii  at- 

LatQs  GC  3>  HJF  ^qualium  circulorum. 

Angulus  C  30  a  H.  quia  arcus  AC  po-  ,  ^^  jjj^ 
nitur  sequalis  DF. 


•^»"^* 


Erso  bafis  AC  ^  00  DF.  Ir  4.  i 

°  Q.  D.  E, 


LI  Prfr5 
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ft<M.  4. 


Propos  iTio  XXX. 


T>atum   cir' 
cult  arcum  ABC 
bifariam    feca* 
cre. 


«41. 
biS.I. 


CONSTRUCTIO. 

T.  DucaturreflaAC,  datiarcusex- 
tremitates  conjungens. 

2.  Ilkiperperpendicularem  DB,  bi- 
fccetur. 

Dico  Arcum  bifeftum  efTe in  B. 

dVmonstratio. 

Duftis  reftis  AB.  CB.  erurftintrianeu- 
l*s  BDA.BDC.  ' 

Latus  BD  utricjue  commune. 
Latus      AD     OO     DCl   Per  con* 
AngulusBDA  X)  BDCyftruft. 

Ergo  Bafis  B  A  00  aBC. 
Adeoque  Arcus  BA  00  b  BC. 

Ergo  Arcus  AB  C  di vifus  eft  bifariam; 

Q,  E.  D. 

Pro- 
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PROPOSITIO  XXXI.       Th«i. 

1 .  Angulus  ABC  in  femuircu  - 
loreBus  e(i. 

2.  IH  fegmento  majori  angulus 
BACre6iominor. 

3.  In  fegmentoverominori  an* 
gulusBECre£iomajor. 


DEMONSTRATIO. 

Pars  I.  0uda  DB  9  erunt  duo  trian- 
gula  DAB.  DBC.  Ifofcelia  ,  adeoque 
anguli {upra  bafes  a  rrquales.  ^  -  ^ 

Ergd  ang.  DB  A  00.  D  aB.\  A 
Et  ang.    DBCO)  DCB.r* 

Totus  Ang.  ABC  »  dudbusBAC 

#*+-,  BCA. 

Atqui  in  triang^.  AB  C  oinnes  tres  an- 

guli  funt  30  b  2  Rcdis.  ,      , 

^  tl  z  Ec.^5^.^ 


cii.llt 
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Ergo  ab  una  parte  angulus  ABC  e(l 
reftus,  &  ab  altera  duo  reliqui  BAG. 
BC  A  etiam  squales  uni  redo. 

Pars  2.  Per  partcm  I  duo  anguli  B AC 
BCA  (imul  conftituunt  unum.reftum: 
ergo  folus  B AC  eft  mlnor  refto. 

Pars  5.  In  quadrilatero  ABEC. 

Duoanguli  A  ^  E  OO  c  2  RedisJ 
Atquiang.  A  >  uno  redo  per  par- 

tem  !• 
Ergo  ang.  E  <!  uno  redo. 

SCHOLIUM  L 

Si  trianguli  redanguli Jhyporenufa  di- 
vidatur  bitariam  9  eritpundum  bifediio- 
niscentrum  circuli  pertriapunda  angu- 
iaria  tranfeuntisiadeoque  examen  norma;. 

•  SCHOLIUM    IL 

£x  hac  propofitioni  deducitur  fequens 

PROBLEMA. 

Minus  quadratum  Z  a  majoreXfub- 
traherc,  feu  exhibere  diflerentiamqua- 
dratorum  X  &  Z. 

Con-. 


Ll  BER   TeILTIUS.       l(jjj 

CONSTRUCTIO. 


I-  Super  AB  30  X  fiat  Semicirculus 
ACB. 

2.  In  Diametro  AB  fumatur  AD 
X)  Z. 

3.  Centro  A  radio  AD  defcribcar- 
cuin  DC.  erit  re<5la  AC  ctiam  30  Z. 

Djco  dufta  CB  illius  D  CBeflequ^- 
fitam  difFerentiam  quadratorum  AB.  AC, 

DeMONSTR  ATIO.       . 

Per  pmpof.  3 1.  III.  angulus  A  CB  eft 
reftus ,  ergo  in  triangulo  ret^anoulo 
ACBeft 

„  pAB30nAC4-aCBper47.I. 

^  \a  AC     a  AC, 


aAB 


aACx)aCB. 

Ll  3 


Pro- 


tjo 


£UCLIDI$. 


Theor. 
28. 1 


pROPosiTio  xxxir. 

Si  reiia  Itnea  AB  circulum  tan^ 
gat  in  Cr,&  a  conta£iu  ducatur 
alia  circulum  Jecans :  erit  angulus 
a  tangente  &  fecan^efa&us  aqua- 
Its  angulo  qui  fit  in  alterno  Je_^ 
gmento. 


K 


DeMONSTR  ATI  O. 

Cafus  hic  obtinent  omnino  duo  r 
Aut  e.iim  linea  circulum  fecans  ad  tan- 

gentem  eft  per pendicularis  &  tranfit  per 

ccntrutn  O ,  ut  CD. 

Autnontranfit;  utCE, 

Ca- 
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CASUS  I. 

Demonftrari  debet  angulum  ACD  30 

CFD. 
Ang.  ACD  eft  rcdus ;  per  hypoth. 
Ut  &  a  CF  D  eft  redus :  quia  eft  in  Se-  g  j,.  hl 

micirculo. 

B — -t 

Ergoang.ACD»CFD. 

CASttS  H. 

Ab  una  parte  probari  debet  effe  ang, 
ACEOOCFE. 

/Ang.  ACD  X)  CFD.  percaftim  I. 
S  /Ang.  Q^'    00  bR,  quia  in  codem  ^U-in- 

\  fegmento. 

Remanct  ang.  ACE  CD  CFE. 

Ab  altera  parte  probari  dcbet  ang. 
BCE30CHE. 

/Ang.BCD  00  CHDpcrcafum  I. 
A  ( Ang.  CX    ^  S.   quia^  funt  eodem 

\  fegmento. 

Totusang.  BCE  30  TotiCHE. 

CLE.  D. 


Pro: 


»7* 


EUCLIDIS 


7»bL 5.    PHOPOSl  TI  o   XXXIII. 

Super  data  reBa  AB  fegmen- 
ttttn  circult  conftruere  ,  quod  ca- 
piat  angulum  dato  angulo  aqua^ 

C 

£1 


Eft  autem  angulus  datus  verreaus  ut 
E,  vel  non  reSus  ut  H,  C. 

CASUS  L 

Conftruaio&  Demonftratio. 

•ji.ilL     Data  AB  bifariam  divifa in  ^-  Centro 
D  radio  dA  fiatfemicirculus  ACB.  hic 

capit  aangulum  reaum  ACB ,  adcoque 

4gto  rcfio  E  «qualem. 


LlBER.  TeRTIUS.      27^ 
CASUS  II^ 

CONSTRUCTIO. 

1.  Ad  dara?  BA  punftum  A  ducatur 
DK,utangulusDABfit2tjt9|Ies  bangu.  ^^^'^' 
lo  dato  C. 

2.  Ex  A  duc  perpendicularftii  AF. 
5.  Fiat  angulus  AB£  a?Quali$  angulo 

ba4  * 

4.  Centro  E,  radioEA  vcl  EB 
(quae  per  6. 1.  funt  ^rquales)  defcribe 
drcufum  BIAG* 

Dico  fegmentum  AGB  capefcangu- 
lum  dato  acuto  C  arqualcm. 

Ut  &  fegmentum  AIB  capcreangu- 
luni  data  oUufo  H  xqualem. 

Pars  I.  Anff.  DAB  30  c  AGB  ,  in  ,,,  „,. 
alterno  legmento.  \ 

'     EtAng.  DAB3C)     C  perconftruft. 

.,^... rf s .,      ■ , 

ErgoAng.  A^B  3)  G,      . 
Parsi.  InquadnlateroAIBG. 

DBtJangulil*^  G  <13D  zRetSlis,      di%.Uk 
EtduoanguliH-j-.  C  vOOzReiSHs. 

•  — ■  ■'       "■■    ■ 

PrgoI4,G30H4,C. 
S  /    Atqui     G      30  c    C.  per  par-e}».«l. 
^  tem  I, 

Ergo  100  H.         S^" 
Mm  P^S" 


*74  EucLiDis 

tiM.6.    Propositio   XXXIV. 

A  da0  circujo  tA^^C  fiz- 
mntttm^  CrSA  aufem,  capiL 
angulum  'B  ,  dato  angitla  «Z> 
^qttaiem,  ►  ,        * 


^ 


CONSTRlfCflO. 

1.  Ducaturreda  tangens 
Circulum  irt  A- 

2.  Ad  AfiatanguIusEAC 
aequalisangulo  dato  D.» 


LiBER.  Tertius.     2y!f 

Dico  fcgmentum  aBC 

capere  angulumsqualem  D. 

DEMONSTRATIO. 

Ang.EAGooa  ABCmal-*^'-"'^ 
ternd  {egmento. 

Atqui  EAC  ao  D  percon-      . 
ftrutaionem. 


Ergo  ABC  oo  D. 


,' 


Moi  z  PRti« 


Thc6r. 

29. 


^^76 
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Propositio  XXXV. 

5/  in  cimlo  dua  feHd  AB.  CD  fe  mm 
in  E  fecuefpt:  ReSangulum  compreben' 
fum  fuh  fegmentis  unius  AE.  BB :  dquale 
efi  ei  quod  fub  fegmentis  alterius  C£.  £D. 
comprehenditur  reUanguh. 


..» 


Quatuor  divcrfi  W«  pccurrerp  poflunc  . 
cafus.  '  <  .         . 

demonstratio. 

CASUS  L 

Si  ttStx  AB.  CD  fe  mutuofecent  in 

Centro :  tum  CJ  AEB  erit  3CLp  CED; 

qiiia  qqatuor  illorum  latera  lint  radii, 

adcoque  inter  fear^ualia. 

Ca- 


Li BBR.  Tbiltius.     27/    ^ 

CASUS  II. 

Si  una  CD  per  centrum  F  dufta  alte- 
ram  ,AB  non  per  ccntrtim,  tranfeuntem 
fecet  bifariam  adeoque  a  perpendiculari-  a  3.  iii 
ter  iu  E;  ducatur  FB. 

DEMONSTRATIO. 

CEd  4-  d  FE  •»  i)  D  Fd  Teu  □  FB.  b  j.  in; 

Atcpi  □  FE  4-  D  EB  30     □   FB. 


Ergo  iliis  in  hujus  locum  pofitis 


CEd  -I-  □  FE  30  □  F£  4,  □  EB.', 
A^eoque  dempto  utrinque  eodem  □  F£« 

f "  

■"     L     .  -     -  "  "  '""'       "  ■  ■  I  ■■■■■■     i*i»  I 

GCEd  00  D  EB  hoceft  UJAEB.    ^ 

CASUS  III. 

Si  rcSa  CD|K»centrum  F  dufla  alte- 
ra  non^per  centrumnondividitbifariam 
in£« 

DEMONSTRATIO. 

DuSa  FG  perpendicuhri  ad  AB,  ut 
&FBtifmerit. 


Mm  % 
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C CED  r4-DFE30         (DQ  FD       hoceftpFB. 

Sublato  utimque  Q  FG.  erit 

aCED  "-4--DGE30 DGBi       " 

Sublato   DGE  CAEB--f^DGE.  f.  II. 


-»«i- 


lUCED    GO  C  AEB.  Q.D.E. 

CASUS  IV. 

Si  ncutra  tranfeat  per  centrura  &  fc 
aiutuo  fecent  utcunque.  ^ 

DE.MONS.TRATIO. 

DucaturGH.  tranfienspercentrum  F 
&  per  interfedionis  pundunr»  E.  Tuob. 
fc  □    AEB    00     □    GEH\perca- 
ttCIlCEDSOeidcmaGEHlfumj.. 


Ergo  IZl  AEB  30  [Zl  CED. 

,  Q-  E.  D. 

I 

N   to     T     A. 

la  cafu  3.  Illa  quz  fibi  inviccm  /ub- 
fcribuntur  inter  fe  funt  sBqualia  &  inferio  - 
ra  loco  fuperioruiti  legi  debent ,  ac  fi  in 
una  eadem  linea  effent  fubftittta ;  id 
qubd  etiam  in  plerifquealiisdejnonftra- 
tionibus  obfervandum. 

Scho^ 


SCHOLIUM. 


Suppnfitis  Libri  V.  DefinitioncL& 
ptop.  4  &  i6.  (qnx  cum  hac  propofitio- 
nenihilhabcntcommune)  h«c  unicade-    ' 
monffratio  facillime  omnibus  cafibus  in-  — 
fervire  poteft.  ^  '* 

demOnstratio. 

Dudis  AD.  CB,  erit  in  trianguUs 
AED.CEB.     * 
Angulus  AX)      Q'       ^tt 
An|.        D30       Bf^*  ^^' 
Ang.  AED30CEB.   15.L 

trgo  erit  per  4.  VL 
AE— ED=  CED  1  EB. 

Et  per  noflrum  Theor.  L  Lib.  V. 
vel  16.  VI. 

AE^  ED  30  □  €£•  ED.  Q,D.E; 

Pro* 


'"   i^Q 
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Propositio  XXXVI- 

j^  SiapunSloAeX' 
tra  arculnm  dato 
ducantur  dua  reSay 
una  tangens  AF  ^ 
altera  fecans  aS^ 
Erit  reclangulum 
BACi  fubtcta  fe- 
eante  BA  &  ilHus 
parte  ACinterpun^ 
{tum  A  &  circulum  interjeiia  cmpreben^ 
fum,  aqualequadrato  tangentis  AE. 

Puo  hic  notandi  funt  cafus. 


CASUS  I. 


«■ 


Aut  fccans  AB  tranfit  pcr  ccntrum  D. 

DEMONSmATIO, 

DuftaDfi,  erit 
□  BAC-i-DDC^a)      DDA. 


Sl  .  nDF^DFA.47.1, 

^At^ui  DDCOOCjDF.  Quiafnntaradiis. 

C3BAC  qo  D  FA« 

CASUS  11. 

'Aut  fecans  AE  opq  tranfit  pcr  ccntruni; 

♦^  •'•  *  ■      •  -        •^ 
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DEMONSTRATIO. 

Ex  centio  D  du£ta  perpendiculari 
DG  ur  &  DI :  erit 

~£Al4-aGia)aGA\. 

a  DG    a  DG^' 


CEAI  -f-aDG-4-aGl  00  aDG-J-nGA. 


47.1.  DDI  leuDDP  <        -     g  UA.  47. 1. 
Hoceft  ■  aFT>-|-.uKA.47.i; 


Enl  -|-,a  Uf  30  H  Db  -i,  a  l-A. 
Sublato  utnncjiic  a  DF. 


EAl    30    a  f  A. 


COROLLARIUM.  I. 

Si  a  punfto  qu6vis  extra  circulum  fum  • 
pto  f  plures  rectaj  circulufn.fecantes  du-. 
cantur ,  re(5);angula  comprehenfa  fub  to* 
tis  fecantibus  &  partibus  e»terioribus,' 
inter  fe  funt  isqualia. 


% 
< 


?8i         EucLit>is 

SCHbLIUM  L 


F 


ik 


Suppofitis  iifdem  guaein  Scholiopraecedenti, 
hatic  dacnus  CoroUarii  primi  dctnonftrationcni. 

Dembnftmndurti  eft  G   CAB  eile  «quale 
XJDAK.    ♦ 

DEMONSTRATIO. 
Duais  CD  &  BE,  erunt  triangulaCAD.  EAB 

intcrlefimilijlr 

NamanguliO.4-P0O  i  Rcdis  ia,  1 1 1- 
ttan^nli/^EB-^-^P  00  i  Rcdlis  1 3 ,  t> ^ 

Ergo  Q  H-PQO  AED^P, 

Et  Sublato  communi  angulo  P, 
O  00  AEB. 
Dcindeang,  A  utrinquceftcomniunis^J*» 
Ergo  R  00  AB.E,     32,1.    •    f* 
Quare  in  triangulis  CAD  EA  Bcritpcr  4,  VI. 
CA^ — 'AD  x^%l4^' 

Etpcri6,Vl.  C2. 
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-  c  A  AB  X)  :=;  D  A  AEs;       q.  e,  d. 
SCHOLIUM  11. 

Sijamejcpunfto  A  /upra  lineam  AC 
ducatur  ALG ,  codem  iiiodo  duftis  GD 
LE  probatur  efle  ri!  G  AL  30  [I?D AE ; 

notandumque  d\  punfta  peripheriaiG.  L» 
concavaf  &  convcxae  propius  ^dfeinvi- 
cem  accedere ,  quam  pundl  C  &  Jp ;  qua; 
pundlorum  diitantia  adhuc  magis  immi- 
nuitur  fi  ex  A  fupra  lineam  AG  ducatur 
aliaCircuIum  fecans:  donectandcm  du- 
catur  rcfta  AF ,  qua?  Circulum  tangit  in 
unico  puncSo  Fjin  quo  punda  peripherice 
concavx  &c  convexa?  coincidunt,  adeoque 
cum  antea  defignatx  cflent  duse  linea?  AB 
ACfeu  AL  AG.interfeinxquales;  jam« 
.  ex  A  ducitur  folummodo  unica  linea  AF. 
qua?  ergo  in  fuperiori  proportione  bis  fu- 
menda  efl:  fc:  femel  pro  linea  Q A  ,  &  fe- 
melpro  LA.  quo  facSo  proportio  fic  fla- 
bitFA  — AD::::  EA  I  AF. 

^rgoperi6.VL 
D  Tangcntis  AF  30  [Z]  D A.  AE. 

Quar  ajqualitas  ipfius  Propofitionis  ^6 
gcouinum  exhibet  fenfum ,  ut  hinc  pateat 
quawrftonexu  hx  veritatesintcrfcco- 
hxvtmfi  quamque  naturali  una  ex  alia  de^ 
ducafur  confequentia. 

^T^fh  z  Pro- 


*A 
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COROLLARIUM  IL 

Duae  reftae  ab  eodem  punfto 
du6la: ,  quas  circulum  (angunt^ 
inter  4e  funt  a^quales. 

COROLLARIUM  IIL 

Ab  codem  punfto  extra  cir- 
culum  lumto,  duci  tantumpof. 
funt  ducc  tedas,  qus  circulum 
tangunt. 


9 


Pro' 
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PRePOSiTio  XXXVII.        Thcdx^ 

A  SiapundeAex^  ^ 
trAcircuUimfofi^ 
to  dudiC  fim  duA 
relta  At,  AT^ita 
Ut  reHungulum 
BAC  fit  aquale 
quadratoalterita 
AV.  ium  linea 
AF  circulum  tan- 
getin?* 

DEMONSTRATlO. 

Dada  linea  tangente  AH,    ut&lineU 
DF.  DH. 
CDBACaooaAH.  jjl^- 

Atqui  [Zl  B  AC  03  D  AF.    per  propofit. 

ErgoD  AH  X)  AF.  JtrgQ  AH  OO  AF. 
QuareinTriangulis  AFD.  AHD. 
Latus  AF  GO  AH. 
Latus  FD  30  HD. 
Latus  DA  commune. 

ErgoAng.AFDOOAHD.  »>      b  8.  i: 
Atqui  c  AHD  efl  rcdus.  *  cig.  nj, 

r^Ergoergo  AFD  redus  qW.  adeoque 

d  AF  tangens*  Q,  E.  D.         ^  ^^-  n\ 

JEINIS  LJBRl  TERTII. 


» 
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EUGLIDIS 

elemEntorum 

LIBER  QUaRTVs. 

"DEFINITIONES. 

I.  FigurareBilinea  %  tnfigura 
re&ilinea  infcrihi  dicitur  ,  cum 
finguli  ejus  figura ,  qua  infcri- 
bitury  angulii  fingula  latera  ejus 
cui  \mfcribitwr  tangunt. 


V, 


2.  Similiter  &  figura  circum 
figuram  defcribi  dicHur ,  cumfin  - 
gula  ejus,  qu£  ctrcumfcribitur-,  la- 
tera  fingulas  ejus  figura  anguhs 
tetigerint ,  circum  qum  Hff  de^ 
fcribitur. 

3-  Fi' 
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3.  Figura  autefAreSiiKnea  in 
ctrcuh  infvribi  dicitur ,  cum  fin^ 
guli  ejus  figura^  qua  infcribiT 
tur ,  anguli  tetigerint  circuli  fe-^ 
ripheriam* 

4.  Circulus  autem  circufn  fgu- 
ram  defcribi  dicitur  ,  cum  ^ircu^ 
li  peripheria ,  fingulos  tangit  ejus 
figura^  quam  circumfcribit  9  an- 
gulos. 

S*  Figurave^^ 
ro  re6idinea  cir* 
ca  circulum  de^ 
fcribi  dicitur , 
cumfingula  Ur 
^tera  ejus  ,  c^a 
circumfcribitur^ 
,  circuU  feripheriam  tangunt. 

*  6.  Si^ 


t  • 


«• 
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6.  Similiter  &  circulus  In  fi- 
gura  infcribi  dicitur^  cutncircu*      \, 
li  peripheria  fingula  latera  tangit 
ejus  fgur£  in  qua  infcfibitur.  j 

7.  ReiJa  in  circulo  accomfno' 
dari,  (eii  coaptari  dicitur^  cum 
ejus  extrema  in  circuli  peripheria 
fuerint,  ' 


SicAB.  dicitur  incirculoac- 
commodaunoa  vcro  CD, 


Pro\i 


•    ^ 


Probl. 


L iB  £ a  ^Jfaiii^us.      «Si 

Propos  1  T  1  o.  I. 

^       V        In  datocir- 

culo  ABCac^ 
ccommodare 
reiiam  BA 
aqualem  da^ 
t£  reBde  2);  qu^eCirculi  dtame^ 
tro  BQnon  fit  major. 

fcONSTRUCTlO.     • 

I.  In  daro  circulo  duc  Diametrum 
BC ;  cui  fi  data  rc6ta  D  fit  arqualis 9  pe- 
titofadsfaftum  erit.  Si  vero  minor. 

z.  Abfcinde  »  B  E  X)  D ;  &  centro  B  «  J.  V 
yadio  B  E  defcribe  arcum  circuli  E  A, 

Dico  rei5lam  B  A  efle  a»qualem  D 
&  coaptatam  in  Circulo, 

DEMONSTRATIO. 

r 

LineaD  3D  BE  per  conftrudidnemj 
£A     00  BE  quiaradii. 


Er^olinea  D  l?»  BA ,  .qu^e  eft  co-  )  ^^ 
aptati  VBL  circulo  quia  c  utraquc  extremi-  7,  ly/ 
Us  teraunatHr  in  peripheria,. 


PRO 


•! 


29^ 


EutLl^DIS 


Fcobl.  1$ 


P  ROPOS  l  T  l  O    II. 

In  dato  circulq  ABC  triangu- 
lum  AEC  defcribere ,  quod  data 
trianguh  ^FF  fit  aquiangU'* 
hm. 


CONSTRUCTIO. 

ai7.nx.      I-  Ad  adudlsB  tangentis  GH 

j^^^  j    punftum  A  ^conftituacur  angu- 

lus  G  AB.  a^qualis  angulo  F. 

2.  Adidempan£tura  A  abal- 
cera  parte  fiac  HAC  a^qualis  aa- 
goloE. 

♦  Jungatur  ledla  BC 

.*  Dico 


LlBEB.  ^2A4J^S.      ^pT 

Dico  triangulujtn   ABC   ipfi 
DEF  cfle  aequiangulum.  • 

Demonstratio.' 

Intriangulis    ACB.  DEF. 

;  j A  ng,  C  (c)  .T)  IGAB  30  F  per  conftrua: 

*  \Aug.B  (c)  00 IHAC  30  E  per  conftrua.         « J  »•  !«• 

Duo  anguli  C  >-|-^B30duobus 

F+E. 
Ergo  etiam  tertius  ^  A  30  ter-  d  i  cor; 


Ooi  Pro.. 


r 


PROPOSITIO  III. 

Circa  datntn  circulum  BCE  frfy 
anguium  L  MO  defcrtbere  aquian^ 
gulum  dato  triangulo  Ah^D. 

o 


i 
\  I 


'     CONSTRUCTIO. 

I.  TrianguliDAF  latus  AFproduca- 
tur  in  G  &^H,  * 

a  2J.I.  2.  In  circulo  dudo  radioIB,  a  fiat 
angulus  BlE.  aequalis  trianguliexterno 
angulo  DAG. 

3.  Fiat  angulus  BIC  «qualisexterno 
DFR 

4.  Ad  tria  punifta  B.  C.  E.  dacantur 
b  x6.  &   (rej  ^jtangentes  OL.  OE.  LM. 

^*  Dico  ex  illarum  concurfu  oriri  f  rianga- 

lum  OLM.  datoDAF  a?qu!angulum. 

DEMONSTRATIO. 

Ex  Scholio  prop.  3 2. 1.  quadrilatcrum 

BIEI^  diyidi  poteil:  in  duo  triangula^cuoi 

♦  .*  au- 


autetxi  unum  triangulum  contSneac  duos 
angulos  re«^o$  9  duo  continebunt  (jua- 
tuor;  adeoquequatuoranguli  inquadri- 
laterp  difto  erunt  ^rquales  c[uatuor  reAis : 
a  quibus  fi  demanturduo  crefti  LEI.  *^»^"r 
LBL  remanebunt. 

Anguli  BIE -4^  L  00  2  Reais. 

Atqui  DAG  w|-,DAF  »  2  Redis. 

^^■^— — ^*»— »*  — «— ~— .^»     ■—~*^™~-~~'   * '» 

Ergo  BIE 4- L  ao  D AG  4- D AE\„ 
Atqui  B1E30  DAGperconftr 

I     ~      —   — ■ —  ~ 

Remanet  L  OO^^DAF/ 
Eodem  modo  demonftratur  qi^od  Gt 
angulus  M  CX)  DFX  ,  ergo  tertius  O  erit  j  ^  q^-- 
00  d  tercio  D|  ja.  ju 

N  O  T  A. 

Quod  autem  tangentes  EL  &BL  in 
punclo  L  concurrere  debeant  fic  patet. 
Dufta  BTE. 

DuoangulitotiLBLLEI.  00  2  R. 
Ergo  ang.  partiales  LEB.  LBE  >    2  R.' 

c  Ergo  reda:  EL.BLconcnrrent.     cAx,  x^ 


Oo  5  Vko 


25>4  EUCLIDIS 

Proposi  T1  o  IV. 

Piobl.  4, 

Dato  triangulo  ABC  circulum 

infcribere. 


^ 


CONSTRUCTIO. 

1.  Duos  quoslibet  angulos  B. 
a  9^    C.  a  divide  bifariam  per  reftas 

BD.CD. 

2.  Ex  punftoconcurfusDduc 
perpendiculares  DE.  DF.  DG. 

3.  CentroD,  radio  DE.  d.c- 
fcribe  circuluni.  ; 

Dico  illum  tangerc  omnia  lat«* 
ra  trianguli  in  pundtis  D.  E.  F.  a- 

deoque  ipfi  infcriptum  eflfe. 

Dc- 


DEMONSTRATIO. 

^    In  triangulis  DGC.  DFC 
Ang.     G    00     F.  perconftr. 
Ang.DCG  oo  DCF.  quia  totus 
Cbifeftuseft. 
Latus  DC  commune. 


b  26.  I*     ^ 


ErgolatusDC^oDF. 

Eodem  modo  demonftratur  ef- 
fc  DF  30  DE.      ^ 

Adeoque  tres  lineae  DE.  DF. 
DG  funtinterfesBquales. 

Ergo  cirdilus  centro  D  duftus      * 
tranfitperpunaaE.F.G.ac  tan- 
git  c  omnia  latera  5  ^uia  angulici&m. 
adE.F.G.  furitreftij  adeoquc    * 
«« triangulo  infcriptusefl-. 


PRO 


f xobi.  y. 


Ai^ 


1^6  EuCLibis* 

PROTOSITI  O   V. 

Circa  datum  triangulum  ABC 
circuhm  defcribere. 


CONSfRUCTIO. 

r.   Quarlibefcimque  duo  latera  AB. 

•  xo.  L    BC  a  dividc  bifariam  in  E.  &*F. 

.    •  2.  ExE  &  F  erige  b  {^erpendkulares 

•  '"^      ED.  FP. 

3*  Hx  puj(5lo  concurfini »    dercribe 
radio  D  A  circulum. 
^         Dico  illum  quoque  tranfire  per  pun6U 
B>  C.  adeoque  trianeulo  circumfcrij^tuni 
Cffe. 

Demonstratio. 

Duab  DA  DB  DC.  In 
PEA.D£B- 


u 


LlBEK    QuABkTUS.       197        , 

Latus     DE     commune, 

Latus     EA      30      EB\    Percon- 

AnguIusDEA  00  DEB/ftrua. 

ErgocbafisDAOODB.  ""  ^^' 

Eodem  modo  demonftratureffe  DB 
CD  DC,  adeoque  tres  linea:  DA.  DB. 
DC  funt  inter  fe  arqualcs. 

Ergo  Circulus  centro  D,  radio  DA 
defcriptus,  tranfit  per  omnia  trianguli. 
punda  angularia :  adcoque  ipfi  eft  cir-  ^  ?J^' 
cumfcriptus.  d 

Eadem  conftrudionis  formula  obtinet 
in  omnibus  trianguli  fpeciebus ;  cum  hac         ^ 
folummodo  difFcrentia ,  quod  in  Reftan- 

Eulo  centrum  cadat  in  pun(^um  medium 
ypotenufa?. 

In  Acutangulo  centrum  cadat  i^tra  tri- 
angulum. 

In  obtufangulo  vero  extra;  ^ 

m 

SCHOLIUM. 

Ex  hac  propofitione  deducitur  Metho- 
dus  defcribendi  circulum ,  per  tria  pun^ 
taanon  in  linea  refta  difpofita  ^  tranfeua- 


P  g  Pro-. 


ftM,  d. 


2p8  EUCLIDIS 

pROPOS  1T  1  O    VI. 

^ata  Circuh  quadratum  in^  ,   ^ 
fcrtbere. 


•         « 


CONSTRUCTIO. 

1.  DucanturduaeDiametri  AC 
BD  in  centro  G  fead  angulos  re- 
ftosinterfecantes. 

2.  Jungantur  redas  AB.  BC. 
CD.DA. 

Dico  ABCDeflequadratum 
quacfitum. 

DRMONSTRATIO. 

Pro  laterlbus. 

IntriangulisAEB.AED. 

Latus 


LlBER.  QUAR-TUS.      19^ 

Latus  AE  utriquecomraune. 
Latus  EB  30  EO.  quia  radii. 
Angulus  AEB  ao  AED.  quiau- 
cerque  reftus. 

Ergo  bafis  AB  '  ao  AD.  a  ^  x; 

Eodem  modo  probatur  AOo) 
DC:  DCaoCB.CB»BA. 

Adeoque  quatuor  illa  latera  in* 
terfeeruntsqualia., 

Pro  angulis. 

Quatuor  anguU  A.B,  C.D.  iftis 
latertbus  contenti  futrt  in  Semi- 
circulo.  ergorefti.  ^  bai.in. 

Adeoque  ABC©  eft  quadra- 
tum  circulo  infcri  ptum. 

Q,  E.  F,     . 


-> 


Pp  a  ,  Pro- 


§00 


EUCLIDIS 


Ptobl.  7. 


Propo  s  iTi  o  VIL 

Citcadatum  Circulum  quadra^ 
tum  dejcribcre^ 


^ 

'\ 

i        JE 

j 

J£ 


CONSTRUCTIO. 

I-  jDucantur  dux  diametri 
AC.  BT>  fe  mutuoadaDgulosre«* 
ftos  in  E  fecantes. 

z.Perillarumextremftatesdu- 

cantur  tangentes  FG.  GH.HI.  IF. 

2)ico  illas  coeuntes  confti- 

tuere  Quadratum  qux|i- 

cimi  FGHL 


2)c. 


LlBEB.    QUARTUS.      30I 

.    DEMONSTRATIO. 

Pro  angulis. 

In  quadrilatcro  AEBF. 

'4  Anguli  A.  E.  B.  F.  30  »  4  Reclij»  „    « ?i.  i. 
Atqui  5  Ang.  A.  E.  B    OO    jReaij/^    ^^ 

Remanec  ang.  F,  oo  i  Redo. 

Simuli  ratiocinio  probatur  an- 
gulos  G.  H.  I  efle  rcaos. 

Pro  lateribus. 

In  paraH^logrammis  FT>.  VD. 
Jatera  FG. /Hfuntaequalia  ©ia-    . 
metro  B2).  adeoque  &  inter  fe. 

/n  parallelogrammis  7A.  HA. 
latera  F 1.  GH  funt  ^  xquaJia  2)ia-  b  34.  t 
metro  AC. 

Atqui  ©iaraetri  AC.  B©  funt 
interfejequales. 

I 

Ergo  4  iatera  FG,  GH.  H/. 
/F  funt  inter  fe  aiqualia. 

Adeoque  FGH/  ^tfluadra-, 
tum  qujEfitum.  QnF.  E. 

1?P  3  Pro; 


-../ 


^Ol 


/ 


EtlCLIDIS 


Probl/S. 


PROPOSITIO  nit 

In  4^0  quadrato  Circulum  de- 
fcriben. 


CONSTRUCTIO. 

1.  DuGinturdua?  diagouafcs  FH.  Gl 
fe  interfecantes  in  £. 

2.  Ex  E  demittatur  adlatus  Flpcr- 
pendicularis  EB. 

'    3.  Cemro  E  radb  EB  ^  defcrfbatur 
Circulus. 

Dfca^um  tangere  latcrain  .pun6l:'s 
A.  B.  C^li^^deoque  ^uadrato  infcr^- 
tumeffe.'* 


LlBBR   QUARTUS.      305 

DEMONSTRATIO. 

*  • 

Ex  E    dudis  perpendiculatibus  EA. , 
ED.  EC. 

In  triangulis  F AE.  FBE.  ernnt. 

Angulus  A  X)  B  per  conrtr.  quia  redi. 
Angulus  a  O  X>  P.  quia  femirefti.  a  t  cou 

Latus  FE  utrique  commune.  ^*-  ^* 

-  ■  ■  '■  ■  '    —  ^i  

Ergo  Latus  EA  X)  EB,  ^' '  b  id.  i. 

Sic  etiam  probatur  EB  30  EC;  &  • 
ECOOED;  ut&EDOOEA.     . 

Ergo  circulus  cchtro  E  ,  radto  EB 
defcriptas  tranfibit  per  punfta  A.  D,  C»: 
I  '  &  quta  anguH  ad  illa  punda  funt  redi^ 
[  tanget  omnia  iat  jra  ;  adeocjuc  circulus 
li        quadrato  eric  infcriptus. 


m 


CLE.  D. 


PRO- 


/ 


304. 


EUCLIDIS 


ftobl.  9.  P  ROPOSITIO  IX.      ' 

1  ■ 

Circa  datum  quadratum  circu- 
lum  defcribere. 


CONSTRUCTIO. 

1.  2)ucantur  diametri   AC. 

■4'  

BT)  fecantesfefeinpunao  E. 

2.  CentroE,  radioEB)  de-^ 

fcribatur  Circulus. 

IDico  illum  tranfire  per 
omnia  quadrati  punfta 
zxmMm ;  adepque  illi 
cfle  circumfcriptum. 


LlBEB.  QUARTUS.       20^ 
DEMONSTRATIO. 

7)ianietri  AC.  50,  quatuor 
angulos  A.  B.  C.  ©,  *  bifariam  fe- » '  ^<"«*' 
cant,  ErgointrianguloEBA.      '*' 

Angulus  EBA  ao  E  AB. 

ErgolatusEA  ^ooEB.  ^^  ^  ^^ 

Sic  etiam  probatur  EB  X)  EC^ 
&ECx>E©:  &cE'DpA. 

Adcoque  quatuor  linex  EA. 
EB.  EC.  ET>.  funt  inter  fe  aequa- 
les.  *  , 

Ergo  circulus  ocntro  E  radio 
£5  defcriptus  tranfit  per  omnfa 
quadratj/punfta  angularia  A.  B. 
C.  ©.  adeoque  illi  citcumfcri- 
ptuseft. 

Q.  E.  D. 


Qji  Pro- 


ftobltOi 


306  EUCLIDJJ 

PaoposiTio.  X. 


Triangulum  Ifof- 
(^eles  ABDconjlruefe^ 
cujus  finguli  ad  b4fm 
^nguli  B.&D  dufli 
fm  reliqui  ad  veni- 
cem  A. 


CO.NSTRUCTIO. 

1.  Quamlibetcunque  Jineani  AB  ita 
i  II.  II.  divide  ain  C,  utd]  ABC  fit  a  AC. 

2.  Ccntro  A  radio  AB  defcribe  circ«- 
lum. 

5.  Ex  B  in  iflb  circulo  accommoda 
t»i-iv.    breftamBDCD  AG.  .^ 

4.  Ducreftaii^AD. 
Dico  A*BD  effe  tri^ngulum  quaefitum. 

DEI^ONSTRATIO. 

Du(9:a  refta  CD,  circa  trianguUim 
ACD  defcribatur  circulu^ACD. 
fZI  ABC  03  D  AChoceft  aBDper 

conftr. 


"^— T ' T— ^  I  '  '  I  ■  !■  ' I  II 

d^y.iii,      Ergo  BD  tangic  circuluni ^ ;  quein 

BA.,  fecat. 
C52.111.     IVndeang.BDC  c 00  A  in alterno feg. 
^']       Ang.CDA       CDA. 


LiBER.  QuAatus.     ^of 

Totalisang.  ADB  (30  ABD)  »  A 

4^CDA. 
AtquietiamBCD  dQOA^-^CDA.''^''^ 


Ergo 
Intriangulo  BCD  ang.  BCD  30  CBD. 
Adeoque  latus  BD  « 30  Cd.  t  6,l 

Atqui  Jatus     BD  30   AC. 


Lrgo 


In triangulo  ACD  latus  CD  30  C A.; 
•  Adeoque  angulus  A  30  CD  A. 

ErgoangulusBCD  (qui  duobus  A  & 
Cd  A  eft  aequaiJs  probatus)  eft  duplus  an- 
guHA. 

Ergoetiam  BDC  ,  ^qui  angulo  ABD 
demonftratus  eft  aequatis,  duplus  critan- 

gulr  A. .  •'' 

Adeoque  &  ADB ,  qui  angulo  ^ABd 
cft  ajqualis  ,  ejufdem  anguli  A  duplus 
erit.       Q^  E.  F.  ^ 

COROLLARIUM.      " 

In  triangulo  Ifofcelehoc  modo  con-  . 
ftruSo  j^angulus  ad  bafin  valet  duas  partes 

quintas  feu   7   duorum   ver-   unius 

Reai  :     quare    angulus    A    valebit 

7  duorura  ve'  r  unius  Redi,     , 

0.9  2  Pro- 


■^ol            EUCLIDI^ 

i 

PROPOSITIO  XI. 

II* 

* 

^ato  circulo  Tentagomm  a- 
quilaterum  &  aquiangulum  in- 
fcrihre* 


V 


CONSTRUCTip. 

j.  Cuilifeetcunque  triangulo  Ifofceli 
juxta  prsBCcdentem  propofitionem  con- 
2 IV.    ftitiito ,  aSquiangulum  ajnfcribatur  EFG 
in  circulodato,  t 

2.  llljys   fupra  bafin  anguli   EFG, 
EGF  bi(ecenturperre(9:as  FX<5H. 

j.  Pufi(fta  E.  H.F/G/I.  jungantur 
totidem  recMs; 

Dico  f  aiflum  efle  quod  petitur. 

Dc- 
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Demonstratxo. 
Pro  lateribusfc 

Qiitnque  anguli  EFI.  IFG,  EGH. 
HGF.  FEG  funt  inter  feaequales  per 
'conftrLTaioneni. 

Ergp  ^arius  quibus  infiflunt  funt  a:*  «26.111, 

quales. 

Ergo  ilHs  ^  fubtenf^  reft^ ,'  qua:  funt  ^^9.  "i-     ; 

Pentagoni  lacera ,  f unt  a?quales, 


PrQf  angulis. ' 

Atfus  HFCr^  Arciti  FGIE.  per 

partem  5.  ,  . 

^^raaAn^^ulusE^^CD  AngnloH.quia  c  27.111. 

^qnalibus  arcubus  inliflunt.     ^^  ' 

-  Simili  modo  de  duobus  aliis  angulis 

&ct  Q:;e.f. 


Q33 


Jf 


Pror 


Thcor. 

12. 


510  EuCLIDiS 

PROPOSltlO  X//. 

Circa  datmn  circulum  Tenta^ 
gonum  aquilaterum  &  aquiangu- 
lum  dejcribere. 


.  CaNSTRUCTIO. 

1.  Infcribatur  Pentagorfum  rcgulare 
per  prajcedr  A  B  CdE. 

2.  Ad  punda  A.  B.  C.  B.^E.  da- 
cantur  totidemtangentes,  quxconcur- 
renfcin  puiwais  F.  G.gH.  L  C» 

Dico  faiSum  quo^  quarrkur. 
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DEMONSTRATIO. 
Pro  latcribus. 

Ex  ceotro  O  ducStis  perpendJcularibus  • 
OP.OQ,,  ut&  radio  OAintriangulU 
OAP.OAQ;^ 

Latus  OP  *  30  OQ.  quiajequales  ai^.  la 
AB.  AEstquidiltantacentro. 

Latus  PA  ^  33  QA.  quia  sequales  "'^^^ 
AB-ACbifeft^funt.     . 

Latus  OA  ucrique  coniiTUincs. 

— ^  »<» 

Ergoaqg.^^OAP  30  OAQ.  Quifiauf^.  ^  g.  i, 
ranturaBaequalibus  Redis angults  OAH 
O/Uj  :  renianebit  angulus  HAB   30 
GAii.  ' 

Deinde  Tri3ngulaBHA.'EGA.  funt 
Ifofcefia,  quia  t x  punclo  Hciudarfunt 
duSaf  tangentesHA.  AB^i  ut  ex  pundo  ^^  co- 
GduasGA.GE:  quae  funt  d  opquales  ;     ui 

Quare  illa  triangula  habentbafes  AB. 
AE  xquales , '  &  angufos  ad  bafin  HB A. 
HAB.  arqualesGAE.  GEA.ironfoIum 
alterum  alari  ,  fed  promifcue  omnes  e  y  & 
quatuor  inter  fe  jpquales,  Adeoque  ^  qua-  ^^-  ^ 
tuoriatera  BH.  HA.  AG.  G£«  funt  in-; 
ter  fe  «qualia.  .       " 

SI. 


i^I2  EUC,I.IDIS 

Simili  modo  demonftcatur  pmnes 
decem  lineolaseflcinterfcarquales. 

Si  jam  una  Hc  arqualis  uni  etiam  dus 
erunt  duabus  a?c[uales. 

Adeoque  quinque  latera  y  qua?  cx  dua- 
bus  lineolis    conftant,  eruntsqualia. 

Pro  angulis. 

Ex  demonftratis  patettriangula  AHB 
f8.  t     AGE   habere   omhia    latera    a?qualia. 
Adeoqueanj^Qlum  H^CDG.  Eteodein 
modode  rcfiquis.  ' 

CO|lOLLARIUM. 

Si  in  circulo  quselibetcunquc 
figura  regularis  fuerit  infcripta, 
lineas  tangences  circulum  in  pun- 
(£tis  illius  angularibus»  fuo  con* 
curfu  fempv  conftituent  figuram 
fimilem  circulo  circumfcriptam. 


i 


« 


Eto- 


LlBTBR.  QUAILTUS.  m 
PROPOSITIQ    Xlll. 

l^aio  Tentagmo  ri^uldricir^ 
culum  infcribere.  * 


Prob.  15. 


CoNSTRUCTIO: 

I.  Quoslibet  duos  angulos  A  &  H 
divide  bifariam  pcr  reftas  AF.  EF. 

z.  Ex  iilarom  purifto^concurfus  F, 
ducamur  ad  omnia  latera  perpendicu- 
Jares. 

5.  £x  F  tanquam  centro  pra  radio 
afTumta  una  ex  iftis  perpendicularibus  de- 
fcribatur  circulus. 

Dico  ilium  Pentagono  fore  m- 
fciptiim» 

Rr  Dc- 


^4  EuCI^lDlif         . 

*  / 

DEMONSTRATid 

•  •  • 

In  Triaijgulis  AGF.  AHF. 

i 

AngaliisGAF  30  HAF|      iPcr  con- 
Angulus  AGF»  AHFfftrua. 
Latus  AF  ucrique  commune. 


■^H^i 


«  i6. 1.       Ergo  a  latus  GF  30  HF. 

Eodetn  modo  probatar  HF  30  IF: 
IF!30  KF,  KF  30  LF&dcniquc  Lf 
00  GF. 

AcJeoque  omnes  idx  perpcndiculares 
emnt  ipterfcaquales. 

Quare  circulus  radio  FH  defcriptus 
tranfibit  quoque  per  punfta  I.  K.  L.  G. 
b  i6.  Iil.  in  quibus  ifta  lateratanget;  quia  anguli 
adiftagunfiafijntreai.   • 


COROLLARIUM.  L 

In  quQlibet  polygooo  regqla- 

ri 


r 

[ 


ti  omnes  lihex  bifecantes  angu- 
]os  in  uno  eodcmquepunfbocon- 

veniunt. 

. «  .      ■ 

GOROLLARIUM  U. 

y  In  omni  Folygono  lateriim 
imparem  habence;  numerum  li- 
jiea  aliquem  ex  angulis  bifeicdns 
oppofitum '  .etjaixi.  4>i(ecabit  la- 
tus.  '  ^       * 

4 

S  C  H  O  L  I  tl  M. 

«f 

Eadem  methodo  in  quaciin-» 
quofigura  regulari  circulus  de« 
fcribi  poteft. 


Rr  i  Pro- 


4    . 


*»4 


fijQCLXDIS^ 


Fiobl.14. 


P  ROPO,Sl  t  10   XlV. 

4 

Circa  datum  Tentagomm  re- 
gularecircuiup^defcribere.] 


,  > 


1 


V' 


eONSTRUCTrO. 


i        s 


f 

1.  Duos  quoslibet  angulos  A 
&  B  dividc  bifariam  pcr  rc£tas 

aAx.xi.  AFlBF^  quasaconcurrentinF. 

2.  Centro/f,  radio-^F^vcI 
BF  dcfcribe  circulum. 

Dico  illum  tranfiturum  pcr 
rcliqua  pun^a  angul^ria. 


/,• 


Dc- 


DEMONSTRATIO. 
In  tr  iangulo  Fy^B. 

rum  dupli  runissquales* 

ErgolatusF^3oFJ3. 

Eodcm  modo  bi^^  angulo 
C  demonftrabitur  FB:oPC.  .& 
(ic  per  orbem  omne&  linea:  bife* 
cantesaingulos  erunt  $||uales. 

Ergo  circulus  tranfibit  pcr 
omnia  pun^a  angulat  ia » adeoque 
pentagonb  circumfcrl^tus  eric. 

SCHOLIUM. 

Eddem  cpn  ftruftibnis  forma 
circa  quamlibet  figuram  regula- 
rem  cireulum  deicribere  licet. 


Rr  5  Pno- 
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piobiij;       PROPbsi  Ti  o  XV. 

'[  :■    In  dato  circulo  Hexagomm 
reguhre  defcribere* 


-1 


CONSTR.UCTIO. 

1.  Ccntro  quolibct  pundo  D ,  radio 
circuIiDG,  defcribcarcumCGE.' 

2.  Expundis  C.D.E.  pcrccntrum 
G  d^fcribe  trcs  diamctros  CF.  DA.  EB. 

5:  Duc  fcx  redas  AB.  BC.  Cd.  DE. 
EF.  FA.        ^ 

Dico  ABCDEIycifthcxagonum 
quxiitum.  pe-. 
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DEM0NSTRATIO. 
Pro  latclribus. 

Linear  DC.  dE  iiogulae  funt  70  1 

RadiaDG. 
Linc^GC.GE.GDenguIifunt  Radii. 

i^-  *  -         II   I  w 

Ergo  quinque  line«  GC.  GD.  GE. 

DC.  DE  funt  a?quales. 
Ade^que  Triangula    GCD.  GdE 

fuiit  xquilacera. 

'      •     '  ,  . 

Ergo  duo  anguli  G  &'Q(}nguIi  iiint 
,una  tft-tia pars  duorqm  reflorum.  *  ?  ^^'' 

.    AtqaitresanguHG.O.  S.  fimulbva- b^ij'.  i. 
Icnt  duos  reftos  >  fcu  tres  tertias  duorum 
rcaoruoj. ' 

■*— -  I  , !■»- I ' 

Ergo  tertiiis  S.  etiam  eft  una  tertia 
duorumredoruoa. 

Adeoque  tres  G.  0>  S.  funt  inter  fe 
»quales.  ; 

Atqui  illis  a?quales  funt  tres  <^oppofi-  c  ry.  l 
ti  X.Q,T. 

Ergofex  anguH  ad  Centrum  funccsquales. 

Ergo  d  fex  arcus,  quibus  infiftunt,  ^ 
funtarquales.  ^'^'^^^ 

.  Adeo* 
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e  J9.  itt.  Adcoquc  '  fcx  fubtenfx ,  qua  confti- 
tuunt  latera  figura ,  intcr  fe  funtaqiw- 
les. 

Pro  angulk , 

Hos  t^  xijiules  ficile  patet ,  ^uia 
fii.lll,  f  finguH  infiftunt  iquatibus  arcublis,  fc,  ' 
^    qiiMuor  fejttis  partibus  tottus  peHphcria: : 
Ergafunt  intcr  fe  fequalcs. 

.       COROLLARIUM. 

Hexagoni  latus  aquale  eft  radio.' 

SCHOLIUM. 

Dutais  tribus  redis  AC.  AE.  CE. 
drcufoinfcriptum  erit  triangulum  a:qui- 
iaicrum. 


1 
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PROPOSITIOXVI.      v..,u6. 


IndatoCir- 

lACulo^indeca-^ 
gonum  regulare 
defcribere. 


CONSTRU€TlO, 


1.  Circulo  (a)  infcribe  pcntagonum  rcgularc  axr.  ly 
AEFGH.  Sii 

2>  ltiJern^b)trian£ruIumreiMlSiliABC. 


b  Schol. 


i,  lt^m(b)triangului 

UicoreaamBF,  for?TafuiquindccagQr  ^^^v^ 
ni  quaefiti.  ^5-  ^^« 

DEiMONSTRATlO.  ' 
Pcntagonum  dividit  totam  periphcriam  ia 
quinquepartcs  aequalcsj  quare  cjuaelibet  conti- 
nct  unam  quintamfeutresdecimasquintasto- 
tiusperipheriae:  adcoque  duae  AE.  EF ,  fexdcci» 
mas  quintas  continebunt. 

Tnangulum  vero  dividit  totam  peripheriam  in 
trcs  partesaequalcs  5  quarum  qudibet  ur  A  B  con- 
tinet  unam  tertiara ,  fcu  quinque  decimas  quin- 
tastouusperiphcriap.      Tum 

Arcus  AEF  fex  dccimaequintsB.  jL 
Arcus  AEB  quinquedcgmg  q  uintae.r' 
Arcus  BF  unadecima  quinta^  ^ 

Ergo  fit ducatur reaa  BF ,  eique  aequales qua- 
tuordecim  in  circulo  coaptentur ,  defcriptum  cric 
quindecagonum ,  aequilaterum ,  cumomnesar^ 
Clis  fintaequalcf; 

Jllill&  LJBRi  ilVARTJ. 

Sf  Pm. 


EUCLIDIS 

ELEMENXORUM 

ZIBER  SfilNTVS. 

T^EFlklTIONES. 

I.  ^ars  efl  magnitudo  magni" 
tadinis,  minor  majoris ,  cumme- 
titur  majoreht. 

C 


tet  fl$eai   contineri  in  fusi  toto. 

Hoc  aaeem  duplici  modo  fit. 
Vel  contWturita  ut  aliquotics  fumta , 
prascife  reddat  fuum  totum  feu  ipfi  xqua* 
lis  fit  •,  quemadmodum  numerus  quatuor 
fcu  4 ,  ett  minor  toto  1 1 ,  adeoque  in 
illo  continetur ,  &  quidem  ita  ,  ut  ali- 
quotvicibus,  fcilicettribusfumrus,  ac- 
curatc  aequalis  fit  toti  12.  Et  indeiisec 
pars  Mathematicis  dicitur  Aliquota,  qu« 
fuum  totum  abfque  refiduo  dividit ,  id 
quodi  idem  eft  ac  metir i :  &  hanc  Parris 
fpeciem  Eudides  folummodo  refpexit>. 
altera,  qusefcquitur,  negledia* 
•  'Vel  pars  ita  continetur  in  foo  toto,  ut 
aliquotics  fumta  totum  vei  excedat  vel  ab 

illo 


LlBEa  QUINTUS.       32J 

illo  dcficiat)  adeogue  non  accuratefpA 
arqualis  (it.  Quemadmodum  numerus  41 
cum  annor  (it  toto  14 ,  in  illotcontinebi-* 
tur ;  fed  quia  ter  fumtus  toto  minor  efl:  ac 
quater  toto  major ,  ha?c  pars  non  poteft 
dici  Aliquota,  ut  altera  pars  notata  : 
quia  tamen  aliquam  exhibet  quantitatem 
totius  quantitatis  ,  vocatur  pars  Ali« 
;quanta. 

Csterum  cum  Euclides  adhibuerit 
Magnitudinis  vocabulum  y  fufpicari  licet 
illum  meminiflfe  folunquantitatis  conti- 
mx  ,  qux  vulgo  magnmid||is  nomine 
Mathdhiatfcis  venit ;  milhTt^irtamen  ex* 
cludenda  eft  quanritas  difcreta  &  in  nu^ 
meris  potita ,  qux  fuas  etiam  habet  par« 
tes :  quibus  illa  omnia,  qux  de  rationibus 
&  proportionibustotohoc  librodemon- 
Orat  9  a?que  facile  imo  pro  captu  noflro 
facilius  accommodari  pofTunt. 

Quare  &noscum  multis  aliis  omnes 
llbjus  libri  propofitiones ,  negleftis  li- 
neis  demonftrabimus  in  numeru  ;  tum 
quia  illis^magis  fumus  aftueti  &  de  illis 
^rpius  quamdelineiscogitavimus;  tum 
etiam  quia  illa  quae  de  numeris  probanturj 
fi  cui  Iibet ,  ipfis  lineiiapplicari  pofTunt. 

Sf  2  2«  Uul^ 
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!•  MuUipkx  autem  eft  maj^r 
qumtitas  quam  metitur  mimr. 

Quemadmoduin  parsfuum  totum  di- 
vidit  feu  raeutui:  abfque  refiduo  vel  cuai 
refiduoj  ita  reciproceetiam  totum  a  fua 
parte  dividitur  vel  fine  vel  cum  refiduo. 
Prius  illud  totum  idem  eft  t^uod  multi- 
plcx ,  cujus  in  hac  definitfone  fit  mentio  > 
non  intellefto  altero.  quod  cum  refiduo 
divitur ,  quodque  adeo  multiplex  dici  npn 
meretur.      ^^ 

g*  Ratio  efi  duarum  quantita-^ 
tum  ejufdem  generis ,  mutua  qu£* 
damfecundum  communem  menfu- 
ram  habitudo. 

^  Cum  propie  loquendo  una  eademque 

rcs  ad  fe  ipfam  non  poflit  comparari  /#• 
cundum  quantitatem ,  quia  fe  ipfa  non  eft 
major  #cc  minor  ,  patet  plures  requiri 
inter  quas  legitimainftituatur  comparj- 
tio ;  qux  etiam  tantum  pollunt  cfle  duar. 

i'  Illa?  autem  neccflario  requfritur  ut  fint 

res  homogenear ;  ut  quanritates  ejufdem 
§eneris;  quales  funt  Jinea   cum   Jinea 

com- 
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comparata;  fupcrficies  cum  fuperficie  ; 
trorpus  cum  corpore;  nullo  ergo  modo 
lineacomparari  poteft  cum  fiiperficievel 
cum.corpore,  nec  fuperficies  cum  cor- 
pore  quia  npn  fiint  ejufdem  generis. 

Porro  ulteriorem  hujus  homogene- 
itatis  explicationem  tradit  Euclides  in 
definitione.  5, 

Hxc  autem  intelhgenda  efl  in  guan- 
titatibus  fecundum  magnitudinem  >  feu 
partium  sequalium  numerum  ,  adeo  uc 
una  res  altera  fit  vel  major  vel  minor ; 
hoc  eft  ut  una  res  plures^v|i  pauciorcs 
fimile»  feu  xquales  contiftalpartes  quam 
altera^ 

Ex  quibus  patet  rationtfm  nihil  aliud 
efle  quam  modum  feu  formulam  conti- 
nendi  i  qua  una  quantitas  aliam  quanti- 
catem  continet ,  vel  in  illa  continetur ; 
qua?  capacitas  cum  per  nullam  aliam  ope- 
rationem  quam  per  divifionem  innoteA^ 
tat ,  liquet  rationem  feu  comparationem 
duarum  quantitatum  non  clarius  auam  per 
.fradionis  formam  poffeexprim^ 

*  ExempIigratia;ponantur  duo  numeri 
16  &  4«  qui  faltem  aliquam  inter  fe  ha- 
bent  rationem  ,  quia  numerus  i6major 
eft  numero4)  adeoque  numerum  4  in 

Sf  5  fe 


\    « 
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fe  coDtinet.  Ut  jam  ulterius  Ifta  rat?b 
cxaminetur  videndum  eft  quoties  16 
continek  4  5  cjuod  perdivifionem  tnno- 
tefcit ;  quia  autem  fiiaSa  divifiohe  acqui- 
ritur  4  pro  quotiente  pronuptiamus  ra- 
tionem  16  ad  4,  efle  quadruplam.  hoc 
cft  ifieffequadruplumnumeri  4:  veli(J 
fe  habere  ad  4  ut  4  ad  i :  Idquod  etiam 
commode  hoc  modo  exprimitur  perfra- 

aionem*i?  quaj  innuit  16  per^effedi". 

videndum  vel  jam  fupponit  divifum. 

Si  jam  fumSbtur  duoalii  numeri  ex.  gr. 
S  &  z ,  &  eorum  rationem  examinando 
comperiatur  numerum  gminoremie- 
tiam  quater  fn  fe  continere ,  quia  per  di- 
vifionem  idem  quotiens  4  obtinetur ;  qua 
per  modum  fradionis  expofita  fic  ftabit 

8 

Inde  l>atebit  rationem  quaj  intercedit 
Inter  i6&4>  effeeandem,  velfimilem 
vel  «qualem  rationi  qux  eft  inter  8  &  2: 
quia  nin#rum  iS  toties  continet  4^  quo- 
ties  8  cofitinet  2. 

Porro  hinc  fit  raatiifeftum  arquimulti- 
plicem  efle  nihil  aliud  fignificare  quam 
habere  eandem  rationem :  ut  fi  dicatur 
idefle  «quemultipliceo}  numeri  4»  ac 
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8  cft  numeri  z  >  idem  cft  ac  fi  dicatur  nu  - 
inerum  16  ad  ^habere  eandem  rationcm, 
quam  habet  8  ad  numcfinn  2 ;  cum  utri- 
ufque  fc.  &  sequfifljjfltiplicitas  &  ejufdem 
rationis  idep  quotiens  4per  ejufdemdi- 
■  vifionis  acquiritur  operationeni :  quare 
ejufdem  rationis  notationem  hoc.  modo 

exprimere  licet  -^  *50  ^^  • 

Qu3C  fraftiones ,  ut  itcrum  in  aliam 
ratiopum  formani  reducantur ,  dicimus 
16  cfie  ad  4  quemadmodum  ^eftad^; 
yel  fecundum  noitram  qji^|j^murfcrip- 
tionismcthodumi(S-- 4Z;  8  1  2. 

Duorumautem  cujuslibct  rationis  ter« 
nfiinorum  ille  qui  ad  alterum  refertup  An^ 
tecedens  dicitur ;  ad  quem  vero  fit  relatio 
Confequens  rationis  dicitur.  Ut  in  ratio-- 
neidad  4  terminus  Anitecedcnseft  nu- 
merus  16  •  confequens  vero  4:  qucm- 
admodum  ab  altefa  parte ,  in  ratione  4  ad^ 
i  6 ,  numerus  4  Antecedeniis ,  16  yero 
confcquentis  acquirit  nomen. 

Rationes  autem  non  uno  dividuntur 
modo :  nos  duas  afferemus  prxcipuas. 

I.  Ratiodividiturin^raciondem  & 
irrationalem. 

■Rationalis  eft  qu«  vcrfs  numcrrs  po- 
teft  exprimi  ut  6  ad  3 :  quse  cft  ea- 

dcra 


^ZS  EUCLIDIS 

dem  cutn  2  ad  t.  qux  dkitur  di^Ia. 

Irrationalis  vero  eft  qus  veris  numerts 
exprimi  nequityviit  in  quadratoratiola^ 
teris  ad  Dia^onalem ;  qua? ,  licet  aliquo 
modo  exprimatur  per  numcr^s  qui  Surdi 
dicuntur  >  fcilicetut  lad  y  2,  cumta-* 
men  y  2  non  fit  verus  numerus ,  fed  tan- 
tum  imaginarii  cujufdam  numeri  nota 
veristaoien  mmierisexplicabilis  noneft. 

11.  Ratio  difiditur  in  ratibnem  xqua- 
litatis  vel  inarqnalitatis. 

Ratio  xqualitatis ,  eft  quando  duo  ai 
fe  comparatafunt  a?qualia :  ut  4  ad  4 ;  &    ^ 
Z  ad   2. 

Inajqualitatis  eftt  cum'termini  inter 
/e  comparati  ina^quales  fmt,  ut  4  ad  3 
&  2  ad  6. 

Ha2C  autem  iterum  eft. 

Majoris  ina?qualitatis ,  cum  terminus 
antecedcns  major  eft  confequente :  ut  ^ 
^adj^  8t6ad2. 

Mi.noris  insequalitatis,  cum  antccedens 
cft  minor  fuo  confequente  9  ut  2  ad  6.  & 
4  ad  12« 

Troportio  eft  rdtionum  fimili^ 
tudo. 

m 

Quem- 
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Qtiemadmodum  in  omniratione  re-. 
qiriruntur  duo  termini  feu  duse  quantita- 
tes ,  ita  m  omni  proporwone  requiruntur 
duse  rationes  9  caai  una  eademque  ratio 
adfeipfam  proprre  comparari  ncqueat. 

C^um  ergo  duarum  rationum  una.ita 
fitcorflituta,  utiilius  terminus  antece-- 
dens  fuLim  confcquentem  tories  conti- 
neat,  vel  in  illo  contincatur  Ciye  abfo- 
lure  &  fine  refiduo  fivc  cum  annexa 
fracSiCjine,  quoties  alterius  anreccdens 
ftum  confequentem  conrinet  vel  in  illo 
continetur,  vel  fine  vel  cvm  fradione 
qua:  pra?cedenti  jpqualis  eft,  dua?  illx 
rationes  conftirnent  Froportionem, 

Ex:  Gr;  quia  numerorum  i  z  &  4  , 
Antecedens  12  fuum  confequentem  4 
toties  (fcilicet  ter)  continet  quotics  nu  - 
merorum  9  &  3  5  antecedens  9  fuum 
^confequentem  5  >  videlicet  etiam  ter  9 
dux  iHx  rationes  12  ad  4  &9  adj  erunt 
inter  fe  fimiles  feu  sequales  feu  pptius 
easdem  fcilicet  tripla? ;  &  hxc  fimilitudp 
apud  Mathematicoa  vocatur  Proportio. 

Eft  autem  proportio  triplejf ,  Arith- 
metica  j  Geometrica  9  &  Mufica. 

I.  Proportio  Ailthmetica  eft  a?qualitas 
cxceffuum  vel  differentiarum  inter  tres  9 

T  t         •    qua- 


t      ♦ 
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quatuor  vclpluresnumeros;  in  qua  no- 
tandum  eft  quemlibet  numerum  poffe  re^ 
cipiprodifFerenM. 

Ut  I.  2-  3.4^  5.  6.  In  quibus  unitas 
cft  difFerentia. 

»  Vel  I.  3, 5. 7.  9.  II.  Qui  binari^  it 
invicera  excedunt. 

Vel  1.4. 7.  10. 13.16.  Qiii ternario. 
Etficininfinitum. 

II.  Proportio  Geometrica  cft  raticmum 
Cmilitudo  inter  tres ,  quatuor  vel  plures 
quantitates  ♦-  feu  numeros.  Poteft  autem 
Sc  hic  quilibct  numerus  pro  denomina- 
tore  rationis  afTumi  ex(%pta  unitate. 

Ut  I.  2. 4, 8.1(5.  Qui  funtin  ratio- 
ne  dupla  adeoque  2  eft  rationis  deno- 
minator. 

Vel  I.  3.  9.  27.81.    Quicumfint 
in  ratione  tripla  numerum  j  prodenomi-# 
natore  habent. 

Proportio  Mufica  eft  qua  tres  quan- 
titates  ita  ordinat«  funt  »  ut  eadem  fit 
ratio  primas  ad  tertiam  1  quae  difFerentii^ 
inter  priraam  &  fecundam  addififercn- 
tiam  inter  fccundani  &  terriam:  In  qua 
proportione  funt  tres  numcri  6.  8.  12« 
cum  eadem  iat  ratio  primi  numeri  6.ad 

ter- 


r 
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tium  1 1 9  qua!  <^ft  numeri  2  (excefTus 
primi)  ad  numerum  4.  (exceflum  fecun? 
dum.)  • 

5.    Rationem  habere  inter  fe  , 
quantitates  dicmtur  ,  ^/1^^  pof^ 
funt  tnultiplicata  fe  mutuo  fupe* 
rare. 

Hic  ulterius  explicatur  guxnam  finc 
quaniitatesejufdem  generis,  inrer  quas 
intercedit  ratio)  ut  fupradefinit^.vidi- 
mus;  nim.  quarum  illa  ^fa?  antea  erat 
minor ,  per  multiplicationem  fic  poteft 
augeri ,  ut  majorem  fuperet. 

Unde  patet  inter  illa .  in  quibus  talis 
multiplicatio  nulium  habetlocum  9  etiam 
nnllam  omnino  dari  rationem.  Sic  linea 
in  infinitum  mulciplicata  &  (ibi  ip(i  adid- 
ta )  nunquam  iiet  ma[or  aliqua  fuperficie : 
cumlineatali  multiplicatione  non  dege- 
neralMt  in  fuperficiem ;  adeoque  inter  Ii« 
neam  &  fuperficiem  nuUa  intercedit  ra« 
tio :  quemadmodum  etiam  nuUareperitur 
inter  lineam  &  cor^us  ^  nec  inter  fuper- 
ficiem  &  corpus  ;  cum  qualibetcunque 
multiplicacione  nec  linea ,  nec  fuperfi- 
cies  relicfla  fua  ipecie  in  corpus  mu- 

T  t  a  ta- 
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tabicur  ,  adeoque  nec  ipfo  majus  evadere 

poffit. 

Cuni  autem  uiter  latusquadratiejuf- 
que  diagonalem  multiplicatio  obtincat » 
certo  concludimus  illaiationem  inter/e 
hibcre  :  latus  enim  ita  multiplicari  & 
fiSi  ipfiaddi  poteft  ut  diagonalen)  fupe- 
rec^  cum  per  20. 1.  pateat  duo  latera 
tri.  nguli  ma^ora  efle  tertio  li^ere  quod 
cft  ipfa  di.]gonaIis :  HarC  autem  ratjo  ^ 
ut  fupra  notavimus  »  cft  irrationalis  > 
curn  veris  Bumeris  illam  exprimere  non 
detur. 

Pr^terea  recSilfnca  &  curvilinea  inter 
fe  rationem  habere  poffunt  ;  cum  inter 
illa  (it  arqualitas  &  inxqualitas.  Lunu^ 
Ix  crefcentis  quadraturam  Hippocrates 
Chius,  &  Parabolar  Archimedes  inve- 
nerunt.  Anguli  reftilinei  cum  curvili- 
neo  *equalicatem  exhibuic  Proclus. 

6.  In  eadem  rattone  quantita^ 
tes  dicuntur  ejfe  prima  ad  fecun^ 
dam ,  &  tertta  a^  quartanty  cum 
prima  fuam  fecundam  toties  pra" 
fe  vel  cum  tali  fra6iione  continet 
w/  in  illa  continetur  ^    quoties 
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fracife  vel  cum  quali  fra&ione 
tertia  fuam  quartamcontinet  vel 
in  illa  continetur. 

Cum  proport:onalitat's  indiciiim  ab 
EucIidedatLim  nonex  ipfis  propofitis  nu- 
nierisfedqnalicunque  eorum  multiplica- 
tione  fit  dedu£lum ;  nosilludnimis  lon- 
ge  p(^titam'aliqu3m  proportionalium  pro- 
prietatem  fuppeditare  putamus  ;  cjuare 
illo  omiflb  aliud  exhibemusindiciuiaex 
ipfis  iiumeris  propofitis  derivatum  >  & 
immediate  ex  rationis  natufa>  anteaex- 
plicata  deducSum. 

Supra  quippe  vidimus  rationem  ni- 
hil  ^liud  effe  quam  certam  quandam  for- 
itiulam  feu  modum  continendi  ,  quo 
una  quantitas  aliamcontinet,  velabalia 
continetur  :  cjuemadmodum  pofitis  duo- 
bus  numeris  1S&4.  modus  illequo^id 
numerum  4  contintt  poteft  expria)i  per 
nomen  quadrupli  quia  i  #  ipfum  4  quatuoc 
vicibus  continet. 

Si  jam  cx  duobus  aliis  numeris  8  &  2, 
unus  8  alterum  2  erfam  contineat  eodem 
rnodo  qui  quadruplus  dicitur ,  patet  u- 
trinque  modum  continendi  cffe  a?qua- 
tem  Vel  potius  eundem  ;  cum  autem  j 

Tt  3  ut 
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tit  fupra  notatum  eft ,  ratio  &  modas 
continendi  fic  unum  &  idem  >  facilecon- 
cludimua}  rationem  etiam  utrinque  effe 
eandem  :  adeoque  quatuor  quantitates 
.  i5  &4ut&8&Z9  binas  ac  binas  fum- 
pras  efle  ip  ead^m  ratione. 

Eodem  modo  cum  numerus  20  nume- 
rum  8non  abfolutealiquotvicibus  abfque 
ffadione  contineat ,  fed  mddo  conti- 
nendi  qui  dicitur  duplus  cum  dimidio  ; 
fi  cx  numeris  10  &  41  primus  10  (e- 
cundum  4  eodem  modo  duplo  ctai  di- 
midio  continet ;  utrimque  modus  conti- 
nendi ,  feti  qiiod  jam  pro  eodem  fumi- 
mus ,  ratio  erit  eadem  adeoque  quatuor 
quantitates  20.8  ut  &  10.  4.  ^in^a» 
ac  bma?  accepta? ,  in  eadem  erunt  ra«* 
tione. 

^  7.  Eandem  autem'rationem  ha^ 
bentes  quantitates ,  vocantur  fro-^ 
fortionales.  • 

Qux  proportionales  in  duplici  confti- 
tuta  funt  genere.       ^  * 

Aut  enim  funtcontinueproportiona- 
les. 

Aut  non  continue ,  qua?  (impliciter 
tantum  proportionales  dicuntur. 

Con- 
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Continue  proportionales  dicuntur  illae 
quantitates  quas  funt  in  ProgrciHone  geo- 
metrica)  interquasaterminoad  tertni- 
num  eadem  conciuuatur  ratioa  eundem 
terminum  bis  repetendO)  utfemel  pri- 
mx  rationis  (it  confequefis  ^  antecedens 
vero  fecunda?. 

Ex.  gr.  ex  progreflione  gemetrica  , 
cujus  dominator  eil  Zy  fcilicet  i.  2.  4« 
8. 16,  eliganturquatuortermini  i.  2.4. 
8.  ilii  erunt  continue  proportionales  ; 
quiajijadem  ratio  fcilicet  du^  a  ternilno 
adterminum  continuo  procedit :  prJmus 
enim  i  fehabetad/ecunduai  z.ficutidem 
fecundus  >ad  tertium  4.  deinde  fecundus 
2'fe  habet  ad  tertium  4.  quemadmodum 
,  idemtertius  4  (e  habet  ad  quartum  8. 

Non  continue  proportionales  dicun* 

tur  quantitates,  quando  eadem  ratio  qua: 

^  eft  inter  primum  &  fecundum  non  conti  • 

•  nuatur  inter  fecundum  &  tertium,  fcd 
ibi  interrupta  demum  inter  tertium  & 

*  quartum  invenitur ,  ut  In  hifce  numeris 
11.6^.  8. 4.  Ratioquaeft  inter  12  &  6 
non  continuatur  6i^  8 )  fed  ibi  interrup « 
ta  tranfit  ad  duos  reh'quos  terminos  8 
8c  4 ,  cum  8  numerum  4  toties  conti- 
neat  quoties  12  continet  6.  Bx  auteni 

quan- 
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quantitates,  ut  fupra  notavimus ,  gene-? 
ralinomine  diclimur  Propomonales, 

8.  Cum  '^ero  prima  quantitas 
fecundam  pluribus  vel  fauciori^ 
bus  vicibus  contineat »  quam  ter^ 
tia  continet  quartam ,  tunc  pri- 
ma  ad  fecundam  dicitur  habere 
majorem  vel  minonm  rationem 
quam  tertia  adquartam. 

Ponantur  quatiior  numeri  8.  2.  6,  5. 
CX  quibus  primus  S  (e^undum  nunicrum 
2  pluribus  vicibus(rcilicetqua«uor)  con- 
tineat  cjuam  tertius  6  quartum  3.  (quiil* 
lum  bis  cominet) ,  ratio  cjuam  8  haSet 
ad  2eritmajorratione6  ad  3.  Ex  ratip- 
nis  cnim  natura  fupra  vidimus  rationem  8 

ad  2  exprimi  pofle  per  fra<3:ionem  -^    < 
(cuiusvaloreft^),  ut  &  rationcm '6 &  * 

6  ^ 

2 ,  per  fraaionem  ^  (quJ^  tantum  2  va- 
let)  Cum  autem  fraftio  primti  fecunda 
major  fit,  patet  etiawimmediateexra- 
tionis  natura  primam  rationem  fecunda 

cfTe  majorem. 

Deindeex  quatuor  nuracris  12.  6. 8  2J 
primus  numerus  12  fecundum  6  pauciofi- 
*  -  biis 
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bus  vicibus  contincat  (fc.  bis)  quam  ter^ 
rius  8  quartum  2  (utpote  quater) :  erit  fra- 

<aio  ^!  minor  fradione  ^  qu'Jlpe  pri- 

ma  valet  tantnm  2  fecundavcrb  4.  Cum 
autcm  fradio  &  ratio  unum  idemque  fo  • 
nent)  eciam  primam  rationem  /ecunda 
minorem  effe  patebit. 

■    ^' 

9.  Troportio  vero  in  tribus  ad 
tninimum  terminus  conMit. 

Quxiibet  ratio  duos  requirit  terminos: 
qnum  antecedentem  &  unum  confequen- 
rem  ;  Prdportio  vero  duas  ad  minimum 
extgit  rationes :  adeoque  quatuor  po- 
ftulit  terminos  :  qui  exprefle  etiam  re- 
quiruntur  fi  proportio  non  fit  continu^:  fi 
v^xo  proportio  conftituatur  continua,tres 

^termini  fufficiunt,  &  tum  medium  bis  fu^- 
l^endo  idem  elt  ac  fi  quatuor  effent  pofiti. 
Quemadmodum  innumeris  2-4.  8.  vel 
16.  8.  4.  vel  aliis  tribus  quibuslibet  ^  ra* 
tio  pi imi  ad  fecundum  eil  prima :  ratio 

^•vero  ejufdem  fecuiWi  ad  tertium  eft  al- 
tera  >  qua;  dua:  unam  conftituunt  pro« 
portionem. 

Vv  jo.  Cum 
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10.  Cum  tres  quantitates  propQfm 
tionales  fuerint ,  prima  adtertiam 
dicituf  du§^atam  habere  ratio- 
nem  eam  qtsam  eadem  prima  ha^ 
bet  ad  fecundam. 

At  njero  cum  quatuor  quanti^ 
Mes  fueriilt  continue  proportio- 
ftonales  5  prima  ad  quartam  di^ 
citur  triplicatam  habere  emn  ra^ 
tionem,  ^am  eadem  primokha^ 
bet  ad  fecundam. 

Et  fic  porro  tmo  amplius^  ^ 
quamdiu  proportio  exfiiterit. 

Quidam  putant  rationem  duplam  &: 
rat"^iiem  duplicatam ,  unam  &  candem 
rem  fignificare ,  quseduotamen  accura- 
te  a  fe  invicem  funt  diftinguenda,     * 

Ratio  cnim  duplaintercedit  intei;dua8 
quantitates  feu  numcros »  quorum  unus 
alcerum  prTcife  bis  continet;  quemad- 
modumnumeri  8  ad^.  vel  6  a  5.  fjiht  m 
ratione  dupla :  cty us  <?brrelarum  ratio  fub 
dupla  eft  in  rationibus  4  ad  8  vel 
j  a  ^. 

Duplicata  vero  ratio  etiam  invtoituf 

in 
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in  numeris  ,  ubi  rationis  duplse  ne  mini  -> 
mnai  ^pparet  veftigium.  Exemplo  gracia 
in  hifce  tribus  niuneris  coq|inue  propor^ 
tionalibus*5.9.  27.  ratiQj^amplimus  3 
adtertium  ijeR  duplicat^  rationis  quam 
idem  nunverus  primus  5  habet  ad  fecun^ 
dum  9 ;  licet  nulla  inter  illos  inyeniatur 
dupla;  unde  patet  rationon  duplam  & 
duplicatam  fignificare  res  toto  cccioi^ 
yerfas. 

Uidtur  autem  ifta  ratio  duplicata, 
qura  .jfatio  quse  efl:  inter  prijnumnume- 
rujn  &  fecundbift ,  itifcr  feciTndum  & 
tertium  adhuc  femel  quafi  repetitur. 
Notandum  aut^m  cft  hanocationis  repe- 
titionem  non  aliter  concipiendam  effe 
«quam  per  formam  Multiplicationis  ;  ita  ut 
pofitis  rationis  tcni.inus  3  ad  9 ,  ad  rfpe- 
tertdam  adhuc  fcmel  eandem  raticSiem 
illius  termini  per  fe  ipfos  debere  multi- 
plicari ,  fcilicet  3  per  3  &  9  per  9.  ut  ob. 
titicatur  ratio  tcfminorum  9  ad  8 1 ,  qux 
ratio  erit  duplicata  rationis  3  ad  9^ 

j^eoqde  primusterminus  3  fehabebit 
ad  tertium  27  ut  9  adSi.  Illos  quippe 
numeros  efreproporaimialesevidenter  €% 
rationis  Sc  proportianalium  natura  antea 
tradita  fit  manifcftum  ?  cum  nim.  primus 

yy  z  5 


^40  EUCLIDIS 

3  in  fecundo  27  toc  vicibiis  (fcilicet  no- 
vies)  continetur ,  quoc  vicibus  tertius  9 
continetur  ifl||quarto  8i« 

Si  jim  porro  ponantur  quattior  conti- 
nue  proportionales  t.  4. 8.  i6.  ratio  qua: 
e(i  inter  ptimuni  2  &  fecundum  4,  pri- 
ma  vicerepetitur  inter  fecunduni  4  &  ter« 
tiuinS;  &d§indefecundaviceinter  ter- 
ffum  8  &  quartum  i(S.  Qua?  repetitio 
cum  per  muftaplicationem  fiat  ,  ut  ra- 
tionis  z  ad  4  inveniaturtriplic^fa^  ter- 
mtei  2  &  4  primo  debentper  fe  ipfbs 
multipliearf;  cujn^  mi^jWicationlsprodu- 
iflis  4  &  ^6  adhuc  femel  pereofdem  ter- 
minos  2  &4  multiplicatis  obtinebuntar 
termini  8  &  64 ,  conftituentes  qustfitam 
rationerhtriplicatam.  Terminosenim  2. 
161 8. 64.  eflfe  inter  fe  proportionales  ex 
nattirajrationisfacileprobaripoteft.     " 

Cseterum  ex  his  omnibus  notandum 
venit,  raMonem  duplicatam  nihil  aliud 
^efle  quam  rationem  quadratorum ,  qua: 
a  proppOta?  rationis  terminis  fiunt.  Ra- 
tioncm  autem  triplicatam  alicujus  ^atio- 
nis  unam  eandemque  efle  cum  ratio- 
ne  cuborum  y  cf^  a  terminis  £unt. 

1 1 .  Homologa  ijuantitates  Qn 

quatuor  froportionalilms^  dicun- 

*  m 
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tureffe  antecedentes  quidem  ante^ 
cedentibus ,  confequentes  vero  con-^ 
[ecjuentt^us. 

Sint  quatuor  prf|yortk)naIes  2.  4.  5. 
6.  quantitas  prima  2  &  tertia  5  fuQt  utru 
ufque  rrtionis  antecedentes «  adqo^  ho- 
inolo^ajfeuejufdemnaturx  rem  (tgnifi- 
cantes :  duac  vero  reJiquif  fc.  fecunda  '% 
&  guarta  6  y  quia  utriufque  rationcs 
furit  copfecjuentes ,  fimiliter  funt  homo- 
logar.  '  ' 

i  Dembdisargumefltandi. 

Cum  Mathetnatici  ex  quatuor  propor- 
tionalibus  non  unam  tantum  fed  plures 
eliciant  conclufianes  ,  quas  modos  fcu 
foranilas  argumentandi. vocant;  ^^cli- 
des  illos  ad  fex  revocat  j  qui ^otidem  fe- 
quentibus  proponuntur  dcfinitionibus , 
&  in  hoc  libro  5  totidem  fdfe  propofi- 

tionibus  demonftrantur. 

« 

*2.  Jllterna  ratio  eft  fuwptio 
antecedtntis  ad  ^ntecedentem  > 
&  conJequ:ntis  ad  cqnfequen- 
tem.   *'  ♦ 

Vv  j  *  Sini 


k* 
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Sint  quatuor  quantitates  proporti6« 
nales 

11  ^  6  ^  8  1  4. 

In  quibus  |j^  &  8  fintantecedentes; 
reliqui  vcro  6  &  4  (Jbn(equentes ;  alter- 
nando  erit 

.12'^  8  r:  <^  1  4: 

,  Hdc  eft  AiKfCtdens  1 2  eft  ad  antece- 
dentemSj  ficut  confequens6a4confe- 
quentem  4.  Id  quod  demqaftratur 
prop.  16. 

13.  Jn^irfA  ratio  efl  fumpl^h 
confequeniis  infidr  antecedentts 
ad  antecedentem  vetUt  cofifequen-^ 

*  tem^    ^ 

fi  porfantur  quatucr  proportionale^ 
i**^~  6  -    8  1  4. 

Ratiqaji^ii^i^erra  Ht  erit. 

%  *  6  —  12  :n  4  1  8- 

Seu  ordine  retrogrado  priorem  pro- 
portionem  legendo 

4  -r  8  ::;    6  I  12. 

14.  Compofitip  raticpls'  efl 
fumptis  antecidmtis  cnm  confe,- 

quente 


kf^ 
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quente  velut  unius  ad  ipfum  con^ 
fequentem.^ 

Sint  iterum  quatiior  pniportionales 
Per  compofitioneni  ratignfj  dicinius, 

'kiw    .    •^.  ^*/?uTr    '  ^' 

Hoc  eft  prima  quantitas  una  cum  fe- 
cunda  fefc  habet  ad  ipfam  fecundam  ficiit 
tertiacutp  quarta  ad  ipfam  quartam.  Hu- 
j  us  ^emonflrationen^  vicfe  fy|9p«,i8. 

%f.  %)iil^o  rationis  efi  fum^ 
lioexceffuSy  quoanteced§m  fupe^  ' 
rat  confequentem ,  ^ad  i^&up  0nr . 
fequentem.  ^     *'^ 

Sint  quatuor  proportioqpbtt^^. 
18  ^  6  z;    12  I  i|.     ' 

Per  diviiibnem  rationis  proportio  fic 
flabit.  ' 

fema  "^      feuS      ^ 

Hoc  «ft  primus  terminus  minus  feu 
^mpto  fccundo  fe  habet  ad*ipfum  fe- 

ctin- 
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cundum  9  quemadmoduni  tertius  miaiis 
feu  dempto  quarto  ad  ipfum  quartum. 
Hic  argumentao^i  modus  demonftratur 
piop.  17. 

.1  y,  Converjio  rationis  eft  fum- 
ptio  antecedentis  ad  excejjum  , 
qtio  anteceden^  fuperat  ipfum  con- 
fequens.  *         * 

Pxopofiti  fint  quatuor  proportiona/cs. 
18  ~  6  i^    12  1  4. 

Per  con<j¥r/i0ne/n  r^tionis  hanc  habe- 
n3us  proportiqgem.  .       -'^^     #      \ 

j  g  ^  j^     '       '~'  1 2  1    ^ -^     * 

ij         .leu  12  '^  ^"  ^     feu  8 

Hoc  CK  Drimus  {e  habet  ad  ipfum  pri- 
mum  minuneudemptofecundo,  quem- 
admodaiiy^rdusTe  habet  jrdipfurater- 
tium  miriiiis  feii  dempto  quarto.  H«c  de- 
pjonftratur  in  Coroll,  prop.  17. 

17.  Eiff  4!qualitate  ratio  e(i  % 
fiplures  duabusfint  quat^tatesi 
&.  his  alia  multitudine  Paresm, 
qu£  bina  fumantur  in  eadem  ra^ « 
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,  tione  s  cutn  ut  in  primts  quanti-^ 

tattbus  prima  adultimam^  /ic& 
in  (ecundis  prima  ad  ultimam  fe 
habeat. 

K 

Sinttres  quantitates.  !;•  <J.  4, 
Et  adliuc  tres  alia?»      C.   z.  2. 

Per  rationem  qu«  cft  ex  a?qualitatc- 
concludiiilus  ^ 

Hoc  eQ:  prrma  fuperiorum  fe  habet  ad 
fuain  uUimam  ,  qoftiiadm^um  prima 
inferiorum  ad  fuam  certiam,  ^      ■ 

Qpia  aijiteiif  ha?c  concjufio  duobus 
modis  ex  iftis  fex  quantitBtibif^licitur » 
duplex  etiam  fe^af^crit  ex.^qualitatefju- 
tio;  fc,  Ordinata  &  Perturbatar* 

j8.  Ordinata  propQrtw  efl  • 
cum  fuerit  Qpofitis  ftimtt "  fex 
quantitatibus^  ut  prinia  fuperio- 
rumad  fuam  fecundam^  ita  pri* 
ma  inferiorum  adfuam  fecundam  \ 
deinde  ut  fectinda^  fuperiorum  ad 
Juam  ultimam ,  tia  fecunda  infe^ 
rioTum  ad  fuam  ultimam  :  &  corh 

Xx  r/«- 
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cluditur  quod  prima  fuperiorum 
fe  habeat  ad  fuam  ultimam ,  quem- 
admodum  prima  infenorum  ad 
fuam  ultimam. 

• 

Sinttresquantitatcs  12.  6.   4.  ^ 
Ettresali^  <?.    5.  z. 

In^uibus  li  — 6^;%6l5. 
'  Deinde      6  —  4 z:  i\i. 

Proportio  ei  sequo  ordiuata  fic  ftabit. 
12  —  4  r:    6  1  2. 

Hujus  OTodi  dcmonflrationeiu  vide 
prop.  22. 

C^terumhajcproportiodicltur  Ordi- 
nata  9  qoia  &  in  fuperioribuls  &  in  infe* 
rteribut  cundem  fervat  ordinem. 

\ip.  Terturbata  autem  proper^ 
tio  eft ,  £um  pofitis  tribus  quanii^ 
tatibus  &  aliis  tribus  5  ut  in  fupe- 
rioribus  prima  fe  habeat  ad  fuam 
fecundam^  ftcin  Inferioribus  /?- 
cundaadiiuamultimam:  &infu^ 
perioribus  fecunda  ad  fum  ulti^ 
mam^  ita  in  inferioribus  prima 
adfuam  fecundam:  &  concludi^ 

tur 
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tur  :  quod  prima  fuperiorum  fe 
ita  habeat  ad  fuam  uitimamt 
quemadmodu/n  prima  ^feriorum 
ad  fuam  ultimam. 

m 

Sintcresquanticates     iz.  6.  5. 
£t  alia;  totidem  16.  8.  4. 

Inquihps  ly— (Jr!     81 4* 
Et  6—31:16.18. 

Propcn^tio  cx  arquo  perturbata  Cic  erit 

iz  — .  3  z:   16  1  4. 

Hujus  demoftftrationem  vide  pro.  25, 

Pertujbata.  dicitur  hsec   proporiio, 

quod  in  fuperioribus  &  inferioribus  non 

idem  fervetur  ordo  ^  fed  ille  quafi  pertur* 

beiur. 

L  E  M  M  A    I. 

MuUiplicatio  nihil  eft  aliud 
quam  multiplex  additio :  ficut  e^ 
tiam  divifio  nihil  aliud  quam  muL 
tipkx  &  compendiofa  ^traifio. 

^  DEMONSTRATIO. 

Parsl,  SitnuBicrus  6  moltiplicandus 

Xx  z  pcr 
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per  numerum  4,  iiifail  aliud  impeFatum 
eft  quam,  utnunierus  6tonesiumatur> 
feu  repetacur  feu  fibi  ipfiaddatur,  quo- 
ties  unitas*ontinetur  in  4  ,  fc.  quater: 
adeoque  idem  facinius  five  numerum  S 
multiplicemus  per  4 )  flvedundemqua- 
tej  ponam  8c  illos  quatuor  numeros  4  in 
unam  fummam  colli^am  9  cum  utrobi- 
queobtineatur  24. 

Pars  2.  Si  numerus  24  proponantur 
dividendus  per  numerum  4 ,  idem  eft  ac 
fiexaminandum  eflet,  quotles' numcrus 
4324  poflit  fubtrabi  id  quod jn  divifione 
unica  fubduclione  fit  divifore  prius  per 
quotientem  multiplicato  cumfubtradlio- 
nes  tot  fieri  poffint,  quotunitatesdivi- 
(ibnis  cmtineat  quotiens.  Quare  nulla 
M  cft  differcntia  five  24  dividatur  per  4  five 
4^24  fu];^trahatur  quoties  fieri  poteft 
cum  utrobique  idem  obtineatur  qub- 
^tiens  6, 

Notandum  autem  in  muItipHcatione 
non  femper  opus  efli^  ut  multiplicatio  re- 
vera  fiat)  &  numeri  interfecomoiifcc- 
antur,  ul|H:oflud:um  uniconum^ro  ex- 
primatur;  cum  eadem  muleiplicatioalia 
etiam  forma  defignari  poflir,  nimirum 
multiplicatores  juxta  fe  invicem  fcribeo- 

do 
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clo  interpoGto  (igno    •  x  • 

Ex.gr:  fit  i^multiplicandusper^fa- 
Aa  multiplicationeobtinetur  produi^uni 
32  ,  quod  etfllm  hoc  modo  exprimi  po- 
tefl  8  -  X  *  4.  quod  in  pronuntiatione  va- 
lec  8  multiplicataper^. 

Quas  cxprimendi  forma  boc  habet 
commodum  quod  jam  pateat  adoculum 
per  quam  operationein  &  ex  quibus  nu- 
meris  illud  produftum  fitortum,  quod 
in  altejro  produdo  32  nontamclare  du 
ftingui  potefl:  •  cum  illud  ctiam  ex  mulcis 
aliis  additionibus  &  multiplicationibus 
generari  potuiffet. 

Prarterea  fi  produdam  8  ;x.  4  divi- 
dendum  fit  per  4  >  omiflb  numero  4  fcri^ 
bendum  erit  8.  vel  fcribendum  ell  4  9  fi 
dividi  debeat  per  8. 

Similiter  in  divifione  non  opus  eftut 
femper  vera  fiat  divifio ;  cum  quotiens 
qu<efitus  etiam  aliaforma  poflitexprimi) 
ti  nim.  numero  dividendo  fubfcriba- 
tur  divifor  inter  utrumque  duda  lineola. 

Ex.  gr.  oporteat  dividere  numerum  3  z 
per  8'i'facfta  reali  divffiooc  obtinetur 
quotiens  43  gui  ctiam  dengnari  poflfec 

per  formaniam  fradionis  -*  j  qui  quo- 

X  X  5  ticns 


tAx.  !• 
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tiens  i j  elocutionc  idcm  valct  3 1  partcs 
^uarts  ;  feu  5  rdi vifa  per  4. . 

L  E  M  M  A^   IL 

S/  duo  aquales  numeri  per  eun^ 
dem  numerum  multiplicentur ,  pro- 
du£la  erunt  inter  fe  aqualia.  Si 
uero  per  eundem  numerum  divi^ 
dantur  y  quotientes  erunt  aquaies. 

DEMONSTRATIO. 

I  Pars.  Pcr  Lcmna  i  multiplicatio  eft 
multiplex  &  compendiofaadditio:  adeo^ 
€|ue  unus  tiumerus  multiplicandus  toties 
fibiadditur,  quoties  alter  (qui  priori  po- 
nitur  squalis)  jfibiipfiadditur :  quiamuU 
tiplicator  utrimque  ponitur  idem :  unde 
patct  idem  £eri  .ac  fi  ^equalibus  a»qualia 
addantur;  quandonimirum  fummx  (qu2 
produ£^o  a^quivalent)  inter  fe  funt  ^x^ 
quales: 

2.  Pars.  P^  idem  Lemna  t  divifio 
efi:  muhiplexaccompendiofafubtradio: 
ergo  ab  uno  numero  dividendo  totics 
fubcrahitur  divifbr  quoties  ab  altero  divi* 
dendo  (qui  perhypothefinprioriafqualis 

efl) 
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cfl)  fubtrahitur  idem  clivifor  :  quarc  in 
ifla  divi(ione  utrinque  idem  fit »  ac  fi  ab 
.  a:qualibus£q^Iiademantur;  quare  refi- 
dua  (quat  qiiotientibus  dequivalent }  inter 
fe  funtajqualia.     ,  .  '    . 

L  E  M  M  A    IIL 

Si  dM  in  aquales  numeri  per 
eundem  numerum  multiplicentur 
produ&a  erunt  inter  fe  inaqualia. 
Si  vero  per  eundem  diviforem  di^ 
vidantur,  quotientes  erunt  ina* 
les. 

DEMONSTRATIO. 

iPars.  Cum  per  Lemna  i  multipli- 
catio  fit  compendiofa  Additio :  fi  duo 
numeri  ina?quales  per  eundem  numerum 
multiplicentur ,  i Jem  eft  ac  numerus  raa*. 
jor  toties  fibi  addaturquotiesminormi* 
nori.  At  vero  fi  insqaalibus  aequalia  ad- 
jiciantur,,  a  totafuntina?qualia  per  Ax.  a  Ax.4. 
4.  Efgo  ctiam  ,  fi  'wumero  majori 
majot  toties  adjiciatur  quoties  minori  ad* 
diti3r  minori,  prior  fumma,  qux  hic  ^ 
prodiido  arquivalet ,  erit  ma:or  aU 
tera.  '       ' 

2.  Pars 


2^^  EUCI.1D1S 

2  Pars.  Quia  divifio  nihil  aliud  efl: 
qiiam compendiof^ fubtraaio ,  fi  duo m- 
nieriin«quales  per  eundeii|^nuttierum  di- 
vidantur ,  nihil  ah'ud  fit  quam  quod  idem 
numerus  ab  una  parte  a  majori  fubtrahi- 
tur,  ab  altera  vero  a  minori/ 

Patet  autem  eundemiiumerum  pluries 
fubtrahi  a  majoripofle  quam  a  minori;cum 
inajor  eundem  numerum  plurifls  contineat 
quam  min<3r;&cum  plurcs  iftx  fubtraaio^ 
nis  vices  conftituant  majorem  quotien  - 
tem ,  fequitur  ex  divffione  majoris  nume  - 
ri  per  alium  quemlibet  acquiri  majorem 
quotientem  ,  quam  ex  minoris  num.eri 
pcreundemdivifione. 

L  E;  M  M  A    IV. 

Si  idem  numerus  vel  duo  nume* 
ri  aquales  per  numeros  in.^quales 
tnultiplicentur ,  froduUa  erunt  in^ 
aqualia  ,  &  quidem  producium 
majoris  multiplicatoris  erit  majus 
produBo  minms  multiplicatoris. 

Ut  &  fi  dividantur  per  numi^ 
rps  inaquales  ,  quotientes  erunt 
inaquales.  Major  quidem  iUe  uM 


I 
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Svifor  eft  mmr^y  atverominor^ 
ubi  divifor  eji  major^ 

DEMONSTRATIO, 

Hafc  ex  fiiperioribus  nullo  negotio  dc- 
duci  poteft.        \ 

Quatuorhifcc  Lemmatibus  pra?miflis , 
&  qualicunque  Arithmeticarum  in  fra- 
fitionibus  operationum  notitia  prasfuppo- 
fita^  (jucedam  fubjungimus  Theorema- 
ta,  qua?  tancjuam  generale  omnium  feiQ 
totius  libri  quinti  propofitionum  demon  -s 
^randarum  fundamentum  pra^flruimus, 

THEOREMA  7. 

.  Si  quatuor  quantitates  fint  pro* 
fortionales ,  frodu&um  quod  ori- 
tur  ex  multiplicatione  extrema- 
rum  eft  aquale  produifo  multipli" 
cationis  medtajum. 

D^EMONSTRATIO. 

$int  quatuor  proportionaies. 

^    8  ^  4  z:    ^  1  5- 

Ratio  8  ad^eadcmeftcum  fraftionc 


554«  EucLiDts 

J.&  ratio6ad  3  exprimiturpcrfraiaio^ 
nem  ^  :  quia  autem  rationes  (unt  eadem 

feu  ;?qualc^ ;  erunt  quoquefradiones  in- 
ter  fe  inter  (e  jequalcs, 

Adeoque  j-  00  -■  • 


utrinque  multipl.  per  4, 

8  00  z 'PerLcmmai, 

£t^— utrimque  multipl.  perj, 

8    .  X  •  3  30  4    •  X  •  6  pcr  Lem.  2, 

Hoceft  produSum  extremorum  ,8  & 
j  per  fe  invicem  multiplicatorum  eft 
aquale  producio  mediorum  etiam  raul- 
tipiicatorum.  Q^E.  D. 

THEOREMA  27. 

Si  duo  produfia  (int  inter  fea^ 
qualia^  unus  multij>licator  primi 
produ£ii  (e  habet  ad  unum  multi-  * 
pllcatorem  fecundiprodu£iif  quem^ 
admodum  reciproce  alter  multtpli^ 
•  cator  ejufdem  (ecundi  produSii  fe 
habet  ad  alterum  multipHcatorim 
J)ximt  produ^L 

De- 
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DEMONSTRATIO. 

Sint  duo  produSa  inter  k  sequalia. 

8    •  X  •  3^4    •  3c .    6.  per  Lemna  2« 

.utrimque  divid,  per  j. 

,  8  30  4    .  X  .    6.       ^ 

-per  Lemna  2. 

: -utrinquedivid.  pcr  4J 

8  30   6 

-^       -H  per  Lemma  2. 

4        3 

Quar  fraaiones  fi  revocentur  ad  ratio- 
nes .  erit  ,     "t 

8  —  41:    <J  I  5.  '^ 
Quod  juxtatenorem  TheorematisE  D. 

COROLLARIUMl. 

Eodemmodopofletdemonftrari  effe. 
•      8  6  z:    4  I  5. 

Vel  s  — .  4  :::   6  l  s. 

Velj  6  ^    4  1  5. 

•Quap  proportiones  involvunttum  AI- 
lernationem  >  tum  inverfam  ctiam  ra« 
tionem« 


Yy  2  Co. 
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COROLLARIUM  IL 

Hinc  evidentcr  patet »  fi  quselibctctin- 
^ue  quatuor  quantitares  eo  ordine  (int  po- 
fitae,  &  produdumexrrcmarumprodu- 
<5lo  mediarum  fuerit  ^rquale ,  certiflime 
inde  concludi  pofTe, ,  ittzs  quatuor 
quantitates  eo  ordine  proportionales 
cfTe. 

SCHOLiaM. 

Si  quilibet  datus  numerus  ex.gr.  24. 
refolvatur  in  duos  per  quorum  multiplica- 
tionempotMeritgenerari  (quod  hicqua- 
ter  poteft  fieri  yel  per  1  in  24.  vel  per  z 
in  1 2.  vel  per  5  in  8.  vel  per  4  in  6.)  facil^ 
probatur  eflc. 

I  ~-  2  n;  li  1  24^ 

Vel  2  - —  3  —  S  l  11.  0 

Vcl  3  .^ 4  H  6   18. 

Vcl  I  3  n  8   1  24; 

.  Vel  I  —  4  :::  6  I  24. 

Vei  2  . 4  ::  6   l  iz. 

£t  Cic  de  quolibec  alio  numcro  datoJ 


Theorc- 
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THEOREMA  Ul 

Si  ex  quatuor  quantitatibus 
pritna  ad  fecundam  majorem  ha- 
beat  rationem  ,  quam  tertia  ad 
quartam :  ptodu6ium  quodfit  per 
multiplicationem  extremarum  ma^ 
jus  erit  produ6io  mediarum. 

DEMONSTRATIO: 

Sit  in  quatuor  hifce  quantitatibus 
8  —  5    <I  4  1  2. 

Erit  fecundum  ante  dida. 
8    <  4 

— ! utrimquejnultipl:  pcrj. 

o  8  <         3  •X»  4perLemma5. 

2. 

-  utrinque  multipl.  per  2; 


8    .  X .    2    <  3    •  X  .   4.  per  Lemna  3 

'  Hoc  cft  produftum  extrernorum  8  & 
2  majus  produdo  mediorum  5  &  4. 

Q.  E.  D. 

Yy  3  Theori- 


t 


{ 
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■  » 

THEOREMA  IV. 

# 

Si  duo  produ^a  fint  in^qualia  % 
prima  quantitas  multipltcans  ma-^ 
joris  produ6ii  ad  primam  quanti- 
tatem  multtphcantem  rmnorispro*. 
duiii  majorem  habebtt  rationem  i 
quam  reciproce  fecundaquantitas 
ejufdem  minoris  produiii  ad  fe- 
cundam  quanktutem  majorisjpro^ 
du£ii. 

Pemonstr  A  no. 

Sit  cx  propofitis  hifce  produftis 
utrinqire  divid.  p«r  il 


8    <  5  •  X  •  4  per  Lemi»  j. 


2. 

—^.ii^nmniTP    n^xt   n^t*  ^ 

• 

.8 

r 

— -utriiiiuuc  uiv^pcr^^ 

2                               .. 

Hoceftredigendohafcc  fraaioncsad 
xationes 

^^i    <4l2.                 Q;^E.D- 

f 
f 

Co. 
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COROLLARIUM  I. 

Eadem  methodo  facile  poflet  demon- 
ftrari  efTe 

8  4    <-  3  1  2. 

Vel  2  3    <  4  I  8. 

Vel  2 4    <  5  I  2. 

COROLLARIUM-Ii. 

-  Hinc  fequitur  ,  fifr  quaeli  betcunqiic 
quatuor quantitates  ordine  fint  pofitse ,  & 
produdum  extremarum  prodndto  me- 
diarum  fit  majus,  firmiter  conduden- 
dumefTe,  pnmam  ad  fecundani  habere 
majorem  rationem,  quam  tertia  habet 
ad  quartam. 

S  C  H  O  L  I  U  M. 

Si  duo  quilibetnumeri  ina?quales  24 
&  i(^  refofvantur  in  fiios  multiplicationes 


fc:  24 

&   16. 

m 

m 

1.24. 

2.  1 2. 

I.  16. 
z.   8. 

3.  8- 

4.  6: 

4-   4r 

^ 
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cx  hoc  Theoreniatjs  patet  e  lle  , 

Vel  I  >  I   <  i6  1  24; 

Vel  I z  <    8  1  24. 

Veli 4<    4I24. 


Deindc 

Vcl  2 
Vel  2 
Vcl  2 

.-^  I    <  i($  I  12.' 
2    '<   81  12. 

4     <    45  X2. 

• 

.  ^oftea. 

Vel  j- 

Vel  5>. 

Valj- 

—  I  <  16  1  8. 

—  2  <    8  18. 
--4  <    4I8.    . 

Vel4- 
Vcl  4- 
Vd4- 

Denique 

—  X   <  i(5^t5. 

—  2  <  ,8  16. 
.-.4<^'4l8.      . 

Prarter  alias  ^(SmajoritatisproportiQ- 
hcs ,  qui  ex  hilce  nnmeri?  elici  poflunt. 

Theo-         I 
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THEOREMA  5. 

Si  ex  qudtuor  quantitatihus 
frima  ad  [ecundam  minorem  ha^ 
beat  rattonem  ,  quam  tertia  ad 
quartam  5  pradu£ium  quod  fit  per 
multiflicationem  extremarum  mi* 

nus  erit  fmduSfo  mediarum. 

> 

DEMONSTRATIO. 

Sit  in  quatuor  Iiifce  quantltatibus 
4  —  2  >  8  1  3. 

t utrinque  multjpl.  pcr  3 . 


4  -x-  3 


A#^  8.  Perl-emma?. 
z 

utrinque  multipl.  pcr  2- 


4  .X»  5>  8  «x»    z.perLemmaj, 

Hoc  e(l  produdlum  extremarum  4 
&    3  efl:  minus  pr6du(%o    mediarum 


Z  2  Theore- 


^i         EucLibis 
THEOREMA  6. 

•» 

Si  duo  ffoduBa  fint  inaqutUia , 
frima  quantitas  muliiplicans  mi- 
mris  froduiii  ad  primam  quanti^ 
tatem  multiplicantem  majoris 
produSii  minoreni  habebit  ratio- 
nem , .  quam  reciproca  [eturuia 
quantitas  ejufdem  majoris  produ- 
£ii  ad  fecundam  quantitatem  mi* 
noris  produifi* 

DEMONSTRATIO. 

Sit  ex  duobus  hifce  produdis. 

4  -x-  3  >  8    .X-  2. 
utrinque  divid.  per  i . 

^-^ ^  >  8.  PerLemma  ?, 

—utrinque  div.  per per 5, 


i  >  ^^    per  Lemma  j. 
2         ^ 


Hoc  eft  redigendo  ad  rationes 
4  ~  '.  >    8  I  5. 

Co 
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COROLLARIUM  L 

Eadem  niethodofacilepofrecdeinon» 
ftrari.  qaod  Gt 

4  —  8  >  z  1  3. 
Vel  3  — i>  2I4. 
Vel    3  ~  2  >  8  1  4. 

COROLLARIUM.il. 

Hinc  patet  9  (i  quarljbetcunque  qua« 
tuor  quantitates  oraine  ilnt  politac ,  & 
produdum  extremarum  (it  minus  pra^ 
dudio  mediarum ,  certiffime  concludi , 
primam  ad  fecundam  habere  minorem  ra- 
tionem  y  quam  tertia  ad  quartam. 

SCHOLIUM. 


24  refolvantur  iii 

fc:i($. 
in 

X.  i6j 
2.   S. 

(^s 

\  multiplicatores : 
1.24« 

'   2.12. 

4.   4. 

J.     8. 

4.  6t 

Zi  i  E* 


2^4  EUCLIDZS 

Ex  hoc  Theoremate  patet  ede 

'    I  —  I  >  24I  16. 

Vel  1  —  2  >  12  1  1(5. 

Vel  I  —  3  >  8  1  16. 

Vd  I  --  4  >  6  l  16. 

Prsctcrca. 

Vel  2  —  1  >  24  4  8. 

i      Vel  2  —  2  >  12  1  8. 

/       Vel  2  --^j  >  8  18. 

Vel  2  —  4  >  6  18. 

Denique 

Vel  4  —  1  >*  24  '  4» 

Vcl  i)  . —  2  ^  12  I  4. 

Vel  4 — 3  >  8  1  4. 

Vel  4  —  4  ^  6  1  4, 

,  Prarter  nlias  36  minoritatis  propor- 
tiones  ,  qus  ex  hifce  numens  deduci 
poffunt. 

Jam  feguuntur  ip&  Libri   guinti 
Propofitiones. 


Pao- 
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PROPOSIT  lO    I. 

Si  funt  qiiotcunque  magnitudi'- 
nes  feu  quantitates  proportienales 
ji.B.C.  ^.E.F.  quemadmodum 
*  fe  habuerit  unaantecedentium  ad 
fuam  confequentem  »  ita  omnes 
antecedentes  G  fimul  fe  habebunt 
ad  omnes  confequmtes  etiam  fmul 
fumptas  H. 

DEMONSTRATIO. 

Sintineadem  inter  fe  ratione 
A  5  —  I  B  ^ 
C6  —  2D  \K 

E9  — 3  FJ 

Demonftranduns  efl  effe  fummam  ad 
fummam  ut  guaelibet  antecedensad^fuam 
confequentem. 

Hoccft     18  —  (Ji:    3I  !• 

Deinde     18-^6:;:    61  2. 

Denique  18  — .  (J :::    9 1  J. 

Quia  in  qualibct  proportione  produ- 
€i\xm  extremorum  fada  multiplicatione 
eft  arquale  produdo  mediorum  $  quatuor 
illarum termini funt  » proportiopales.       r^T^z 


^^66  EuCLlDtS 

PROPOSITIO  11.  &XXIV. 

Si  pfima  A  ad  ftcundm  B  eandem  bd" 
luerit  ratienem  i  quam  unia  C  ad  quartam 
D ;  habuerit  autem  &  quinta  Eadfecundam 
B  eandem  rationem  quam  fexta  E  adquar^ 
tam  D;  Etiam  G,  compofita  prima  cum 
quinta  ad  fecundam  B  ,  eandem  babehit 
rationem  quam  H  tertia  cum  fexta  ad  quar- 
tamD. 

Demonstratio. 

A          B            C  D 

Sit4 z  ^        6  1  3.  A, 

Eio                      F  i^  / 
Gf4                     Hn 

Si  iaftitaatur  multiplicatio ,  produflt$  erunt 

A  Thcor.  *^"^^*  crgu(aJiftaequantitatcsfuntpropord(H 
_  *  nales. 

AUtet 


4.C»  1 


i 


kk%%,  ^x  ; 


li  b  30—^     rcl  m  proportionc. 


14.»««%::^  %u  1  3»        Q:,  &  P» 


PfO"" 
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Propositi  o  IIL 

Si  quatuqr  quantitatss  A.  B.  C.  D.  fin^ 
pofortionalti ;  c^  frtma  A  &  tettia  C  per 
eundem  quemlihet  numerum  G  multtfiicen^ 
tur :  froduHum  frimum  £  fe  habebit  ad  fr* 
cundam  B>  quemadmodumftoduSum  /r- 
(undum  F  ad  quartam  D. 

.'   PEMONSTRATIO. 

A         B      C    D. 

G  1  Gi       I 

-.— — .  . ■■  -n 

£  8  Fi2 

Demoaftraadmn  09: 

E  t  F  D 

»     ■ 2     :;:;      12      1      3. 

Idquod  (a^exindepatet,  quod^^roduaacr-  -  «,^  ^ 
trcmorum&medioratofuntaequalia,  Thcdt» 


1  odI 


Aliter 
3 


-utrimque  mukipl,per2.' 


S<    OOi?    Lemna  2. 
2         2 


Hoc  efl  in  propordone 
8    - — .    2    -     12    1    }. 


PfO 


j68  EucLiDis 

pRoPosiriQ.  IV. 

Si  quatuor  qnantst4tes  A.  B.  C.D.  ftnt 
fTopcrtiondles ;  frimd  vero  A  &  tertia  C, 
per  quemlihet  eundem  numerum  G  multii- 
flicentur ;  ut  &  fecunda  B  &  tertia  D  fer 
aVtum  numerum  K.  qudtuor  ifta  poducia 
inter  fe  proporl^nalta  erunt. 

DEMONSTRATIO. 

Sint  quatuor  pro]^ortionales 

A        B        C        b    y 

4  -^  2  :r  6  1  y\^ 

Gx    Kj    ^»£3/ 

E    8  L  6  Ffx  Mp 

Demonftrapdum  eft  quatuor  produ(Sa  E.L, 
F.  M.  efrc4>roportionalia  ieu 

8  -4—  6  zZ   >*  1  9« 
Quodex  Theof.  ifequitur,  quia  faaamul-. 
tipVicationeproduaa  cxttemot^im  8cmediorum 
Jnter  fe  funt  xqualia, 

Alitcr 

. ^multipl.  pcr  a% 

--  00  —  Lcmma  i^. 

-dividcpcrs, 


2*  00  i?  pcridcm  Lcmm?*' 
poc  cft  In  proportione 


PrQt 
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PROPOSITIO  V.  XIX. 

Si  tetum  A  adtotum  B  eandem 
hnbuerit  rationem  ,  quam  ablata 
pars  C  ad  partem  ablatam  T) ;  e^ 
Ham  pars  reliqua  E  a^ipartem  re- 
liquam  F ,  eandem  ^habebit  ratio» 
nem  >  quam  totum  A  adtotum  B. 

DEMONSTRATIO. 

A  8  4    B]<j 

C  6  2  Dl\. 


tl         1 1  »i.ji' 


Eric      E       F       A        B. 
%  ^  i-Z  l    1    4. 

Qgia  produAa  funt'  iequalia, 
pet  Theor.  ?. 


J^aji  PRo^ 


*37<5  EUCLIDIS» 

PROPOSITI  O     VI. 

Si  pfima  Aadfeeundam  Bean* 
dem  habuerit  rationem »  quam  ter  - 
tia  C  ad  quartam  ^,  habuerit 
autem  &  0inta  E  ad  fecundam 
B  eandemrationeinquam  fextaF 
ad  quartam  C  Si  quinta  E  fub^ 
trahatur  a  prima  At  &  fexta  F 
actertiaC  , 

Fel  rejiduum  primum  Gerit^e^ 
quale  /ecunda  B  &  refiduum  fe^ 
cundum  liaquak  qut^ta  ©. 

ketrejiduumprimum  Gfe  habe^ 
bit  ad  fecundam  B  ficut  refiduum 
Jecundum  Had  quartam  !D. 

DEMONSTRATIO. 

CASUS  I. 

A  B  C'  D 

12    -•     z    ^       i8     1     3'1p 
E  iQ     -  ^  F  15  , 

<T~i  H  5. 


CA- 
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CASUS  II. 
A  B  C  D 


E4 


V6 


t 


EacG       B  H 

s* 

CASUS  I. 


^,  Pcr  ThecJnz 


\ 

a             3-U 

^®    ^     ^5/ 
—    00     nJ/ 

^            3^ 

P^r  Axfcmaj. 


i  »  1 

a      ,     3    t 

Erit  in  proportione ,  qu«  ex  rarionis  «. 
qualitatis 

z     •-     *     r      3     1     ?. 
CASUS  II. 


i         3 

*    -  5/ 

■» 

8      ^    12 

-H      00     « 

*             3 

Hoc  eft  in  proport 

8    -    2    : 

Aa 

ionc 
a  X 

1    3- 
Pro 

^72  EuCI#lDIS 

.    Propositio  VIL 

1.  ty^quaks  A  &  Aadean-^ 
dem  C  eandem  habent  rationem. 

2.  Et  eadem  Q  ad  dquales  A 
e^  A  eandem  habet  rat  ionem. 

DEMONSTR^iTlO. 


Pars  I, 


A  . 

C        A 

C. 

i#~- 

4  -•    it 

Pars  n. 

1   4? 

C 

A       C 

A. 

4.  — 

•  I2S   4.    I 

12. 

Quia  utrobiqueprodu3;a  funt 
aequalia,  ^ecTh:2. 


Pro- 
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pr<)i^os i Tio  vur. 

1.  In^qualiumquantitatum  A. 
B.  major  A  adeandem  C  majorem 
rcaionem^habet ,  quam  minor  B^ 

2.  Et  eademC  ad  mimrem  B 
majorem  habet  rationem  quam  ad 
majorem  A. 

DEl^ONSTRATIO. 

PArs  I. 

A  B 

36      <1     8  exhyjpoth. 
— ^utfinque  divide  fcr^.  C. 


5    *       5- 

Hoc  eft  ih  proportiooe 
16—5      <     8    I     5. 

P^Rs  II. 

8   > .  i6r  •     • 


i,  t>    J?       pet  Lemma  4, 

Hoc  eft  Ui  proportione, 
,5^8     <     5    1    16.  , 

Aaa  3  Pro:: 


j/4t  Eucm>r# 

Pro^ositi  o*  IXJ 

!•  Si  A  &  B ad eandem  C ha" 
beant  eandem  rationem  ^  ilU  <f - 
quaks  inter  fe  erunt.       .^ 

2.  Et  fieadem^ad  A&Bha- 
heat  eandem  rationem  >  illa  iti-^ 
demaqualeserunt.       ^ 

D^MONSTRAXiO. 

Pars  I. 
A         C         B         C 

ij  —  4  :r    1(5  1    4« 
»5  ^  15 


Ergo  -f   :£f  ^ 
5      4      •:  4 


■  multipl.  ^er  4. 


15     30      15 

Pars  ir. 

C         H         C         B 
4  —  15  =     4  1     15- 

Ergo*  i  30     ►! 

-mult.  pcri^. 


15  .X.    4^15    -x.  ^.pcrLcin.  2. 

,     — — div.  per  4^ 

15  3D  15,  peridem  Lerama  2. 

Pro? 


• 
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PttoTpos  i  r  1  o.  X. 

1.  Si  A  adC  majoremratio^ 
nem  habet  quam  B  adeandemCi 
erit  A  major  auam  C. 

2.  At  ft  ea%mCadBmajorem 
rattonem  habuerit  quam  ad  Aj  erit 
B  minor  q0m  A. 

DE^ONSTRATIO, 

PARS  I; 
A         C         B         C 

i6  —  4  <;  8    I    -f , 

4         4* 

^^ '■ inult.  per  4. 

16  "<  8.     perLemtnaj. 

PARS  11. 
C         B         C       A. 

4—.  8   ^4   1  i6f 


»■„  im 


r^  Multipl.  pcr  8. 


10 


^7<>  £uci:.i9i« 

Multipl.  per  i6. 

4    .  X  •  i6  •<  4    .  X  .*  8/  Lem.  j, 

^         div.  per  4. 

Alio  inodo«  - 

A    C    B    t 

i(S  — 4  <i8l4. 
Ergo4  .X.  16  "<  4  •  3|^&  8.  The.5, 

* #.- -div.  per^, 

16     *<     8.         I^ma  3. 

PARS  11. 

C      B      C      A. 

4  — ^8  <  4  1  16. 
Ergo4  .X-  16  <  .X.  8.  Theor. 4. 

•   . - —     div:  per^, 

16     <    8.  Lemmajt 


j?RO.: 
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PROPOSITIO  XL 

Rationes  ,  q^a  eidem  rationi 
fynt  e£dem ,  'velfimiles  velaquam 
les  f  inter  fe  funt  eadem  velfimi^ 
les  vel  aquales^ 

DEMONSTRATIO. 

J^8     -14  "^^  ^'  3- 

Iinc8  -^^  -   lol  5. 

Quia  nimir,  produda  funt  ajqualia.  per 
Theoi?2.     Velfic» 

8  6 

-  30   •- 

4  5. 

10  6 


Ergo  -.  00  i?  Ax.  I. 
4         5 

Hoc  eft  in  proportione. 

4     ^      10     1     5^ 


PROPOSITIO  Xll 

Hac  efl  eadem  cumprima ,  qua 
videri  fotejl. 

♦  Bbb      •       Prow 


»78»  EucLiDisr 

PROPOSITIO  XIIIJ 

Si  prima  ratiojit  aqualis  fecuri- 
da  ratimis  fecunda  verojii  ma^ 
jw  tertla :  fmiliter  etiam  prima 
tertia  major  ertt.  ^ 

DEMONSTRATIO. 

SJt  16 8  -    li  I  <S. 

Atvero  iz— -  6    •<   4  1  5. ■ 

""Ergo  16—  8  ^<  .4  i  3« 

Qpia  produ<aum  extren^ruiM  eft  mafas 
produiSo  *  medioruni.   per  z  CoroU. 

[I"heor:  4. 

Velhoc  modo. 

16        II 
8  6 

AtqUI-.    <    i 

o  3« 

Ergo-<.^-, 

Etin  proportionc   - 

i($  v.^  8   <  4  1  > 


Pro- 
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PROPOSITIO  XIK 

Si  quatatr  froportionalium  A.  B.  C.  D* 
prima  a  fueritmajm  tertia  C ,  erit  &  fe- 
$undamajor  quartaD. 

Si  A  aqualis  C  erit  B  aqualis  D. 

Si  A  minor  C ,  eitt  B  minor  D. 

DEMONSTRATIO. 
^^ASUS  I. 

A      B       C        D 

i2_^8;:  6  1    4. 
Ergoiz  •».  4308  .X.  <S.lT)iy^ 


12 


<6  f 


4 

>   8- 

pei  LeEnma  4. 

CASUS  II. 

A 

B       C 

D. 

iz*- 

—  4=   11  1 

4.    . 

Ergoiz 

'  f  4»  vt 

•''•4-D. 

IZ 

3>  12 

*  ^^  ^ 

4  30  iz. 

Per  Letnma  z. 

CASUS  III. 

A 

B         C 

D. 

4- 
Er^o^ 

—  6  =    8 

1     12. 

•  x*  I23D($ 
4         >  8 

•*•  ''Id. 

jz         <;6. 

Leoiaia  4» 

^ 

Bbb 

2              Pro 

'gSd  EUCLXDI» 

Proposi  t to  XV.  , 

Si  ^a  quantitates  A  &  B£^ 
qualibus  vicibus  fiimanturfou  per 
eundem  numerum  multiplicentur » 
fumma  feu  produ£fa  hahebunt  in^ 
ter  Je  eandem  rationem  quam  ha^ 
bent  pofitd^quantitates  Jii&  B. 

DEMONSTRAtia 

A  B 

2  2 


Erk  8  —  24:::  4  1  I2,  ^ 
Quiaprodudafunt  secj^ualia.  Theor:  il 

S  C  H  O  L*I  U  M. 

Siejedemquantitates  A  &B  per  eun- 
dem  numeram  dividantur  ,  quotientes 
-ipfis  quantitatibus  proportionales  erunt. 

A  B 

*•*  r,    • 

6  ;:;  14  l  12'.  perTh:^; 


LlB»R.    QU  INTUS.       ^ti 

pROPos iTio  xvr. 

Si  quatuor  quantitates  A.  B.  C. 
1).proportionales  fuerint ,  ilU  e- 
tiam  vicijffitHproportionales  ermt, 

DEMONSTRATIO. 

A       B        C       D 

16— ,8  -    4  1     2. 

Erit  etiam  viciflSiii  ,feu  permutando.' 
16 4z;8l3. 

Quia  fada  multipHcatione  produda 
funt  ajqualia,  per  Theor;  2, 

SCHPLIUM. 

Commode  hic  demonftratur  ratio  in-- 
verfa,  Sint  Proportionales. 

A        B        C        D. 

16  —  8  r:  4    I    2. 

Erit  per  Theor.  I. 
16    .  X  •    2  30  8    .  X  •  4. 

Ergo  per  iTheor:  2, 

2-.>^;^  81 16.        q,e.d; 

I 

Bbb  3  Pro-i 


'«I 


^tt  £UCLXDI« 

PROPOSITIO  xni 

5i  comfofita  quantitates  pro- 
portionaks  fuerint ,  illa  quaque  di- 
vifaprofortionales  erunt. 

©EMONSTRATIO. 
A       B        C       D. 

1(5  — 12  r:  8  \  6. 

•  Erit  quo<jgc  dividcndoi 

leu     4  -*     leu    2 

Idquod  rtiultiplicationcprobatur 

per  Theor.  i» 
Vel  alio  modo  per  prop:  6  hujus 

12  6 


jl^l  H    itM  1  '  ^>  ^  ■   >    -  ..      .-^ 


4—1  12  r:  2.  1  6.    QiD.E. 
SCHOLIUM. 

Cum  ratto  converfacommodehicin- 
feri  poffit ,  fint  proporcionales. 
i6  —    12  :=    8  16. 
Erit  convcrtendo 

f.  4  ^** 

Quia  nim;  produda  funt  a?qualia. 
per  Theor:  2. 


LlBBlS.    QUINTUS.        383 
PROPO  SITI  O   XVllL 

Si  di^oif^e  quantitates  propor^ 
ti^nales  fuerint ,  ilU  quoque  com* 
pofita  praportimales  erunU 

DEMONSTRATIO. 
A        B         C        D. 

£ric  compdnendo. 

f.        i(j        "  --    f.        8 
Pcr  Theor:  2.  cum  produfta  fmt  ^^qualia. 


^ 


• 


AHtcrperprop.l.  hujus. 

12  6  f 


16  --  12  z:  -^8  1  6. 


Propositio  XIX. 
Vide  propof.  J.  qu£  cum  bac  efi 


eadem* 


PROPOSITIO  XX. 

Hac  demonjirabitur  pftpr .  %  %. 

Pro* 


184«  EucLibis 

pROPOsiTio  :m. 

Ethac  pofi  propofii. 


PROPOSITIO  XXII. 

Si  fuerint  quQtcunque  quantita* 
tes  A,  B.  C.  &  ali(e  numero  aqua^ 
les  ©.  £.  F.  fuerit  autem  ordmate 
ut  JaHB.  ficl^,  adE:  &ut  B. 
ad CitaEadF'.  ilU  ex  aqualita^ 
teordinata  in  eadem  ratione  erunt  5 
hoc  efl  AadC  ut  T>adF. 


DEMONSTRATIO. 

Fonta;  fint  qnantitatos 
A     B     C. 
i(S     8      4. 

D     E      F. 

Ita  ut  (it 
A      B       D       E. 

16—8-  iz  1  ^. 

Et. 
B        C       E       F. 
8        4  -    6    I  j. 


• 


V 


Eflt 
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Etit  ex  a*qualitate  ordinata. 
A        C        D        F. 

i<5  ~  4  r;   12  1   5. 

•per  multiplicationem  cxtremorum  & 
n-xdiorum  juxtaTheor;  2. 

Alio  modo 

viciffim  « 6.  V,                          viciffiitt  \6.  V. 
^6 11-816  8 6-^13: 

Atqui  OTam 
4^3-    8  I  <S: 

Ergo  II.  V. 

16  —  12  :::  4  I  5;; 

Etviciflimi^.  V. 
A         C        D        F. 

Hifce  fic  demonftratis  dicit  propofi- 
tio  20. 

Si  prima  A  fucrit  <  tertia  C ,  etiam 
quartam  D  fore  <  fexta  F.  ^ 

SiAfitOOC.  foreDMF. 

Si  A  fit  ;>  C.  fore  D  >  F. 

C^;romniacxprop;  14  patent  fi  ulti- 
piia  proportio  permutetur  ut  fit 

16  —  12  r:  4  I  j; 

C  c  c  Pj^o^ 


Prgpositio    XXIII, 

"Si  fuerint  tres  quantitates  A* 
B*C^  & alia tres  "P.E.ff  fue' 
rit  autemferturbate  utAad  B  ita 
EadFs  &ut  B  adC  itaTiad 
E :  iH£  ex  aqu^lttale  ferturbata 
in  eadem  fatione  eruntje.  Aerit  ad 

Cut^D  adF. 

« 

DEMQNSTRATIO. 

Pofitqs  fint  quantwte*    A  B  C. 

X6  8  z, 

P  E  F. 

24.  6-3. 

Xtaut  fe 
l<5  ^  8*:    <5M  ?. 

Et 
8  r-^  zr::    24  1  ^. 
Erit  esc  ar<juo 

16  ^  ^  ";:    514  I  3> 

Quia  muItipJicando  acqqiruntar  pro- 
dufta  ajqiialia.  ErgoperThcor.  z.^ill^: 
gutmtitates  proportiQnales » 

Alio 


LlBER.   QUiHTUS.      38^ 
Alio  modo 

Ergo  Theol^.  l  Theor.  I. 

£rgopef  Ax.I. 
5  «t*  i^3&2   •±*   24« 
Ackioque  per  TheOr^  2*v 

A       C        D       F. 

i6  -1-  2  ::;ifc24  I  3.' 

*  Quibus  pofitisdicitpropofitioii.' 
Si  fif^^ricHa  A   <  tertia  C  ,  etiaEB 
^avcam  D  fore  majorem  fexta  F. 
Si  A  fit  30  C  ^  fore  D  33  F* 
*SiAfit>  G.foreD>  F, 

Quac  omnia  rurftis  ex  14  y.  patent  9 
fiukiti^apropbrtio  peAiuftetur,  utfit 

16  -^  24  z:  2  I  5. 


■hi  tfii 


Jf...iuaiiX:  ■■     ,■.      -.- 


pROPosiTia  XXIV. 

Hac  ef  eadent  cttm  trop.  %t 
q«ie  yideri  poiefl. 


CC   2 


PfO-i 


^S9  EUCLIDIS 

PROPOSITI  O   XXV. 

Sid[uatuorquantitates  A.B.C. 

'^.proportionales  fuerint:  tnaxi^ 

ma  Afimulcumminima  ^.  reli^ 

quis  duabus  B.  C.  fimul  fumptis 

majoreserunt.  %  - 

DEM.ONSTRATIO.] 
A       B    ♦€        D 

12  —  4  r;  9    1    5. 

Permurando  16.   v* 


dividcndo  1 7.  V.     \       Ergop  <3>  H'Y>  j 

3  -  9  =    1}  ^  ^ 

^Atqui  9    "^  ?• 

Ergo5  <  I.  #  NA.Duaultimap. 

9^^  j  33  9.>i^;./         C*D. 

.    HoceftA&Bfimul  ^JB&C. 

Q.  E.  D. 

Reliqua?  fequentcs  novem  propoftio* 
nes  non  funt  Euclidis ;  poflunt  tamen » 
cadem,  quaprarcedentcsEuclidis,  faci- 
litate  dcmonftrari.  t 


lilBER.   QUIMTUS.       ^t^ 

pROPosiTi  o  XXVL 

Siprima  A  ad  fecundam  B  ba-* 
^uerit  majorem  rationem  quam 
iertia  C  ad  quartam  2) ,  habebit 
invertendoquarta  D  adtertiam  C 
majorei^  rationem  quam  fecunda 
B  ad  frimam  A. 

Demonstratio. 
A  ^*  B      C      D.    , 

Sit  8  —  4  <I  f   1  3. 

Erit  perThecMr.j. 
3  -x-  8  <  y    X'  4. 

Ergo  per  Thcor.  4. 
3  _  y  <  4.  l  8- 


•  j  •    • 


Ccc  5  ProH 


$$b  £UCLI0I$ 

PROPOSITIO  XXVII. 

Si  prima  A ad  jecundmB ha^ 
tmerit  majorim  rationem  )  ifuafp^ 
tertia  C  adquartam  2)|  habebH 
quoque  vietffim  frima  Aadter^ 
tiamC\  majorem  ratimemquam 
fecunda  B  adquartam  jD« 

DEMONSTRATIO. 

A       B       C       D/ 

Sit  8  —  4  <vf    1  3. 
EritS     %'  3  -^f  «x-  4.Th:3: 
Ergo  picf  Tbeor:  4, 
8  — .  f  <  4  1  3- 

I  '  ■  ■» 

Q;,E.  D. 


Pro» 


paoPosiTio.  XXVIII, 

^Si  prima  Aadfecundam  B  hd- 
hmrit  majorem  rationem  qmm 
terti»  C  ad  qmrtam  D.  habebit 
quoque  compofita  prima  cum  fe^ 
cunda  ad  ipfam  fecundam  Bmaj(h 
rem  rationem  quam  comfofita  ter  - 
tia  cum  quarta  ad  ipfam  quartam 
2). 

DEMONSTRATIO. 

A        B       C         1>, 

Sit «  —  4   <  5    I     5* 
trit  quoque 

ieu    12  ^        leu     8       •' 

Quia  produftum  cxtremorum  eft  ma- 
jns  pro  dacfto mediorum.  per Theor; ^, 

Alitcr  • 

^  ^   "^   I 
4         3-   \  A. 

4  3    J 

12  8        . 

^  <  -^    Ax.  4. 
4  5* 


Hocett     12  —  4    <  }J  J  5. 

Pro- 


59*         EucnDis 

PR  O  P  O  S  l  T  1  o   XXIX. 

t 

Si  prima  Aad  fecundam  B  ba^ 
buerit  tnajoremrationem  quam^  ter- 
tia  Cadquartam  © ,  habebit  di^ 
mdendo  frima  minns  feu  demta 
fecunda  »  ad  ipfam  (ecundam  B 
majorem  rattonern  ,  quam  tertia 
tnmus  feu  dempta  quartaadipfam 
quartam  T>* 

DEMONSTRATIO. 

A       B       C      r>. 

Sit  12  --  4    <;  8  I     5.. 
.    Erit  quoque 

ieuS  ^      feu  5.      ^ 

Pcr  Theor.  4.  Quia  produ<9:um  cx* 
trcmorum  eft  rilajus  produfto  medio- 
prum»  Vel  etiam  hoc  modo, 

4  3 

4  3' 

4       .  3 


—  -<   in  perAx:5 

•  4  3-         

HpceltS  — 4  <;5ls.    Q:t,D. 


LiBEa  QuiNTus.    39| 

■V. 

Propositio  XXX. 

Si  prima  A  ad  fecundam  B 
tnajorem  habueritratiovem^quam 
tertia  C  ad  quartamT)-^  habebit 
fer  rationis  converfionem ,  prima 
ad  ipfaffi  primam  minus  feu  dtm^ 
pta  jecunda  majorem  rationem 
quam  tertia  ad  ipfam  tertiam  mi^ 
ms  quarta, 

DeMONS  TRATIO. 

A       B       C       D. 

iz —  4,   <  8  1    3. 

Dcmonftr^ndum  eftquod  fic 

12 12  ^4>  81  8^3. 

ieu  8  ieu  5. 

Id  qqod  patecexmultiplicatio- 
tionem  ;  quia  nim.  produ^um 
extremorum  eft  minusprodudo 
mcdiorum,  per  Theorema  ^. 

D  d  d  Pro* 


jp4>  Euclidis 

r 

PROPOSITIO    XXXI 

Si  fuerint  tres  quantitates  A. 
B.  C.  &  alt£  tres  ^D.  £.  F.  fttque 
tnajor  ratio  printse  priorum  A  ad 
fecundam  B,  quam  prima  pofle* 
fiorum  T>  ad fuam  fecundam  E :  «fv 
&  major  ratio  fecunda  friorutnB 
ad  fuam  tertiam  C ,  quam  fecun^ 
d£  pofteriorum  E  adjuam  tertiam 
F :  Erit  quoque  ex  aqualitate  or^ 
dinata  major  ratio  primapriorum 
Aad  fuamtertiam  C^  quampri- 
ma pofleriorumTjf  %  ad fuamter- 
tiam  F. 

DEMONSTRATIO; 

A        B        C 

i<J         8         4 
D        E        F. 

Sit     i<J  -:-  8  •<  9  I  5. 
Et     8  —  4  «j   1  j. 

Erf  c  es  squp. 
j(J    —    4     <    5»    1    3. 

Id 


Ll  BER   QUINTUS.       ^^f 

Id  quod  patet  ex  mulciplicatione  ; 
cum  produdum  extremorum  fit  majus 
produclo  mediorum  9  perTheor:^.  . 

Aliter. 
i6    -T    i     <    9    I    5. 

viciilim.  27.  V. 
iH    ^    9      <3     S    1     5. 

Et 

8    —    4     ■<     5    I    3: 
viciffim.  27.  V. 

8    —    5      ^4^3. 

Ergo. 
itf    —    ^      <     4    1     5, 

VicifBm. 

Q,  E.  D. 


Ddd  z         PR(H 


•^5^   .       £acx<iDis.  \ 

Propos  iTi  o.  XXXII. 

Si  fint  tres  quantitates  A.  5.  C. 
&  ali£  tres  D.  E.F.  fitque  ma^ 
jor  ratioprifnapriarum  Aadfuam 
fecundam  B  quam  fecunda  fofie^ 
riorum  E  adfuam  tertiam  F:ut& 
ratio  fecund£  priorfim  B  ad  fiiam 
lertiam  C  major  quam  prima  po- 
fieriorum  ©  ad  fuam  fecundam  E 
Erit  quoque  ex  aqualitate  pertur» 
bata  major  ratioprim£  priorum  A 
ad  fuam  tertiam  C ,  quam  prim^ 
pofimorum  ©  ad  fuam  tertiam  F. 

DEMONSTRATIO. 


A 

B 

C 

i6 

8 

5 

D 

E 

F. 

9 

<5i 

4 

Sit 

i6- 

-8  < 

6  1  4: 

Ut& 

8  - 

^5< 

9l(J. 

Erit  ex 

• 

;6 

— 

5  ^9 

14. 

PcS 
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Per  Theor:  4.  Quia  fcilicet  produ- 
diixtn  extremoruin  eft  majus  produdlo 
mediorum. 

Alio  modo. 

j6  ^  S    <  6  1  4. 
Ergo  16   .  X  •  4  <  8  •  X  V  tf. 

Et    .  ■ 

8  _  5   <  9  1  6. 

8    •  X  •    (J  •<  5     .  X  ^    9. 

Ergo. 

16  *x.  4   -<  5   .X.  9^ 

Atleoque  16  '    ■  5  -<  9  I  4. 

pcr  Theor:^. 


< « 


•* 


Ddd  5  ,  Pro- 


^pS  EUCLII^IS 

f 

Propositi  o   XXXflL 

Si  fuerit  major  ratio  totius 
A  adtotum  "B  y  quam  ablati  Q 
ad  ablatum  D  ,  erit  t^  rellqui 
B  ad  reliquum  F  major  ratia 
quamtotius  A  adtotum  ^. 

DEMONSTRATIO. 

Sinc  in  m2,]oti  ratione  tota 

A.     B.      \ 
iz       6      IS 
qfiam  partcs      4        3   1^ 


EritS— 3  <i2\6. 

Per  Theor:^.  quiaproduflrum 
extremorum  efl;  miaijus  produfto 
mediorum. 


Pfd^ 
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PRcyposiTio  XXXIV. 

Sifunt  quotcunque  quantita  • 
tes  y  A.  IB.  C.  ^  alta  aquales 
numero  D.B.F.  Jitque  major 
ratio  prima  priorum  A  ad  pri^ 
mam  fofienorum  D ,  quam  fe* 
cunda  B  adfecundamEi  ut  C^ 
Jecunda  IS  adfecundam  E  major^ 
quam  tertiic  Qad  tertiam  F ,  i^ 
fic  ddnceps. 

1.  Habebunt  omnes  priores^ 
fmulA.  *S,  C.  ad  omnes pojierio^ 
res  fmul  D.  JS.  F.majoremra* 
tionem ,  quam  omnes  priores  "2. 
Q  relifla  prima  A  ^  ad  omnes 
pofleriores  E.  F.  relifla  quoque 
pnma  D. 

2 .  Minorem  auiem  quam  pri  - 
ma  priorum.vi  ad primam  po^ 
fleriorum  F.  * 


j,   Majorem  denique  quam 
ultima  priorum  (^  adulttmam 

fofteriorum  F. 

PEMONSTRATIO- 


Pofita;  nnt  quanticates 

Priores          pofleriorerf. 
A  iz              D  6 
B  8   ,                E  5 
C  4                  F  5. 

Sumina;        24.             14. 

Pars  I.       B4-C     E4-.F. 
24     —  i<f    <  12     I         8. 

PARS  II.                 A     .D. 

,4    14     >•        li  l     6. 

Pars  III.            C        F. 
24    —    14      <         4    .     5, 

Partis  I  &  3  demonftratio  pendet  ct 
Theoremate^.  cjuia produfla  extremo- 
ram  fiint  majoraproduclis  mediorum. 

Pars  vero  2  demdnftratur  per  Tlie.  69 
quja  produdum  extremorum  eft  minus 
produclo  medioirum. 

FlNIS  LlBRl   Qji  r  N  T  X. 


E  U  G  L I D I S 

ELEMENTORUM 

LIRER  SEXTUS. 

"DEFlNniONES. 

I.  Similes  figura  reBilinea 
(untj  qua  &  mgulos  finguhs  [in- 
gulis  aquales  habent ,  atque  etiam 
latera ,  qua  c  ircum  angulos  aqua^ 
les  (unt ,  froportionalta. 


lEi 


,\ 


AD  conftituendam  figurarum  reSx- 
linearum  fimilicudinem  requrrun' 
tur  dwx  condiciones. 
I.  Ut  finguli  finguHs  irtterfennt  a;- 
quales  anguli  A  &  D:  B.  &  E;  C  8?F. 

^.  Ut  latera  circum  iftos  a?quales  an- 
gufos  fmt  proportionalia ,  (cil. 

£  e  e  Circ4 


y 


tpi        E  u  c  X I D I  s 

CircaA.D  BA-^AC=  FDIDF. 
Circa  B .  E  CB —  B  A  -  FE  1 ED. 
Circa  C-  F     BC CA  =:  EF  1  FD. 

£rgo  (i  unaex  bifce  conditionibus  de- 
ficiac )  figurx  nullo  modo  erunt  fimiles : 
quemadmodum  quadracum  &  alteraparte 
longior  figura »  licet  habeant  ooines  an  * 
gulos  «qiiales »  utpoce  redos ,  quia  ve- 
ro  latera  non  habentproportionalia,  fi-> 
xnilia  dicenda  non  (unt. 

t.  Recipr&c£  figura  funt^cum 
in  utraque  figura  antecedentes  d^ 
confequentes  rationum  termini 
fuerint. 


Qgemadmodum  m  paralldogramfpis 
AC.  BF.  &  dudis  diagonafibus  in  trian  - 

gu. 
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gulis  ABC.  BEF.  fi  fit  AB  in  prima  fi- 
guraadBGfecunda»,  ficutreciproccEB 
kcmd  1;  ad  BC  prima; »  illa;  dicuntur  re* 
ciproc«. 

3.  ReiJa  AB  dicitur  feBa  effe 
fecundum  extr^mam  &  mediam 
rationemt  cumfuerit  uttota  AB 
admajus  fegmejftum  AC.  ita  idem 
majus  fegmentum  AC  ad  minus 
fegmentum  CB. 


A  C       B 

,  In  propofitione  11.  Libri  II.  EucK- 
des  docuit  fecare  lineam  ica  ut  !Ii;  fub  tota 
linea  AB  &  minori  fegmento  CB  com- 
prehehfum  fic  arqualed  majoris  fcgmenti 
AC :  qudd  unum  &  idem  efle  cum  hac 
Definitionc  videri  poteft  cx  propr^o.  VI 
Undc  patet  u.  It  hicinter  Dcfinitio- 
nes  reponi. 

Ca?terum  ob  multipHcem  iHius  ufum 
Gcometris  h«c  proportio  divi^a  di- 
citur. 


Eee  %  -^Ah 


HX)J{i  *  EUCLIDXS 

4.  Altitudo  cujufque  figura  tfi 
linea  perpendiculans  AT> ,  ab  iU 
lius  vertice  adipfam  ba(in  vel  il^ 
lius  (roduflam  demijfa. 


/ 


Cum  mcnfuracujufquereJdebeat  ef^ 
certa   determinata  ,    non  vero  vaga  & 
incerta ,   &  diftantia  pundi  alicujus  ver- 
ticalisalineaoppofitapercertam,  &  fibi 
femper  xqualem  ac  minimam  menfurari 
debetlineam.  Sic  diftantia  pundiverti- 
calis  A  alineafeubadDBi  non  menfu- 
randa  eft  j-uxta  lineas  oblique  d^dlas  AD, 
ABi   quia  illae  quafi-infinit:t  duci  pof- 
funt ,  ncc  inter  fe  sequales  funt ;  fed  fo- 
lummodo  per  lineam  perpcndicularitcr 
dudam  AC^qua:  «ft  certai  unica  &mini- 
ma:  quae  hoc  in  cafu  femper  qu;^ritur. 
Etha?c  perpendicularis  AC.  dicituralti- 
tudo  trianguli  ADB,  fumpta  DB  pro 
1)3(1 :  quemadmodum  fumpta  AD  pro 

hdXw 
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bafi ,  perpcndicularis  ex  B  ad  AD  duda 
altitudinem  exhibebit :  yt  &  fumta  AB 
pro  bafi  faciet  perpendicularis  ex  D  ad 
AB  demifla. 

Quia  vcro  per  punftum  A  duci  potcft 
linea  parallela  ipfi  DB,  illa  altitudodi- 
citur  efle  in  iifdem  parallclis ;  unde  fi  duo 
triangula  fint  in  ^adem  altitudine  idem  cft  ' 
ac  fi  dicantur  efleiniifdemparallelis.  ut 
loquiturEuclidcs  Lib.  L 

5.  Ratio  ex  ratienibus  componi 
dicttur ,  cum  ratiomm  quantitatei 
inter  fe  multiplicatce  ,  aliquam  ef^ 
fecerint  rationem.  ' 

Supra  Fiotavimus.rationemnihil  aliud 
.reveraeffe  quam  modum  continendi  cjuo 
una  quantitas  zliamquantitatem  continct 
vel  ab  aliftontinetur ;  quique  non  clariusi 
quam  per  fraftionem  exprimatur. 

Si  ergo  datae  fint  duas  rationes  2  ad  j  , 
&  4  a'd  5  ,  illas  ad  fracliones  rcdafta?  fic 

ftabunt  r*  &  r*  >  qua?  fi  inter  fe  multipli- 

c  .       .  8 

entur ,  obtinebitur  -^  feuratioSad  15, 

pro  qusefita  raiione  qux  ex  duabus  ddtis 

E  c  e  j         *    com- 


4o(S  £  U  C  L  I  D I  s 

compofita  eft.  Sic  ratio  qaat  cx  dopla  & 
tripla  /  feu  ex  dt^bus  rationibus  2  ad  i  & 
5  ad  1 9  hoc  eft  ex  duabus  fra(5):ionibu$ 

1&  1.  compoGta  eft  ,  habebitur  1  feu 

rntio  (5  ad  1  feu  fextupla.  Et  fic  porro  de 
aliis. 

Notandumautemeftisatibnumab  Eu- 
clide  fic  dictas  quanfitates   Geometris 
vulgo  dici  Denominatores ,  qua?  infi^ar 
dionum  confideradone  quotientum  no-  . 
minevenirefolent.  * 

Sednxinimeomittendum  putamusra- 
fionem  j^  feu  8  ad  ^Cquajexratioaibus 
i-  &  t  feu  2  ad  5  &  4  ad  5  CQmponitur) 
etiam  hoc  modo  pofle  inveniri. 

Fiati— jz:  quiHbet  numerus  S 1 9^ 
Tum4 5     -  ol45- 

Dico  rationem  6  ad  -  feu  utrinque  per 

^undem  numcrum  4  multiplicando  24  ad 
45  e(fe  eandum  cumrationeSadi^.  Si 

enim  fiadio  ^  per  3  reducaturadfnini- 

45  '^ 

mam  >  obtinebitur  J  ut  rcquifltur  j  unde 

patet 


LiBEn  Sextus. 


407 


patct  rationcm  6  ad  Z  efle  compofitam  ex 


4     V 


duabus rdtionibus  2 ad  5  &  ^ad  5, 


A 
B. 

C 

H- 
1 


Qux  omnia  lineis  hac  ra  tione  applfcari 
poflunt.  DatarHntdua?  rationes  AadB. 
&  C  ad  ^D  >  rationem  ex  iflis  duabus 
compofitam  hoc  modo  inveniemus. 

Fiat   A  B   z:    H  1  I. 

Ut&CD D  ::    I  1  K. 

Rati»  H  ad  K  exbibebit  rationem  com« 

pofitam  quarfitam, 
Pro  H  aflfttmcre  licet  quamlibctcunque 

lineam^ 


N 


/ 


4o8 


EUCL IDIS 


pit6i,  %: 


P  ROP^SITIO    I. 

TriangulaABC  T>EF.  &  pa- 
rallelogramma  BK,  ELJn  eadem 
altitudlne  five  inter  eafdem  paraU 
lelas  conftttuta  ,  fmt  inter  fe  ut 
bafes  BC.  EF.  hocefl  fibafesfint 
aquales  figura  erunt  aquales :  fi 
bafes  iudequales  figura  erunt  tna^ 
quales  &  quidem  juxta  rationem 
bafium^ 


JB 


CEIH    F 


G 


M«!i. 


Demonstratio.  ^ 

1.  Sit  bafis  BCO)  EF.  Tumtrian-. 
gula  ABC.  DEF,  intereafdem  parallelas 
&  fupertafibus  a?qualibus  conftituta  intcr 
fcfumajeejualia/ 


^•Po- 


Ll&E^    SeXTUS.       jfoQt 

2.  Ponatur  EG  dupla  ipfius  EF/cu  BC, 
Tum  erunt  duo  DEF.  dFG  4  xqualia : 
adeoque  totum  DEG  duplum  ipfius 
DEF  hoc  eft  ABC  :  quianira.  bafi$ EG 
eftdupIaipfiusBC. 

5,  Popatur  EH  dimidia  bafeos  EFfeii 

BC  adeoque  j^  EG.  Erunt  duotrian- 

gulaDEH.DHF  ^«qualiarergoDEH 

critfemifEsipfiusDEH,hoccftABe  : 
&  qoar  ta  pars  ipfius  D  EG, 

4.  PonaturEIOO  l  EH.fcui-  EF.. 

feu  ^    EG.   fimiliter   erit  triangulum 
a  D W  30  DIFJ.  adeoquc  DEI  erit  30  \ 

DEH.  feu  ^   DEFhoceftABC.feu 

L  DEG. 
s 

£t  fic  potro  In  infinitum. 

Ergo  abfolute  triangula  fe  habent  ut  il  - 
Jbrum  bafes; 

Simiiiter  etiam  parallelogramma )  cum 
dupla  **  funtf  triangulorum. 


)Pff  VtQ^ 


|il^  EUCLIDIS 

yhe^,.,;  PROPOSITIO   II. 

i.  1$*/  in  triangulo  mi  lateri 
CB  parallela  ducatur  ED ,  hac 
proportionaUter  fecabit  latera  AC 
jiB.  {hoc  efl  ut  fit  AE  —  EC 
-  AT>  I  "DB. 

2.Et  fi  re6ia  ET>  fecuerit  late^ 
ra  AC.AB  proportionaliter  ^  erit 
fUa  reH^uo  lateri  CB  parallela. 


•i 


DEMONSTRATIO. 

X  Pars.   Ducantur  rcftx  GD.  BE, 

cruntque  triangula  X  &  Y  in  iifdem  ptral- 

lelis  D£.  CB  &  eadembafi  £D,  ergo 

^liy;  j;  iateric»«q[ualia*  fTriang. 


LiBBa  Sextus.      4it; 

Tri. Z -. TiiXb  =  baG AE/ baf: EC. «» k v« 
fcu  Y 

Atqui  etiam 
Tr:Z-.Tr:Y  >>«  baf;AD/banDB; 

Efgo  cAE EC:::  AD/DB,    .«v, 

aPars.  Eft  cx  hypothefi. 

AE EC  =:    AD  /  DB. 

Atqui 

AE — EC::  z/  .X'\  ,., 

Et  AD DB-  Z/  -Y-  r^*^ 

Efgohifcerationibus  Aibftitutis. 
EritZ X=;  Z/   .Y-» 

Adeoque  d  triang.  X  30  Y  &  quia  *  ***  ^* 
funt  in  eadem  baH  ED ,  erunt  inter  e  pa>  , 
rallelas  ED.  CB.  *  ^^ 


F  f f  «  J>rd4 


4ii        EucLiDis 

thcot.s;       Propositio  III. 

1.  Siintriangulo  ABC^reiia 
jfD  angulum  A  bifariam  fecans  > 
etiam  [ecet  baftn  BC%  habebunt 
bafis  fegmenta  BT>.  T^Ceandem 
ratienem  ,  quam  reliqua  latera 
BA.AC. 

2.  Et  fi  bafis  fegmenta  BD. 
2)C  eandem  habeant  rationem 
quam  reliqua  latera  B A.  ACy  re» 
£ia  AD.  tafin  fecans ,  etiam  an- 
gulum  oppofitum  A  fecabit  bifa- 
riam. 


Vti 
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DEMONSTRATIO. 

Pars  I.  Ex  B  ducatur  BE  parallela  ,j,  ^ 
DA ,  &  producatur  CA ,  ufque  ad  oc- 
curfum  perpendicularis  in  E :  cruntque 
ptopter  parallelas  EB.  DA. 

Ang.  O  30  R.  quia  funt  alterniA      j^ 
Ang.  P  30  Q.  externus  interno'  ^* 

'      Atqui  b  30  P  ex  hypothefi. 
/v  Ergo  R  30  Q.  Et  latus  E A  ^  30  B A.  •"^-  ^-  . 

^       QuarlcCritEA  —  AC-  BD/DC  "Vi. 

BA 

Pars  II. 

EflBA— ACr  BD/DC.  exb.         ^*'^^ 
AtquidEA  — AC::  BD/DC. 

Ergoii.  V. 

BA  AC  ~    EA  /  AC.        e  14- v. 

.  f  5-L 

AdcoqueeBA30  AESf  ang.  R  f  30  Q, 

Atquiang.R30  0\      • 

Ut&         0^30  Pf''-^- 

Ergo         O30  P. 

Q,  E.  D. 


0/5.  Pffj  P~' 


theot.  4. 


414,  EUCLIDIf 

PROPOSITIO    IV. 


«  '-  I 


TrioKguia  jibi'  mutuo  aqui" 
anguU  ,   funt:  fimilia  i  hoc  efi 
i^    'tfW4«;  iatera  circa  aquaUs  an^ 
gulos  habent  proportiotialia. 


•) 


fczS.1. 


Demonstratio. 

« 

Bafes  CB ,  BE  colloca  in  di- 
redutn :  quia  jam  angulus  ACB 
30  DBE ,  ex  hypothefi ,  crunc  •> 
CA&  BD parallelae ,  ut  &  AB 
DE.  quia  ang.  ABC  etiam  po- 
iiicur  0)  £. 

Tro^ 
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Producantur  CA  &  EDinF, 
eritque  AFDB  parallelogram- 
mum,  adeoquc  FA  ^  »DB  &  '^4-'- 
FDooAB/ 

Quia  in  triangulo  FCE  latus 
AB  eft  parallelum  FE  erit  ^  d  2.  vi. 

AC—AF-  CB/BE. 
DB 

Et  oermutando.  16.  V. 
AC  l^  CB  ::^   DB  /  BE. 

Deinde 
A  Quia  in  triangulo  EFC  latus 
DB  eft  paralielum  FC. 

EritFD<>~DEz:  CB/BE. 
AB 

Etviciffim.  i(J.V. 
AB  --,  BC  -   DE  /  EB. 


a.. 


Pro. 


r-i 


)(,l6  .EUCLIDIS 

n,^.y:  P  ROPOSITIO    V. 

Sl  duo  trianguU  ABC.  "DEFy 
latera  circa  omnes  angulos  habeant 
proportionalta  i  erunt  aquiangii^ 
la^  eofdem  angulos  A  &"!>  t  B& 
Ei  F&  C  hahebunt  aquales ,  qui^ 
bus  homologa  latera  fuOtenduntur. 


tis.t* 


PEMONSTRATIO, 

Ad  pundlum  E  fiac  ''angulus 
FEGo)  B,  ut  &  ad  punaum  F 
angulus  EFG  oo  C  eritqucter* 
tius  Gasiqualistemo  A. 

Quare  in  triangulis  fimilibus 
ABC.  GEF. 

AB 


^ 

LiBBR.  Sextus.       4,1/ 

AB  —  BC  ::   GE  /  EF- 
Atqui  etiam  per  propofitionem. 
AB  -~  5C  -    DE  /  EF. 


ErgobGE  — EF-  DE/EF.     tr'  v. 
AdeoqucGEaoDE.  '"*  ^* 

Eodem  modo  gb  altera  parte 
etiam  probatur  efle. 

GF  »  DF. 

Adeoque  triangula  DEF.  GEF 
habentomnialateraxqualia»  fin- 
gula  fingulis.  ergo  per  8. 1. 

Ang.  'DEF  30  GEF  30  B. 
A  ng.  DFE  30  GFE  30  C. 
Ang.    2)    30  (?    30 -/f. 

Q,  E.  D. 


Ggg  Prc 


41 3 


Euci^iDis. 


5rbe0c.fi.       Propositio  Vf. 

Si  duo  triangula  ABC.  DEFf 
haheant  unum  angulum  B  ,  ^- 
qudlem  uni  E ,  i^  latera  circa 
eum  proponionalia ,  [hoc  e(i  AE 
ad  BC  ut  T>E.  adeF)  erunttri- 
angulajibi  mntuo  aqmanguia. 


Dc- 
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DEMONSTRATIO. 

Ad  pun6ta  E ,  &  F  fiant  anguli  FEG. 
EFG  arqualesanguIisB.(hoceft  DEF) 
&  C.  ericque  tertius  G  a?qualis  tertio 
«A;  Et  triangula  ABC.  GEF  (imiliay  aji.  l 
^,  adeoque  b^.  vi 

AB  —  BC  =    GE  ;  EF. 

^    Atqui  ctiam  per  propofitionenj. 


AB  ~  BC  z:    DE  /  EF. 


ErgQcGE-^EF::;  DE/EF.      ^«iit. 

V 

AdeoquedGE  DO  DE.  «I14.T, 

Ergo  duo  triangula  DEF.  GEF  fc 
habent  juztaquartam  L  adeoque 

Ang.  DEF  30  GEF  30  B. 

Ang.DFEX»GFE30C* 
Ang.  D     30  G     30  A. 

Q.  E.  b. 


Ggg  3  Pro* 


A  I 
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EUCLIDIS 

Alia  Demonftratio. 

A 


CE 


Datur  hic  angulus  A  30  D.  &  latcra 
clrca  cos  prpportionalia  :  &  tuw* 
Eft vd angulus B  <E. 

Vcl     B  >  E. 

Vel     B30  E. 

Ponatur  I.  Angulus  B  -<E. 

Ducatur  BG ,  ut  fiat  angulus  O  30  DEF 
eritque  P  30  R. 

ErgoBA  — AGz:  ED/DF.    4.VL 
AtquiBA  — ACz:  ED/DF  perpro. 

Ergo  AG  30  AC.  per  n  &  14.  V. 

pars  &  totum . 

Eodem  modo  dufta  EH.  demonftra- 

turangulum  B  non  efle  pofleminorem 

angulo  E.  Ergo  B  30  E  &per5i.  I. 

C30F.  Q.E.D. 

Pro- 


LlBEIL   SeXTUS.         421. 
pROPpSlTl  O   Vll. 

yix  u/lius  e^  ufus. 


Thcor.  7.* 


PROPOSITIO   Vllh        Thcor.8- 

In  tfiangulo  reEiangulo  ABC^ 
perpendicularis  AT)  ab  angulore- 
iio  in  bafin  duffa ,  fecat  triangu-- 
lum  in  duo  triangula  AT>B.  A^C 
qu£  erunt  &  toti  &  inter  fefi^ 
milia. 


DEMONSTRATIO. 

•Parsl.  In  Triangulis  BAC  ADB. 
Ang.  B  cft  communis. 
Ang. B AC  OD  ADB  quia uterquereSus 
bErgo  C  30BAD. 

Ggg  3  A^ 


422  EuCLlDtB 

4 

yj^    Adeoque  J  triang.  B  AC  ADB,  fimilia* 
Deinde  in  triangulis  B  AC.  ADC. 
Ang.  C  eft  co  mmunis. 
Ang.BAcao  ADCquiauterquerefl:^ 


b)z.  X. 


bEr^o   B  »CAD. 
Adeoque  a  triang.  B  AC*  ADC  fimilia. 

IL  Pars.  TrianguUim  ADB  eft  fimilc 
IpfiBAC. 
Triangulum  ADC  eftfimileeidem 

bac. 


Ergo Triangula  ADB.  ADCint^r  fe 
funtfimiliaper  21.  yi.  qurhacnonde^ 
pcndet. 

COROLLARIUM  I. 

Perpendicularis  ab  angulo  reftoin  ba- 
fin  duda ,  eft  media  proportionalis  inter 
duo  bafis  fisgmenta. 

DEMONSTRATIO, 
Duotriangula  BDA.ADC,  fune«- 
auiangula. 
•  4.VI.  Ergo»BD  — DAr  DA/^DC. 

Adeoque  DA  eft  oiedia  prdportiona- 
lisintctBD.  DC. 

CO- 


LiBSft.  Sextqs.       423I 
COROLLARIUM.il. 

Utrumlibet  laterum  anguluoi  redlum 
comprehendentium  eft  medium  propor* 
tionale  inter  totam  bafin  &  illud  fegmen* 
tum  .bafis  quod  fumpto  lateri  adjacet, 

DEMONSTRATIO. 

IntrianguHsnmilibus  ADC.  A9C.  ' 
•  BC ^CA-  AC/CD. 

Et  in  triangulis  (imilibus  A  CB.  ADB 
aCB. BA-  AB/BD. 

SCHOLIUM. 

In  deducendis  triangulorum  propor- 
tionibus  bene  notandum  eft ,  ordine  pro- 
cedendum  efTeab  angulis  a?qualibu$  circa 
xqualesanguiosadxquales  angulos. 


PrO' 
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tobLt      PROPOSITIO /X 

A  data  reBta,  AB  imperatam 
fartem  abfcindere. 


CONSTRUCTIO. 

Sit  auferenda  pars  tertia. 

i.  Ktdix  AB  fub  quoli- 
bec  angulo  adjunge  rcd:am 
AF,  inque  illa  fumecircino 
tres  partcs  jequales  AD.  DE, 
EF. 

2.   DuQcx  FB  ex  Dduca- 

turparallela  DG- 

Dico  AG  eile  quaeGtam 

tcr- 


LiBBR.  Sbxtus.      4zj; 

tertiam  partem  re<5ta: 
AB. 

DEMONSTRATIO. 

In  triangu/o  FAB  lateri  FB^ 

paralleJacft  DG. 

crgo » FD  --  D  A  -  5(?/  G  A.    •  ^  vl 

Etcomponendo  i8.  V. 

F^-  DA-  BA/GA 

Atqui  FA  cft  tripla  ipfius 
PA. 

Ergo  BA  etiam  eft  tripla 
ipfius  GA. 

Adeoquc  AG  cft  tertia 
pars  linea:  AB. 


i    •■ 


Hhh  Pro-» 
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,  .,  Pro^ositi.o  X. 

^atam  reBam  AB  fimtUter 
fecare  at  dala  nlia  re6ia  ACft£ia 
fuerit  wT>&E. 


jp    o  ^ 


CONSTRUCTIO. 

X.  Junganturdatxline^ad  A. 

2.  Dudta  CB  ««  pundis  D  &  E  du- 
cantur  dua?re(9:a:DF.EG  parallelx  ipfi 
CB. 

Dico  faQum  effe  quod  quarritur. 

DEMONSTRATIO. 

^  ^  In  triangulo  AEG  Iine«  EG.  DF 
^^'  funt  parallclse ,  *  quia  eidem  line»  CB 
^        duarfuntprallelar, 

Ergo 


ErgobAF— FGz:  AD/DE. 

Deindeex  D  dufta  DH  parallcla  AB 

critDI30FG  c&IHOOGB- 

C34.X 
Eritque  in  triangulo  DHC. 

DLf.FG  — IH.f.GBr  DE/EC. 

Adeoque  partes  AF  FG.  GB ,  funt 
proportionales  partibus  AD.  DE.  EC. 

CL  E.  D, 

SCHOLIUM* 

Hine  £iciie  parec  facio  divi* 
dendi  tineam  datam  in  quoccuiu 
quetibet  parces  squates:  uimendo 
fcilicec  in  linea  data^  adjundla  % 
toc  parces  sequales  in  quoc  linea 
dara  ^videnda  fic  :  &  excre- 
imcaceiTineds  ucriufque  reda  con- 
jungendos  fi  cuu  a  divifionibus 
incermediis  ducaacur  tcGtx  pa* 
rallcias  linese  jam  du£tas ;  illaB 
(|uae:fitamfacieq(:divifioncm.  £x. 
Gr:  fic  linea  AB  dividenda  in  fex 
partes  aequales. 

Hhh  2  Coo- 
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CONSTRUCTIO. 


A.  D  E  F  G  H  B 

-    1.  Ipfi  AB  jungcfubquolibetangulo 

reflam  AC. 

2.  Inlinea  ACfumefespartesarqua- 
les  ALIK.KL.LM.MN.NC. 
.    3.  Duc  redam  CB  ,  illique  parallelas 
NA.  MG.LF.KE.ID. 

Dico  lineam  AB  fedam  efle  in  fex  par- 
tes«cjuales  AD.DEXF.FG.  GH.HB. 

Demonstratio. 

Per  propofitionem  10.  linea  ABfefta 
eftfimijiterac  AC. 

Atqui  linea  AC  feda  eft  m  lex  partes 
«qualcs. 
•    Ergo  etiam  AB  in  fex  «quales  partcs 

feda  erit. 

SCHOLIUMIL 
Hand  inconcinnc  linea  data  CD  poterit 
^ividiinrationc  datamm  linearum  A.B. 

Con- 


L  I.BER.   SeXTUS^        4,251 

CONSTRUCTIO. 

Ai ■■ — I 


B 


WM«a 


A 


1.  Ex  C  fub  quolibec  angulo  ducatur 
refta  C£  :d  datar  A. 

2.  Etex  D  reda  DFi  parallelaipfi 
CE,    &0O  datxB. 

5.  JungaturEF. 
Dico  x^dtzvn  CEinK  fc(5lam  eflein  ra- 
tioneAadB. 

DEMONSTRATIO. 


Intri.CKE.DKF 
Ang.  C  X)  D\ 

E  00  .Fipil. 
K  30  K 


f>rgo  erit  pcr  4.  VI. 

CE.1.A CK:::  DFf:C/DK. 

£c  permutatido 
A QZ:  CK    /KD. 


Hhh  ? 


Pro- 
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YrobL  )•  pAOPQSITIO.  XI» 


"Datis 
duabus  re- 
aisAB.BC 
tertiampro^ 
portionalem 


^invenire. 


«.VL 


CONSRUCTIO. 

1.  Datas  redas  conjunge  ia  angulo 
reftoABC. 

2.  Ad  du<2ar  re(5t«  AC  punduin  C 
excica  perpendicularem  CD. 

3.  Lineam  AB  produc  u(que  ad  oc- 
curfum  iftius  perpendicutaris  in  D. 
Dico  B  D  eflc  qu2t (itam  proportionakm. 

DEMONSTRATIO. 

Triangulum  ACB  eft  reftangulum 
per  conftrudl.  &  CB  pefpendicularis  ex 
angulo  reAo  ad  bafia  dofb :  qor  a  efl: 
media  proportionalis  inter  AB  &BD9 , 
Adeoque  BD  erittertia  qoxfiea. 

Q:.F.  £• 


Scho« 


S  C  H  O  L  I  U  M. 

Si  A6  {it  major  quam  B  C  haud  incon- 
doni  erit  talis 

CONSTRUCTIO. 


1.  Super  AB  defcribe  Semicircalam 
ACB. 

2.  In  ilio,  accommodetor  fecunda  da-' 
taBC. 

5*  £x  C  demitte  perpendioilarcnt 
CD. 

Di^o  DB  tHt  tertiaid  proportbnalem 
^uaefitam. 

DEMONSTRATIO. 
Dufta  AC  ertt  ACB  trlangulum  fe- 
fiangulum  (ji.IIL) 
Ergo  erit  AB  —  BC  -  BC/BD, 

per  z  Cor.  8.  VL     ^ 
Adcoque  BD  cft  tcrtia  qu*fita. 

Pro* 


i3» 


EUCLIDIS 


PROPOSITIO  xn. 

froM.4; 

^atis  tribus 
rems4B.BC. 
AT>  quartam 
propoftianalem 
2)£  invenire. 

CONSTRUCTIO. 

1.  Dacarum  duas  qtiaslibetcanque 
AB.  BC  colloca  in  diredtum. 

2.  Tertiam  AD  conjungc  ad  pun- 
s€tmn  A )  &  duc  redam  DB. 

5.  £x  C  duc  C^  parallelam  BD^ 
qua;  produdtae  A  D  occurrat  in  £• 

Dico  D£  effe  qua^fitam  quartam  pro- 
portionalem.       ^  ^  ^ 

h  -  '  /    ' 

DEMONSTRATIO. 

In  triangulo  ACE  lateri  CE  du(Sa' eft 
parallelaBD. 
a  i.Tt        Ergo  a  AB  —  BC  r    AD  /  DE. 
Adeo^ue  erit  D£  quarta  proportionaiis. 


q.  E.  F, 


Alia 
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Alia  ConftruAio. 


B 


O 


1> 


1} 


Datx  fint  tres  lincae  A.  B.  CD>  quaeeftvel  < 
vcl  >  A. 

1.  UnexEF  O)  A  junge  FH  X)  Bfubquoli- 
betangulo,  ducacurqueEH< 

2.  lalincaFEfuraeFG3Dterti«CD  &  cx 
pun^o  G  ducatur  GK.  parallela  ip(i  £H. 

pico  lineam  FK  cffe  quartamquaBfiramfcil. 
FK  fupra  H »  fi  tcrtia  CD  (it  major  prima  A :  At 
vcroFKinfraHfifitCD>  A. 

DEMONSTRATIO. 

Facilc  cx  conftruiStione  patct  triangulaEFH, 
GFK  eflc  fimilia :  quare  crit  per  4.  VL 
EF  —  FH  =:    GF  /  FK. 
Hoceft     ^ 
B   :::  CD  /  adquartamFK. 
Q.  D.  E. 

lii  Pro. 


4^4* 


EUCLIDIS 


tKhi  i- 


Propositio  Xill. 

^atis  duabus  reBts  AB.  BC 
tnediam  froportionalem  B'D  ih- 
wnire. 


CONSTRUCTIO. 

1.  Daf as  lineas  AB.  BC  coUo- 
ca  in  dirqdum.  ^ 

2.  Supcr  tota  AC  defcribc  Se- 
micirculuna. 

.3.  Ex  B  cxcita  perpendicula- 
rcm  BD  ufque  ad  Scmicirculum* 

Dico  illam  efle  mediam  qu^- 
iitam. 


*    .    v' 


Pc- 


LiBSR.  Sextus.      4^f 

DeMONSTRATIO. 

( 

> 

quftis  AD.  DC.  etit  ADC 
triangulum   redanguluiii     quia 
aangulus  ADC  eft  re£tus.     Et^p.iii. 
^inea    DB    eft    perpencRcularis 
tx  angulo  re&o  ad*  bafin  du- 

fta,  quae  feeft  media  proportio^  j,  vc«- 
nalis  inter  AB.  BC.  '<>»»• 

VI. 

\      C^F.  E. 

SCHOLIUM. 

Quaevis  xc&SLSL  circumferentia 
ad  di^metrum  perpendicularicer 
du£ta ,  eH;  media  proportionalis 
incer  fegmenta  diametri* 


r 


t , 


lii  2  Pro- 
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Ti«oi.j.       Propositio  Xrv. 

I.  'ParalMogramma  aqualia 
jL  Z.  qua  unum  angulum  O  uni 
y  aqualem  habent  j  etiam  late- 
ra  ctrta  aquales  angulos  habent 
""jiP^^^^/^P^oportionalia.  Choc  e/i 
^BadBGutEBadBC. 

2.  Et  fi  latera  habent  recipro^ 
ca ,  parailelogramma  funt  aqua^ 


tki 
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f 

DEMONSTRATIO. 

«  ■  • 

iPars.Par.*X—  Par.Yr  Z/Par.Y.  •  7-  ▼« 

AtquiX Y-  AB/BG.j  ^, 

Et     Z Yz:  EB/BC.  1  .^*- 


"f     •• 


Ergo  fubftitutis  iftis  rationibus. 
AB  BG  -    EB  /  BC. 

2  Pars.  AB BG  -  EB  /  BC. 

Atgui  AB  —  BG  -  X  /  YA    „y, 

Et  EB— Bcr  znr"^' 


£rgo  iftis  rationibus  fubftitutis. 

X Y-  Z/Y. 

Adeoque  b  Par:  X  xi  Par:  Z. 


b  14.  Tv 


lii  j  Pto- 
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Tteot.  PROPOSITIO    XV. 

**'  1 .  ^yEqualia  triangula  X  Z^ 

vide   qua  unufn  aniulum  O  uni  angulo 

Sicn"  ^  aquaiemhabenti  etiam  latera 

tcm,      circa  aquales  angulos  habebunt  re- 

ciprocefropmtonalia.  (hoc  efi  AB 

adBG.utEBadBa 

2.  Et  It-lateta  (ic  hahentreci^ 
pr&ca ,  triangula  funt  aquatia. 

DEMONS^TI^ATIO. 

Duftis  t^Qlxs  AC.  CG.  GE. 
hasc  eft.  omnino  cadera  cum 
f  J4.1.  praeccdentc  I  quoniamnriattgu- 
la  funt  femiflTes  pamilelogram- 
morum,  &  triangula  cumparaL 
lelogramt^is  eadem  habent  late- 
ra  quas  demonftiationcm  ingre- 
diuntur. 


( 


/• 


I 
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Propositio    XVI. 

r.  ^i  quatuor  reS;A  A.G.F.B  profortio- 
nales  fuerint ,  reSangulnm  fub  extremis  A 
&  B,  erit  aquale  reSangulo  fub  mediis. 

2.  Et  f%  reHangulum  fuk  extremis  fxt 
^uaUreHangUlo  fub  medtis^  ilUquatuor 
re&a  froforttonales  erunt. 


Theor. 
n. 


A  OTb 


DEIVKDNSTRATIO. 

1  Psits  Fiat  !Zj  AC  fub  extremis  & 
FG  fub  mediis  :  ilk  habcnt  angulum 
A  30  F ,  &  latera  reciprica  ,  nimir: 
AB  HF  z:  reciproce  FE  /  BC. 

Ergo  illa  a  Cla  funt  a?qualia/  a  14.  vi. 

2  Pars.  r2h  AC.  FG  habent  angu- 

lura  A  30  F.  &  funt  aequalia ;  ^  Ergo  b  14.  vl 
habent  latcra  reciproce  proportionalia. 


PR0- 


The6(. 
ci. 
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PROPOSITIO  XVII. 

I.  Si  tres  Imea  A.  F.  5.  prO'^ 
portionales  fuerint  ^  reSiangulum 
fub  extremis  A  &  B  erit  aquale 
quadrato  media  F  ^ 

1.  Et  fi  re^angulum  fuk  ex- 
tremis  fit  /equale  quadrato  me^a  9 
tres  ilU  reba  proportionales  r- 
runt. 


B 


TSL 


BG~ 


1 


ai^/VI. 


Agpb 

DEMONSTRATIO. 

iPars.  FiatfubcxtremisCZIAC,  & 
a  media  n  GE.  Quac  quia  habcnt  an- 
gulum  A  OO  G  &  latcra  reciproca  fcilicct 
AB  —  GF  -  FE.  hoceft  GF  /  BC. 
a  erunt  inter  fe  «qualia. 

^Parjj.  aaAC.GEfunt«qualia& 
habent  angulum  A  30  G.  Ergo  *  habcnt 
latrtra  reciproca. 


V 

I 


Pro. 


LiBER  Sextus. 

/SCHOLIUM, 

A 


^4k 


"  EthaC 
propofitt 

dente  ,8 
facillime 
C^demon- 
ftratur 
Pr.47.1. 
lioc  mo- 
do, 


.r 
• » 


D 


r 


A 


I7  •   "    •     -  E 

i^H/EPARATIO. 

■SirperBC  conftttuaturti  BE ,  &f' « 
AducaturALparalleia  B'D velC1^i;:'-E 
D  E-M  O  N  S  TR  A  f  I  O.-c 

Ltnear  BC.  AC.  <JK  fiint  proportW- 
mfes.  perg.VL'  '••^ 

ErgoiZlBC.  CK  OO  □  AC.  •' '  ;  ^ 

CJ  hK.  .     -^^ 

Dcinde  Line?  BC  AB,  BK.  funt  propprtjonales. 
Ergo  c:  BC  BIC  O)  Q  AB\  .         | 

[Zl    LB  '     ,-Ji7,.  VI.A. 

Suprac:  EK      KX^DAC'  '     ^ 

;  ;:ria EK -4-- LB  .t)D AB-+-,gAC,    1  . 


.IV..- 


P  iiB 


Pro. 


^2f  EUCLIDIS* 

Propositio  XVIII, 
Fxobl  6.,     ^^^  ^^^  y^3^  ^5  defcribhre  fol/ge- 
num  ABHIK^  quodd4tofclj^gonoCDEFG 
pt  fimile  ftmiluerque  fofitum. 


A  B  C        J> 

cbNSTRUCTIO. 
t.  DatutnPoIygonun^rcftisFC.FD 
divide  in  rrkngula. 
•  j2,L         1,  Sapet  AB  faSis  'angulis  »  BAI. 
ABI  «quaKbiis  angulb  DCF.  CDF.  e« 
b  ;i.  I.    W I»  tcrcius  «^ualis  tcrtio.^  adcoque  f  tri- 
c  4.  vt    angulum  lA  JB  ficuile  t mngulo  F  Cp. 

5*.  Eodcm  modQ  fupcr  lateribiis  lA: 
IB »  fiant  triangula  IKA.  IH  A.  «quian- 
gula ,  adeoque  &  fimiliatriangulis  FGC 

FED.  -      . 

Dico  ABHIKcfle  polygonnm  qustfinan, 

DEMONSTRATIO. 

Pro/angulis. 

Facilc  patcc  p  cr  conftni&ionem  angu* 

los 


LiBEaSsxTus.      44J 

los  unius  polygoni  effe  arquales  angulis  al* 
terius.  nim. 

K     30     G. 
Tres  ad  I  30  ad  F  tribus. 

H     30     E 
Duo  ad  B  30  ad  D  duobus* 
Duoad  A  30  ad  C  duobus* 
Ergo  omnes  angulifunta?(}ualesy  adeo* 

2ue  duo  polygona  funt  xquiangula » & 
militer  pofita. 

Pro  laccribus. 

IntrianguIisnmilibuslKA.FGC:  ut 
&IAB.FCD. 

EritKA  — AIz;GC/CF.\     «. 
Et  BA  — AIzrDC/CFi'^*  ^^* 

."  Em|)erir.&i6.V. 

KA ^^ABir  GC/CD. 

Deinde  in  triangulis  (imilibus  I AB. 
FCD.  Ht&IHB.FED. 

EritAB  — BI::CD/DF.\     «• 
Et   HB— BIz;ED/DF.^-^^' 

Ergopetii&iiJ.V; 
AB—Bffi  CD/DE. 

Et  eod^m  modo  demonftratur  latera 
circa  reliquos  angulos  cSe  proportiona^ 
^Ha :  Ergopolygona  funt  (imilia. 

Kkk  2  Pfo. 


Theor.x^ 


Propo&iti  o  XIX. 

Similia  triangula4BC.T>$F 
inter  fe  fknt  in  duplicat^  ratione 
laterum  homohgorum  BC.  GF- 


i    i       • 


•    ifc 


DEMONSTRATIO. 

SitBC   <EF. 

Ipfis  BC*  EF ,  fiat  a  tertia  propori- 
«  "•  vi.  tion^is  BG.  etitquc  ... 
Dcf;v       'BC'^BG>ir»dupl!C.ri!t.  BC/EF. 
AtquiBC~BGcz;tr:ABC/tr:ABG 


crVI. 


^n      » 


j     „    EreoTriahg:  ABC  <*  —  TrianctABG 
•        *••    ln.dupI:rat:BC /LF. 

Atqui  triang.  ABG  CDtiiang.DEF, 
ut  mQX  patcbit. ' 
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Ergo  triang.  ABC^—  triang.  DEF , 

in  dupj;  rat:  BC/  CF. 
Quod  auteiTviic  triangulum.ABG  30 
DtF,  hocmodo  viderelicet, 
•  In  triangulis  fimilibus  ABC.  DEF. 

AB ^CzDE/EF.   ,4.  VI. 

Et  pernivtando./  , 

AB DE::  BC/EF.     16- V. 

Atqurper  conftruftiodcm. 
BC- EFi:  EF/BG. 

ErgoAB DE:::  EF/BG.    11.  V. 

Adeoquc  triangula  ABG.  DEF  ha- 
bent  angulum  B  GO  E »  &  latera  circa  il- 
lum  rcciproce  proportionalia  :  Ergo 
fun|  c  ajqualia.  C15.  vi. 

Sit  deinde  BCOOEF. 
In  triangulis  fimilibus  ABC-  DEF. 
AB — BC-  DE.     EF. 
Atqui  BC  30  EF  per  propofitionem. 

Et^fAB  30  PE.  f,^.v. 


Adeoque  triangula  ABC*  DEF  inter 
fefuntaqualia. 
Atqui  Dta  BC  &  EF  etiam  funt  equalia. 

Ergo  triang.  ABC  —  triang.  DEF. 

-   a  BC  /  q  EF. 

Kkk  5  At. 


* '  •  •  * 
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Ac^iratia  aeorum  BC  EF.eftea- 
detn  cutxi  raci6nedii{>iitlittip(brumlate- 
htm  BC.  E^f  uC  fupra  di^m  eft  ad 
lo.  Dcf.  V. 

Ergocriang.  ABC  .~  criang.  D£F 
indupl:  rac:  BC  /  £F, 

COROLLARIUM. 


Si  crcs lincx  A.  B.  C.  fuerinc propor- 
cionales ,  eric  triangulum  X  fupra  primanj 
uc  triangulum  Y  priori  fimile  fupra  fccun- 
dam ,  ut  prima  linea  A  ad  ccriiam  C. 

DEMONSTRATIO. 

Tres  linca:  A.  B.  C.  func  proporclonalc*. 
dJe  V.  £fgo  A  ~  C  a  in  dupliicata-racione  A  /  B. 
b  19,  vt  Acqui  X  —  Y  b  ctiam  in  dupl ;  rat:  A  f  B. 

«n.V.    ErgoX  —  YC3A/C.        Q.D.E. 

Pro- 


LiBSHiSf  x.Tus.      44.7 

PROPOSIT.IO.  XX.         rtw, 

1 .  Teljgona  /tmi/ia  ABHIK.  '*' 
CDEFG  dlvldtivtur   in  irian' 
gulat  ^U4e  funt  mmero  aqualia  * 
Jimilia  &  totis  homoioga. 

1.  Tolygonainterje  funtinra- 
tioneduplwata  l^terum  homologo- 
rum  AB.  QD. 


DEMONSTRATIO. 

»  ■ 

iPar$:  Dudisrcftis  lA.  BA.  utfi? 
FC. FDi :pqlyg.o|ia  crunt  divifain triari* 

gula. 

Quod  autcm  illa  triangula  Cnt  numero 
aqualia :,  ,{»t(g:  cx  Scholioprop,  J2*- 1. 
cjuia  nim.  polygona  arque  multa  habcnt 
latera.  :  ;  i 

Qudd  fintfirailia  fic  probatur. 

In 


44,8      '"'   EucLidif     { 

IntriapguHsIKA.  FGC, 

Aug.  K  a>  G.  &  latcraf  thrcaillos.pro- 

portionalia.  ,  *         '     '      * 

f  ^-  V:       Ereo  triangulum  a  IK  A.  eft  .sequian- 
'•'•'^'   gulum&fiiHillFGC.       - 

Eddeili  n^odp  in  trian^ufis  I.HB  tLD. 

Ang,  HJ  30  E ,  &  latera  circa  illoV 

proportion^Iia.  .  " 

^   Ergo  triangulum  IHB  eft  asquiangu- 

lum&fimileFED.      •-•  ....        .. 

Deinde  ang.  K  AB  30  GCD.)^ 

KAI  00  GCVJ^ 


" ^        lAB  30  FCD. 

Sifinili  modo    IBA  30  FDC. 
Ergo  tertius  AIB  30  CFD. 

Ergo  triangulum  lAB  eft  a^quiangu- 
lum&fimileFCD. 

Qup^ififlt.totis,hom4D|oga  ,-  hoc  eft 
quodita^fit  quodlioet  triarigulum  in  uno 
p6lygo^O:ad^ftium  correfpoiTrd^s  in  alte- 
ro.  lft'(!6ta!iv'poFygotttiin  adtcitum  po* 
ly^onum ,  natebit  cx  parte  fecunda. 

«    •         ''•.:.:.■••.        .        ■•   ■     ! 

• '  2  t*arS: ;  THahgalii  I AB,  •  FCD  proi 
batafahtfimSial.  '.     .  • 

«^Vl        ErgocIA FC-AB/CD.     : 

Uc  &.1B  '^FD-  AB  ^CD. 
•'>        ~  "^  Tum. 


anr 
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V 

Tum, 

TriafJgula  dlKA.FGC.funtinduplica.  di^.  vj. 

ta  ratione  latcrum  lA.    FC. 

hoc  dt   AB.  CD. 

Et  triangula  I AB.  FED  <*  in  duplica- 

ta  rationc  latcrum     IB.  FD. 

hoc  eH:     AB.  CD. 

Ut  &  triangulii  lAB.  FCD  in  dupli- 

cate  ratione  laterum  AB.CD. 

Ergo«  oaaniatriangulauniuspolygoni  ^  n^^u 
ad  omnia  triangula  alterius  polygoni  funt 
in  duplicata  ratione  laterum  homologo» 
rum  AB.  CD. 

Atqui  omnia  triingula  iftorura  poly- 
gonorum  conftituunt  tota  Polygona. 

Ergo  ipfa  polygona  funt  in  duplicata 
ratione  latcrum  homologorum.  AB.  CD. 

Cum  autem'  etiaip  fingula  triangula 
unius  polygoni  ad  (ingula  triangulaalte- 
rius  polygoni  habent  rationem  duplicatam 
eorundem  laterum  AB.  CD;  patetifta 
triangula  totis  polygonis  efTe  homologa, 

Q.  E.  D. 

COROLLARIUM. 

Si  fuerint  tres  xe&x  proportionales » 

'  polygoniim  fuper  prima  defcriptum  fe  ha- 

bebit  ad  fimile  polygonum  fupcr  fecunda; 

-      "  LU  vel 


4fO  EUCLIDIS 

vclpolygonum  fuper  fecunda  fehabebit 
ad  polygonum  fuper  tertia,  ut  prima 
proportionalis  ad  tertiam, 

DEMONSTRATIO. 

Harc  eft  fere  cademcum  demonftra- 
tione  coroUarii  prep:  prascedentis. 

SCHOLIUM. 


Com^ 


Ll  BEIL    SeXTUS.       {fX 

Commode  hiq  demonftracur 
haud  inelegans  Theorema. 

Similium  polygonorum  X  & 
Z ,  circuicus  ABCDE :  FGHIK. 
cum  laceribus  homologis  A  &  F , 
func  in  eadem  racione. 


DeMonstratio. 
-Fi:  A/F.^ 
.G=  A/F. 
.H  =  B/G. 


A- 
B- 
C-  

hbc  eft  A  /  F. 
D— I  =  JCaH. 

hoceft  A/F. 

hoceft  A/F. 


>Def.i.VI. 


Ergo  per  12.  V ,  addicis omni- 
bus  terminis  primis  I  uc&  omni' 
bus  fecundis 

AtBtCtDtE  —  BtGtHtltK    -    A  J  R 
hoc  cil  ciicuitus  ^  ad  ciicuitum  Z* 

Q.  E.  D. 


Lll  i 


Pxo- 


▲fl  £UCLIDI9 

^  Propositio  XXI. 

Figwi*  ABC.  GHl ,  qu£  ei- 
dem  ^ura  7)EF  fimt  ftmiles  > 
iU/e  &  inter  ft  ftmiies  ertatt. 


c  ^        j:  £ 


DEMONSTRATIO. 

Angulus  A  3>  D  00  G. 
B  30  E  30  H.   . 
C  »  F  30  I. 

Ergo  figurae  ABC.  GHI.  funt 
sequiangulae  j  &  habent  latera  cir» 
ca.  xquales  proportionalia  >  qufa 
illa  habent  proportionalia  lateri- 
tivti  bus  figurai  DEF.  Ergo  •  funt 
fimiles. 

Pro- 
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PROPOSITIO  XXII.        iiicoi.1^ 

1.  si  quamr  reHa  AB.  CD.  EF.  GH. 
prof^rmnples  fuerint ,  jigura  fimiles  ABJ. 
CDK&LF.NH  frofortionaleserunt. 

2.  Et  pd  feliis  linea  fgura  ftmiles  de- 
faifta  fxnt  \  ifia  reSa  frofortionales  erunt. 


— I 


N    O 


■ 


*  O     H 


DEMONSTRA^IO. 

P  A  R  S    I. 

Datae  funt  AB CD-  EF  IGH. 

Tr.  ABI  (a) Tr.  CDK iii  duplic.  rat  AB/CD.  a  19.  VL 

^ioceft    liF/GH. .        „, 
Atqui  □  LF  b  -^D  NH  ctiam  in  d.  r-  EF '  GH.  ^  *°-  ^^ 

Ergo. 
Tr.ABI(c)-t^Tr.CDK_  DLF  ,  □  NH.    cu.V,  . 


?  A  R  S    H, 


Al5 


--  CD  in  fabdup.rat  Tr.  ABI  /  Tr.  CDKl. 

hoccft    □LF/CJNH: 

Atqui  EF GH  etiam  in  fubd.  r  □  LF  /  □  NH 

Ergo. 
^B  < CD  -  EF  /  GH. 

Lll  ^  Pro. 


i|.f4i  EUCLIDIS 

fl^,y  PR  OPOSITIO.  XXIII. 


H 
I 


E 

+-I 


F 


angula 
paralUh* 
Cc  gramma 

AB.  BF. 
inter     fc 
babent 
raiionem^ 
compofi' 
tam  ex 


rattom- 
hus  laterum  ABadBG&CB ad  BE. 

DEMONSTRATIO. 
Fiac  AB^C —  BG  =  H  qualibet  /  I. 
Et  CB .BE  z:  I    /    K. 

Erit  ratio  Had  K  compofita  ex  rationi- 
bus  AB  ad  BG  &  CB  ad  BE.  vide  difta 
ad  5  Def.  VI. 

Demonftrandum  crgo  cft  efle  paralle« 

Iggr.AC  — BFz;  H/K. 

Quod  fic  probo. 

AC BHz:(a)AB/BG.       BH .BFfa)-  CB,BP. 

1  r:(b)AB/BG.        I    -t^  K  (b)z:  CB,BF. 


H 


K. 


ErfioAC-r-BH(c);::fci'i.      BH BF     -1 

Ergoperii.  V. 
AC— Hz:BF/K. 
Et  permutando  i6.  V. 
AC^BF=;H/K.  Q.E.D. 

Pro- 


at.VI. 
b'  pei 
coofti: 
cxi.  V.. 


■■—       f   I.  I»  w  >,■ 


J) 


LisER.  Ssxtus.      ^fl 
SCHOLIUM. 

facilitate     & 


fS 


A    ^ 


JB 

4 


-ih 


Sit 


cum  apparata 
minort      ea« 
dem  propofi- 
Qtio     demon- 
ftrabitur     in 
numeris  ^    fi 
parallelo- 
gramma  AC. 
jE       F        ponantur 
redangula. 
H  AC  latus  AB  O)  5. 
BCODj. 
«EntArea   OO  15. 
DeindelZlli  BF  latus  BG  »  2. 

Latus  B£  30  4. 
«  EritArea  30  8. 
ErgoIZJ  AC— [ZfBFr:  area  13  /ar.  16 
Atqui  ratio  compofita  ex  rationibus  5 

ad  2&3  ad  4.  etiam  dat  ^  j  feuratio-  j^  jy^^ 

nemi^adS. 

Ergo  ratio  □  AC  —  d!  BF  eft  com- 
pofita  ex  diGds  rationibus  5  ad^2  &  3  ad  4« 

Q.  E.  D. 


c  T  Def. 
IL 


VI. 


4T<J 


£llCLID19 


TheOr.iS 


PROPOSITIO   XXIV* 

In  omni  pMoUehgrammo  Al^ 
paraUelogramfna  FK*  HE*  qu^ 
circadiametrum  funt^&Wi  dC 
&  inter  fe  funtfimilia. 


«19.1. 


'DeMONSTK  ATIO* 

In  triai^ulis  D AB  &  X.    . 
An^us  O  eft  communis. 

S  a»    T. 

Ergo  Y  *>  30   C. 
Adeoque  triancula  DAB  &  X  funt 
^r^uiangula  &  (imiija.  . 

Eodem 


LiBEEc  SexTus.      4f7 

Eodem  modo  probatur  trian- 
guIaDIB&Zeflefimilia. 

ErgoAD  — DB--HD/DG.1    ..^ 
Et     DB^DI  HdG/  DE./4-V1. 


.  Ericque  exaequo  22.  V. 
AD—DIr  HD/DE. 

Similiter  etiam  probatur  reli- 
qua  latera  efle  proportionalia  : 
Ergo  Parallelogramma  AI.  HE , 
funt  fimilia. 

Eodem  modo  etiam  demon» 
ftratur  AL&  FK  eflcfimilia. 

Ergo  HE  &  FK ""  fuiit  inter  fc  c  u.  vl 
fimilia. 


.  E.  d: 


i- 


Mmm         Fro9 


45» 


EUCIrlDtS 


rrobl.  7.        PRO  P  O  S  l  T  1  O    XXV. 

ConflituerereBilineutn  L ,  quod 
fit  fimile  fimiliterque  pofitum  da^ 
to  re^ilineo  A ,  &  aquale  alteri 
dato  B. 


£    K 


N 


CONSTRUCTIO, 

I.  Ad  dati  reftilinei  A  latus 
■4J.I.  CD,  fiatCiCEx^  ^ipfiA. 
^«-^-      2.  SupcrDEfiatr:©i(:aoB. 

3.  Inter  CD  &  PGquaeratur 
%  15.  VI.  cniedia  proportionalis  DH. 

4.  Super  PH  feu  ipfi  squali 
IN  9  defcribatur  redilineum  L 

fi- 


LlBBIL  SSXTUS.        4f^ 

^fimilc  ipfi  A.  -  *    ' 

Dico  L  efie  reftilineum  quds« 
fitum. 

DEMONSTRATIO. 

Per  conftruftionem  funt  pro- 
portionales  CD.  II^.  DG. 

ErgoeCD — DGrA/L.  eCor: 

AtquifCD— DG:::  CCE/nDK.  J9vt 


ErgosA  — LnCCE/CiDK.         iti.V, 

Atqui  A  » I=!  CE. 
Ergo  La)a©A"»B. 

Cum  autem  L  pcr  conftrudio- 
ncm  fit  fimilc  A .  patct  L  eflc  re- 
dincum  quaefitum. 


Mmm  2  Pfo- 


TheOM9 


ai4.  VI 

bper 

propoC 

c7.Vcl 
II.  V. 


460  EUCLIDIS 

PROPOSITIO  XXVL 

^  Tarallelo- 
grammafimi^ 
lia  AC.  GF, 
habentiacom^ 
munem  angu-^ 
^  lum  B ,  circa 
eandem  diametrum  BD  confiftunt. 

DEMONSTRATIO. 

Si  adveriarius  neget  diametrum  BD 
•tranfire  per  I ,  tranfeat  per  aliud  pundlum 
H  :  tum  dudia  H£  parallela  B  A.  . 

Erit  BAa— ADz;  BG  /  GH. 

AtquiBAb_AD-  BG/  Gl. 

Ergo  cGH  a>  Gl.  Pars&totum, 
guod  eft  abfurdum. 

Ergo  diameter  non  tranfi t  per  H.  Ea  - 
dem  autem  demonftratio  locum  habet  in 
omnibus  pun&is  linex  Gl>  quandiu  fc: 
inter  H  &  I  manet  aliquod  intervallum  : 
£rgo  univerfim  concludendum  eft  dia- 
metrum  tranfire  per  pundum  angulare  I » 
adeoque  duo  parallelogramma  AC.  GF  y 
circa  eandem  diametrum  confiftere. 

Q.  E.  D. 

Pro. 


PROPOSITIO  XXVII. xxvm.  XXIX. 

Ha  frolixay  tyronibus  diffici^ 
les ,  &  nullius  fere  ufus  funt. 


Frob.  20J 


aiiX.  IX: 


PROPOSITIO    XXX. 

c. ,B  Tropofi^ 

tam      re- 
i^£iam    AB 
extrema 
ac     media 

D        E      A        F  ratione  (e^ 

care  in  G. 

CONSTRUCTIO. 

Divide  »  AB  in  G ,  ut  CZ!  fub  tota  AB 
&  minori  fegmcQto  BG  fit  30  a  majoris 
fegmenti  AG. 

Dico  faftum  cfle  quod  quxritur. 

DEMONSTRATIO. 

G  AB.  BG  00  n  AG.  AG. 

Ergo  17.  VI. 
Latefa  funt  reciproce  proportionalia.  h.c. 

AB  AG  n    AG  /  BG. 

Adeoque  bJinea  A  in  media  &  extre-  i,  ^  p^^ 

ma  ratione  fcda  eft.  ^^ 

Mmra  5  Pro^ 


^6z 


£U€LlblS 


Theor.io 


Propos i Ti o  xxxr. 

Si  a  lateribus  trianguli  reiian^ 
guli  BAC  ,  figura  ftnules  quacun^ 
que  defcribantur ,  erit  illa  qu£  an^ 
gulo  reBtf  A  opptmitur  aqualis 
duabusreitquts  (imul  fumptis. 


aio 


fc47-^ 


DEMONSTRATIO. 

•> 

Figurac  fuper  AB.  AC.  BC.  ponuntur 
1«.  fimiles  \  crgo  a  habent  inter  fe  rationem 
'  duplicatam  laterum  homologoruoi  AB. 
AC.  BC ,  hoc  eft  inter  fe  funt  ut  Dca 
AB.AC.BD. 

A  tqiri  a  r  a  it  a  fun  t  intcr  fe  u  t  fit 
D-BC  ^  30  Dtis  AB:  AC. 
Ergo  figura  fuper  BC  00  figuris  fiipcr 
AB.AC.  Scho. 


LiB£R  Sextqs.      4^j; 

S  C  H  O  L  I  a  M.   L 

Qjjod  in  prop.  47,1.  demonflratum 
cft  de  folis  qujdratis  hic  univerfim  ap- 
plicatur  quibusiibet  polygonis  fimilibus, 

SCHOLIUM  IL 

Potcflhajcpropofitio  gencralitcr,  ut 
ctiam  involvat  prop.  47;  L  hoc  modo 
demonflrari. 

Sunt  proportionalcs  per  2  Cor.  8.VL 
BCAC.CKUt&BC.BA.BK. 

ErgoperCorolI.  20.  VL 
Fig.  ab  BC  ~  F  g.  ab  AC  -  BC  /  CK. 
Fig.abBC  —  Fig.abBAr  BC  /  BK. 

Et  invertendo. 
CK-.BCr:Fig.abAC  /fig.abBC. 
BK—  BC::  Fig.  ab  BA  /  fig.abBC. 

Erit  per  2.  V.» 
BK^-^KC^BC::;  fig.  abAB^^ 
Fig.abAC.  /  Fig.abBC. 
AtquiBK^KC»BC. 
Ergo  Fig.abAB&ACSO  Fig.abBC. 
Quare  fi  ifta!  figura?  fuot  quadrata ,  erit 
prop.  47.  L 
Si  rero  aliae  figurie  fiaiiles  erit  5 1 .  VI. 

Pr©- 


i|4<S4         EucLiDis 
tT^r.„    Propositio  XXXrr. 

Si  duo  triangula  ABC.  "DCE 
ad  angulum  C  conjunSia »  duo  la-^ 
tera  AB.  AC  habe^nt  parallela 
lateribus  T>C.  DE,  &  latera  circa 
angulos  A.  ^.  proportionalta  i  tum 
reliqua  iilorum  latera  BC  CEy 
unamfacient  lineam  re£fam. 


DEMONSTRATIO. 

•  19.1.    Angulus  A  30  a  ACD,  propter 
parallelas  AB.  DC. 
Angulus  D  a>»ACD,  propter 
parallelas  AC.  D£. 

Ergo  ang.  A  ao  D, 
Cum  autem  latera  circaangu- 
los  A  &  D  fint  proportionalia , 

cric 


L  iBpR.  Sextus.       4.6% 

cric  triang.  bABC  xquiangulum  ,.< 
triang.DCE.  ''^- 

Ad«oqueang.ABCa9  DCE). 
Ang.  A       30  ACD.'^  • 


VI 


Ang.  A  &  ABC  o)  rori  ACE  \  , 
ACB     ACB        f^: 


Tresang.  A.  ^BC.  ACB  30 
duobus  ACB  ACE.  ■ 

c  Arquitres  A.  ABC.  ACB  »  „.  i 
iReftis.  ^ 


Ergo  etiara  duo  ACB.  ACE 
JO  2  Redis. 

Adeoque  BC.  CE  fifai  invicem 
djacebuntin  direaum. 

d  14. 1. 


Nnn  Pfo. 


4.<?<S 


EUCI.IDIS 


Thew-tt 


Propositio  XXXIII. 

1.  /»  ^qualibus  circuUs  angU' 
li  five  ad  peripberiam  A  &  E  * 
five  ad  centra  l^  &Hi  funt  in 
eadem  ratione  cutn  arcubus  quibus 
infifluntBaFG.      - 

2.  Et  Seaores  BT>C.  FGH^ 
eandem  cum  arcubus  hahnt  ratio* 
item. 


DEMONSTRATIO. 

Par.s  I. 

Si  anguli  D  5?  H  ad  centra  fint 
a^uales ;  erunt  arcus  BC  •  &  FG 
etiam  (26.11ljinter  fcaequales. 

Fiat 
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Fiat  jam  angulus  GHK  »  FHG 
adeoque  ¥HK  duplus  FHG  hoc 
eftBDC. 

TuittarcusGKcritooFGCper 
eandcm  z6.  iii)  &  totus  FGK 
duplus  ipdus  1 G  tioc  BC. 

E  odem  modo  (i  fiat  arcus  KHL 
x>  GiJKC  FHG.zy  BT>C  adeo. 
que  FHL  triplus  BT>C ,  etiani 
probabiturarcum/^GiirL  efletri*- 
plumarcus^C 

Ergo  hinc  univerfim  concludi* 
iDus  (1  anguli  D.AcH.  (Int  aequales» 
efte  arcus  BC.  FG  squales  :  Si 
anguli  D  &  //  fint  inaequales» 
etiam  arcus  efle  inasqualcs ,  &  hoc 
juxta  quam  libet  multiplicatio' 
nem.  ut  nim.  fi  i/fitduplus  D 
etiam  arius  ¥K  fitduplus  BC :  & 
angulus  H  fit  triplus  D.  &arcuni 
FGKL  &  ipfius  BC  fit  triplus :  &c 
ficin  infinitum :  id  quod  idcm  eft 
acangulos  cum  arcubusefTc  in  ca« 
dem  ratione. 

£t  quia  anguli  A.  E.  ruatfemif- 
Nnn  2  fes 


468  EucLiDis 

fes  angulorum  1).  H.  etiam  illi 

cum  arcubus  eandem  habcbunc; 


PAR.S    t. 

Hxc  ex  prima  parre  facile  de' 
ducitur.  Scaorum  [^BC.  HFG: 
aiiguli  G  &  ii/funt  cEquales :  «rgo 
arcus  BC.  FG :  &  laccra  DB.  DC. 
aequalia  HB.HG:  ei^o  fifupcr- 
ponantur  congrucnt:  Ergo  Sefto- 
res  DBC.  HFGcrunt  irqmlcs. 

Similicerfiangulus  GHKCit33 
FHG :  feftores  congruent,  adco- 
queSeaorGiy/i:  ^ofeaori  BHQ 
hoc  BW :  Ergo  feftor  PHk  du 
plus  crit  feaons  FHGC  B^DC. 
Eodem  modo  fi   iit  angulus 
f/Ltrip!us©,cricarius  FG^L 
iplus  BC  :    adeoque   Seftoc . 
AfZ-KG-tripIus  fcftoris  B^Ct 
ixQ  in  inBnicum.    Q.  E.  D. 


F    I    N    I    S. 


